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/van Vidav

Josip Plemel;
Ob stoletnici rojstva

Profesor Josip Plemelj je bil rojen 1!. decembra 1873 v
vasi Grad na Bledu. O¢e Urban (1831—1875) je bil mizar in
rezbar, hkrati pa mali kmet. Porocen je bil trikrat. Druga Zena
je prinesla v hiSo jetiko in od nje umrla. Jetike so se nalezli
" tudi oCe, sin iz prvega zakona in seveda vsi otroci druge Zene.
Od tretje Zzene Marije roj. Mrak (1845—1919) so bili trije otroci.
NajstarejSa je bila- hcerka Ivana (1872—1956), drugi sin Josip
in tretji Urban (1875—1947), ki pa se je rodil po ocetovi smrti.
Mati Marija je imela veliko odpornost proti tuberkulozi in
njeni otroci so odpornost podedovali. Vsi so se sicer nalezli
jetike, vendar so bolezen premagali in ucakali lepo starost. Pac
pa so oce in otroci iz prvih dveh zakonov kmalu pomrli za jetiko.

Po ocetovi smrti je doma zavladala revsCina, saj je mati le
s tezavo prezivljala druzino. Osnovno Solo je mali Joza obiskoval
na Bledu. Sprva ni bil namenjen za Solanje, Ceprav si je tega
zelo zelel, posebno, ko je videl, da so se Solali otroci bogatega
soseda. Nazadnje se je materi le posre€ilo, da je nasla neko
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moznost in poslala sina v Ljubljano, najprej eno leto v pri-
pravljalnico na Grabnu in nato v gimnazijo (1886—1894). V
nizji gimnaziji se je prezivljal s skromnimi prispevki od doma
in s podporami dobrih ljudi. V vi§ji gimnaziji se je vzdrZeval
sam z indtruiranjem. Pouceval je v glavnem svoje soSolce in si
s tem zasluzil vedno dovolj denarja, tako da ni bil ve€ v stiski.

J. Erbeznik: Rojstna hifa Josipa Plemelja na Bledu — olje, 1913

Ker je zrasel brez oCeta in se vzdrzeval sam, je postal zelo
samostojen in neodvisen in se je zato tezko podvrgel Solski
disciplini. Hranil se je pogosto v gostilnah, gimnazijcem pa ni
bilo dovoljeno obiskovati gostilne. Tako si je »prisluzil« v petem
razredu dve uri Solskega zapora, v Sestem razredu pa kar
pet ur. To je imelo za posledico, da ni bil veC oproscen Solnine.

8
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V osmi razred pa se sploh ni mogel vpisati. Med pocitnicami
je bil namre€ v druzbi s soSolci, ki so v mladostni razposajenosti
vrgli neko klop iz Tivolija v ribnik. Pri tem jih je zasacil policaj.
Plemelj je tedaj sam poravnal Skodo. Zadeva bi bila pozabljena,
Ce se ne bi o njej razpisal Slovenski narod. Dijaki, ki so vrgli
klop v ribnik, so bili namre¢ razen Plemelja* vsi Nemci. In
Slovenski narod je pisal, kaj vse si lahko nekaznovano dovolijo
nemski dijaki. Tako je za zadevo zvedel ravnatelj gimnazije
in v jeseni se Plemelj ni ve¢ mogel vpisati v Solo. Osmi razred

ey

..,'r",;( R

Josip Plemelj — drugi z desne v predzadnji vrsti

je potem Studiral kot privatist. Prvi semester je delal izpite
na novomes$ki gimnaziji, drugi semester in maturo pa je opravil
na ljubljanski gimnaziji.

Velik talent za matematiko je pokazal zelo zgodaj. Vso
gimnazijsko snov iz matematike je obvladal ze v zaCetku Ce-
trtega razreda, tako da je kot CetrtoSolec pomagal maturantom
pri nalogah. Sam je odkril vrsti za sin x in cos x. Pravzaprav
je naSel najprej vrsto za ciklometri¢no funkcijo arcsin x, potem

* Profesor Plemelj je povedal, da so na Bledu njegovo ime sklanjali takole: Ple-
meljna, pri Plemeljnovih itd. Zato je mislil, da se mora pri sklanjatvi _e” ohraniti.
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pa vrsto obrnil in uganil zakonitost med koeficienti. Vendar
korektnega dokaza tedaj ni imel.

Od cetrte do osme gimnazije je bil njegov profesor V. Borst-
ner, v Cetrtem razredu samo za fiziko, od petega razreda
naprej pa tudi za matematiko. V Cetrtem razredu je imel za
matematiko profesorja Westra, s katerim se pa ni razumel. Do
spora je prislo zaradi neke Solske naloge. Profesor je namrec
eno izmed nalog napacno resil, trdil pa je, da je Plemeljeva
reSitev napacna, Ceprav je bila pravilna. Svoje napake ni hotel
priznati in sploh ni pokazal korigiranih nalog. Prof. BorStner
pa je Plemelja takoj spoznal in zelo cenil. Niti enkrat ga ni
vprasal za red, za oceno so zadostovale pismene naloge. Le
¢e nobeden v razredu ni znal reSiti kake naloge, je poklical
Plemelja in mu rekel, naj jo on resi. V humanisti¢nih predmetih
je bil Plemelj povprecen dijak. Kljub temu so tudi drugi pro-
fesorji upostevali njegov posebni polozaj. Nikoli ga niso vpra-
Sali novih lekcij. Kljub temu pa se je naucil toliko latinsCine,
da je Se v pozni starosti zlahka prebiral slavno Gaussovo knjigo
Disquisitiones Arithmeticae.

Plemelj je imel veliko veselje za tezke konstrukcijske naloge
v geometriji. K njim se je tudi v poznejSem Zivljenju vedno
rad vracal. Posebno znamenita je naloga, ki jim jo je dal Borst-
ner v petem razredu (glej [31]): Nacrtaj trikotnik, Ce je dana
ena stranica, visina nanjo in razlika kotov ob njej. Seveda nihce
v razredu ni znal resiti te naloge. Tudi Plemelj jo je najprej
reSil trigonometri¢no in poiskal za dobljeno reSitev Cisto ge-
ometrijsko razlago. Pozneje je nasSel za to nalogo Se Stevilne
druge reSitve, zadnjo v Silvestrovi noc¢i leta 1939.

1z gimnazijske dobe izvira tudi njegova konstrukcija pravilnega sedmerokotnika,
in sicer natanéna s trisekcijo kota. 1z nje takoj razberemo staro indijsko ali babilonsko
priblizno konstrukcijo. Do reitve je priSel takole: Naj bo s stranica pravilnega sedme-
rokotnika, ki je vértan krogu s polmerom r= 1. Ce zvezemo sredii¢e kroga z vsemi
oglis¢i, smo razrezali sedmerokotnik na sedem skladnih enakokrakih trikotnikov
s krakom dolzine 1 in s kotom 27/7 ob vrhu. Torej je iskana stranica s = 2sin(r/7).
Po adicijskem teoremu izratunamo
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sin 7@ =—sing@(26sin 6¢—7.24 sin‘p + 14.22 sin2¢—7)

Vstavimo ¢=m/7 v to identiteto. Ker je sin 7o =sinmt =0 in 2sin (7/7) =3, je
stranica s koren enacbe

x0—Tx44-14x2—7=0

Polinom na levi x6—7(x2—1)? lahko razstavimo v produkt dveh polinomov tretje
stopnje. Brez tezave ugotovimo, da ustreza stranica s enacbi

X34 \"'7(.\‘2—1) =) (1)
Ugodno je uvesti 1/x =y kot novo neznanko, ker ima kubi¢na enacba za y
Y —y—1/\/T=0 (1%)

obliko, ki je primerna za reSevanje s Cardanovo formulo. Cardanovo formulo je
Plemelj poznal Ze v srednji Soli. Ker so vsi koreni enacbe (1*) realni, jih dobimo v
trigonometricni obliki. Naj bo z oster kot, ki ga dolo¢a enacba

tgx=1/3/3 @
Koreni se potem izrazajo takole

2 1
V= Vi cos 3 (x+km), k=0,1,2
\.

stranico s dobimo pri k=0
s =1{(4/3)/cos L

Izraz 4r /3 pomeni vi§ino enakostraniénega trikotnika s stranico r. Kot «, ki
ga doloCa enacba (2), lezi v pravokotnem trikotniku, katerega ena kateta je visina
enakostrani¢nega trikotnika, druga pa Sestina stranice, nasproti drugi kateti. Stranica
pravilnega sedmerokotnika je enaka hipotenuzi pravokotnega trikotnika, ki ima en
kot 4, ena stranica pa je viSina enakostrani¢nega trikotnika. Torej je preveden
problem konstrukcije pravilnega sedmerokotnika na tretinjenje kota. Kot o je
razmeroma majhen. Zato se stranica s le malo razlikuje od visine enakostrani¢nega
trikotnika. Pri tako imenovani indijski priblizni konstrukciji vzamemo za s kar
visino.

Ce namesto kota ¢ razdelimo nasprotno kateto na tri dele, dobimo boljso
aproksimacijo, kakor je indijska. Stranica s je priblizno enaka hipotenuzi trikot-
nika, katerega ena kateta je viSina, druga pa osemnajstina osnovnice enakostranic-
nega trikotnika s stranico r. Ta konstrukcija je tako natanéna, da je pri polmeru
r= 1m razlika med pravo stranico in stranico, dobljeno po tej konstrukeiji,
samo 0.038 mm.

Konstrukcijo pravilnega sedmerokotnika je Plemelj naSel Ze leta 1892, ob-
javil pa jo je dvajset let pozneje. Leta 1911 je namre¢ iz8la knjiga Th. Vahlen:
Konstruktionen und Approximationen, ki vsebuje najrazli¢nejSe konstrukeijske
naloge. Navedene konstrukcije pravilnega sedmerokotnika pa v njej ni. Zato je
Plemelj sodil, da ni Se znana in jo je objavil.

11



Z visjo matematiko se je zacCel ukvarjati v Cetrtem in petem
razredu gimnazije. V Ljubljani je bilo tedaj tezko priti do ma-
tematicne literature. V zaCetku petega razreda pa se mu je po-
sreCilo dobiti v antikvariatu knjigo A. Burg: Hohere Mathe-
matik. To delo je izSlo Zze okoli leta 1830, in sicer v treh zvezkih.
V njih so bili diferencialni in integralni racun, diferencialne
enaCbe, variacijski racun in $e marsikaj drugega. O kaki ma-
tematic¢ni strogosti ni bilo govora. Plemelj je kmalu vse tri
zvezke predelal. Zelo je bil razoCaran, ko je v njih naSel vrsti
za sin x in cos x, ki jih je Ze sam odkril.

Leta 1894 je Josip Plemelj (stoji v spodnji vrsti 7. z leve) maturiral v Ljubljani.

Poleg matematike se je zanimal za astronomijo in rad
opazoval zvezde. Imel je zelo ostre oci in je videl planet Venero
tudi pri belem dnevu. Ze v gimnaziji je $tudiral nebesno me-
haniko.

Po maturi je odSel jeseni 1894 na Dunaj, kjer se je vpisal
na filozofsko fakulteto in Studiral matematiko. fiziko in astro-
nomijo. Denar za potovanje in za zaCetek bivanja si je iz-
posodil od znancev na Bledu. Njegov izredni talent je Ze prvi

12
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mesec pri seminarju odkril prof. G. von Escherich, tedanji pred-
stojnik katedre za matematiko. Povabil ga je k sebi na razgovor.
Vprasal ga je, kje je do tedaj Studiral, da se je naucil toliko
matematike, in kaj Zeli postati. Plemelj mu je odgovoril, da
ima za seboj samo gimnazijo in da se je iz knjig naucil, kar zna.
Rad bi pa postal astronom. Escherich mu je povedal, da v
astronomiji ni kruha, zato naj Studira matematiko, saj se bo
kot matematik lahko ukvarjal tudi z astronomijo. Misliti mora
na univerzitetno kariero. Napravil mu je ustrezni Studijski pro-
gram na fakulteti in delovni naért in program podiplomskega

Josip Plemelj kot $tudent na Dunaju, 1896

Studija. Gmotno mu je omogodil Studij s tem, da mu je pre-
skrbel Knafljevo Stipendijo, ki jo je podeljevala dunajska uni-
verza. Tudi pozneje se je zanj stalno zanimal in mu pogosto
pomagal, tako da ga je Plemelj vse Zivljenje ohranil v hvaleZnem
spominu.

Na Dunaju so bili Plemeljevi profesorji poleg Eschericha,
ki je predaval analizo, Se Gegenbauer in Mertens za aritmetiko
in algebro, Weiss za astronomijo, Boltzmann za fiziko in drugi.
Maja 1898 je predlozil disertacijo »Uber lineare homogene
Differentialgleichungen mit eindeutigen periodischen Koeffi-
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zienten«. Glede na izkazani $tudij mu je ministrstvo za uk in
bogoéastje izjemoma dovolilo, da sme delati rigoroze Ze na
koncu letnega semestra 1898. Rigoroz iz matematike in fizike
je opravil julija, rigoroz iz filozofije in psihologije pa decembra.

Ker je vse izpite opravil z odliko, ga je filozofska fakulteta
na Dunaju dolocila kot prvega kandidata za univerzitetno ka-
riero. Takoj po doktoratu je dobil mesto v ustanovi Oster-
reichisches Gradmessungs-Bureau. Univerza mu je potem dala
stipendijo za podiplomski Studij, in sicer po 1600 kron na
leto. Najprej je odSel za eno leto v Berlin, kjer je poslusal

Felix Klein David Hilbert

predavanja pri profesorjih Fuchsu in Frobeniusu, naslednje leto
(1900/1) pa je bil v Gottingenu pri profesorjih F. Kleinu in
D. Hilbertu. Gottingen je bil tedaj eno izmed najpomembnejsih
matematicnih srediS¢ in so tja prihajali Studirat z vsega sveta.
Precej razvito je bilo druzabno Zivljenje. Tu se je Plemelj se-
znanil s Stevilnimi mladimi matematiki. Z nekaterimi, kakor
npr. z G. Fabrom, je ostal v prijateljskih stikih do konca
zivljenja.

Jeseni 1901 se je vrnil na Dunaj, kjer je dobil sluzbo v
ustanovi Osterreichisches Regional-Bureau fiir die internatio-

14
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nale naturwissenschaftliche Bibliographie — Hofbibliothek.
KakSnega posebnega dela v tej ustanovi ni imel in je lahko
znanstveno delal. To je bila nekakSna pripravljalna sluzba
za univerzitetne uéitelje. Tedaj so bila namre¢ vsa mesta na
univerzah strogo sistemizirana in je bilo treba Cakati na iz-
praznjeno mesto. Aprila 1902 je postal privatni docent za ma-
tematiko na dunajski univerzi. Mesto privatnega docenta ni
bilo placano in ni mogel od njega Zziveti. Leta 1906 je bil ime-
novan tudi za asistenta na Tehniski visoki Soli na Dunaju.
Leta 1907 je postal izredni profesor za matematiko na uni-

Univerzitetna zgradba v Cernovicah

verzi v Cernovicah. Nastavitev univerzitetnih uciteljev je tedaj
potekala takole: fakulteta je dala predlog, ki je moral vsebovati
tri imena, kandidata na prvem, drugem in tretjem mestu. Ime-
novanje je bilo prepuséeno ministrstvu za uk in bogocastje,
ki je po navadi izbralo prvega kandidata. Filozofska fakulteta
v Cernovicah je predlagala Plemelja na tretjem mestu, najbrZ
zato, ker je bil Slovenec, univerza v Cernovicah pa je imela
misijo Siriti nemSko kulturo na vzhod. Toda matematiki so
napravili poseben predlog in v njem navedli Plemelja kot
edinega kandidata. Ministrstvo je v tem primeru bolj upoStevalo
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mnenje matematikov kakor filozofske fakultete. Profesor Plemelj
mi je povedal, da so ga kolegi na filozofski fakulteti v Cerno-
vicah sprejeli zelo korektno in mu niso dali v niemer Cutiti,
da jim je bil »vsiljen.

Odlok o imenovanju je tedaj podpisal sam cesar in tudi
sprejel vsakega novega univerzitetnega profesorja v avdienco.
Ob imenovanju Plemelja pa je bila ravno vladna kriza in je
bil cesar z njo preve¢ zaposlen. Tako je bil Plemelj prikrajSan
za Cast, da bi bil sprejet pri cesarju.

Ze naslednje leto je bil imenovan za rednega profesorja

Leta 1906 se je Josip Plemelj poroéil
z Julko Hocevar

v Cernovicah. V dekretu so bile tedaj navedene dolZnosti pro-
fesorja: moral je imeti najmanj pet ur predavanj tedensko iz
svoje stroke, voditi seminar in proseminar. Redni profesor je
moral imeti vsak tretji semester Se poseben collegium publicum.
Prav tako so bili v dekretu navedeni dohodki: kot izredni pro-
fesor je Plemelj prejemal 3600 kron letne plate in 1172 kron
dodatka, kot redni profesor pa 6400 kron plade in 1472 kron
dodatka.

Leto dni pred imenovanjem za profesorja v Cernovicah
se je poroCil z Julko Hocevar (1882—1950). Imela sta enega
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samega otroka, h¢erko Nado (1907—1964), ki se je poroCila
zing. K. KavCiCem, dolgoletnim ravnateljem Centralne tehni¢ne
knjiznice v Ljubljani.

Na univerzi v Cernovicah je bil profesor za matematiko
Se H. Hahn, za matemati¢no fiziko pa M. Radakovi¢. Pred-
stojnik matemati¢nega seminarja je bil Plemelj, ki je bil 1912/13
tudi dekan filozofske fakultete. Asistentov za matematiko ni
bilo niti na dunajski univerzi.

V Casu sarajevskega atentata na avstrijskega prestolona-

Josip Plemelj na Dunaju, 1918

slednika je bil Plemelj v Cernovicah, zaetek vojne pa je docakal
na pocitnicah na Bledu. Jeseni 1914 se je vrnil v Cernovice,
a je potem dvakrat pribezal na Dunaj in na Bled, ker so Cer-
novice menjavale go$podarja. Plemelj je bil hudo protiavstrijsko
usmerjen. Sam je o tisti dobi zapisal [31]: »Zadnja desetletja
pred prvo vojno so bila v stari monarhiji karakterizirana z ne-
prestanimi notranjimi boji med nems$kim in drugimi narodi,
pri prvem za nadvlado, pri drugih za enakopravnost. Mene je
politicna napetost in ocitna krivi¢nost v stari drzavi tako raz-
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dvojila z drzavo samo, da sem, ko je Avstrija svetovno vojno
cini¢no izzvala, z vsakim utripom svojega srca Zelel pogin te
drzave.« Ker svojih nazorov ni skrival, je bil med vojno od
avstrijske tajne policije oznaCen kot P. V. (politisch verdidchtig).
Septembra 1917, ko je bil z druZino na Bledu, so ga poklicali
na policijo v Ljubljano in ga ez nekaj dni odpeljali v konfi-
nacijo na Moravsko. Slovenski politiki in dunajski matematiki
so tedaj dosegli, da je bil premes$Cen na Dunaj, ki ga ni smel
zapustiti. Redne vojske ni nikdar sluzil. V konfinaciji je bil kot
navaden vojak zaposlen v nekem vojaSkem institutu za pre-
izkuSanje topovskih izstrelkov.

Po razsulu avstroogrske monarhije se je vrnil z Dunaja na

Prof. dr. losip Plemelj s prof. dr. ing.
Antonom Kuhljem na jahti Burja
v Benetkah leta 1957

Bled. Leta 1919 je postal ¢lan univerzitetne komisije pri po-
krajinski vladi v Ljubljani. Avgusta 1919 je bil imenovan za
rednega profesorja matematike na filozofski fakulteti univerze
v Ljubljani. Bil je izvoljen za prvega rektorja nove univerze.
Tudi tedaj je bila stanovanjska stiska in ni mogel najti takoj
stanovanja v Ljubljani. Zato se je nekaj Casa vozil z vlakom
z Bleda v Ljubljano na predavanja in seje. Na filozofski fakul-
teti, ali na naravoslovni, ki je nastala po drugi svetovni vojni,
je predaval matematiko 40 let. V pokoj je el leta 1957. Se
nekaj let po upokojitvi pa je predaval kot honorarni profesor.
Razen nekaj let je ves ta Cas predaval matematiko tudi na
tehniski fakulteti.

18
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Drugo svetovno vojno je prezivel v Ljubljani. Po atentatu
na Natlacena leta 1942 so ga dali Italijani skupaj s Stevilnimi
drugimi slovenskimi kulturnimi delavci na seznam morebitnih
talcev. Enkrat so ga poklicali na italijansko poveljstvo, drugih
tezav pa ni imel.

Plemelj je bil vzgojen v katoliski veri. Njegova mati je bila
globoko verna Zena. Ko se je pripravljal na prvo obhajilo,
mu je govorila: »Pazi, JoZa, da boS vredno prejel prvo obhajilo.
KakrSno bo namre¢ prvo obhajilo, tak§no bo vse tvoje Ziv-
ljenje.« Dan pred prvim obhajilom je Sel k sosedovim gledat
mlade zajcke. Ko je med njimi opazil zelo temnega, je vzkliknil:
»Ta je pa ¢rn kot hudi¢.« To je bilo seveda huda kletev. Ko je
Sel drugi dan k prvemu obhajilu, je bil preprican, da ga je
prejel po nevrednem, kar ga je kot otroka strasno tezilo, saj
si je po materinih besedah pokvaril Zivljenje. Ko je pozneje
prvi¢ sliSal za protiverske nazore, je videl v njih reSitev od
velike more. Zato se jih je kmalu oklenil in postal odlocen
nasprotnik vere. Tak je ostal vse zivljenje. Kot naravoslovec je
bil preprican, da je Clovek del narave in da nima izjemnega
polozaja v svetu. Svoje nazore je v gimnaziji Siril tudi med
soSolci. Rad je pripovedoval, kaj je katehet prof. Svetina rekel
dijakom: »S Plemeljem pa se ne smete druZiti. On je zmoZen,
da vam odvzame sveto vero, najvecjo dobrino Cloveka.« Vendar
njegovi nazori niso vplivali na odnos do drugih ljudi, Se zlasti
ne do Studentov drugacnega prepricanja.

Po znacaju je bil preprost in odkrit. Vsakemu je povedal
svoje mnenje v obraz. Za tezave soljudi, posebno Studentov,
je imel vedno razumevanje in rad jim je pomagal.

Poleg matematike se je Zivo zanimal za politiko. VeCkrat
je izjavil, da bi se povsem posvetil politiki, ¢e bi imel govorniki
dar. Bil je vedno narodno zaveden, toda dolgo je bil mnenja,
da smo Jugoslovani en narod in da je slovens¢ina le narecje.
Po politiénem prepri¢anju je bil napreden v tedanjem pomenu
besede. Povedal je, da je pred prvo vojno na Dunaju in v Cer-
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novicah volil socialiste. Dolgo je tudi s simpatijo spremljal do-
gajanje v Sovjetski zvezi, predvsem njen gospodarski vzpon,
dokler ga ni razocarala Stalinova politika.

Zelo je bil navezan na svoj rojstni kraj. Pri srcu mu je bil
razvoj Bleda in okolice. Posebno pa ga je zadnja leta zanimala
sanacija jezera. Njegova rojstna hiSa je bila Se s slamo krita
in ne stoji ve¢. Skoraj na istem mestu je dal sezidati veCjo hiSo,
po nasvetu prijateljev preveliko. Zacetni kapital za zidavo sta
mu bili nagradi, ki ju je dobil pred prvo vojno. Pocitnice je

Klub slovenskih naravoslovcev na Dunaju, 1897/98. Na sliki z leve proti desni
stojijo: Kraigher, Klasinc, Kreft, Vercon, Bevk, Rus, Stojc, Plemelj, Plecnik in
Jesenko. Sedijo: Reisner, Regen, Kuiar, Ti¢ar in Hinterlechner

po navadi z druzino prezivel na Bledu. Veliko veselje je imel
s sadnim drevjem, ki ga je nasadil okoli hiSe in ga je pomagal
obirati Se v pozni starosti. Pri tem je pogosto sam splezal na
drevesa. Rad je imel naravo in Se posebej planine. Bil je vnet
hribolazec in se je neStetokrat povzpel na Triglav. Tudi po
drugi svetovni vojni je veckrat poskusal priti na vrh. Posrecilo
pa se mu je samo enkrat, leta 1950, ko je imel Ze 77 let. Pri
drugih poskusih mu je spodletelo zaradi vremena in slabe kon-
dicije, ker ni prej treniral v hoji.
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Od dijaskih let je imel rad veselo druzbo. S prijatelji je
tedaj pogosto zahajal v gostilno in tudi dobre kapljice se ni
branil. Vendar mu vino ni moglo do Zivega. Imel je tako naravo,
da ni bil nikoli pijan. Ceprav ga je ve¢ spil kot tovarisi, ki so
ga posteno cCutili, je sam ostal trezen. Ni pa postal suZenj
alkohola. Ko se je moral pozneje zaradi bolezni drzati diete,
se je pijacCi zlahka odrekel.

Zelo mu je bila vseC glasba, predvsem opera. Za leposlovje
se je manj zanimal. PaC pa je pogosto prebiral PreSerna in
znal mnogo njegovih pesmi na pamet. Rad je imel knjige z
naravoslovno vsebino, zgodovinske knjige in memoarsko lite-
raturo.

Pred planinsko kocéo Planika (2440 m)
Na sliki z leve proti desni:

Gradnik, Kuidéer, Plemelj, Vidav.
Foto A. Moljk

Kakor med drugimi ljudmi najdemo tudi med matematiki
dobre, povprecne in slabe racunarje. Gauss je rad in veliko
racunal, Poincaré pa je tozil, da mu raCunanje ne gre od rok.
Plemelj je sodil med dobre racunarje. Na pamet je lahko mnozil
petStevilCna Stevila. Rad se je ukvarjal z numeri¢nimi nalogami
in Se posebej z racuni, ki izvirajo iz teorije Stevil. V tej zvezi
je treba omeniti njegovo prizadevanje, da bi v slovensc¢ini uvedli
dekadicni nacin Stetja, kakor je v drugih slovanskih jezikih,
torej dvajsetpet namesto petindvajset. Nas nacin Stetja je namre¢
vir velikega Stevila napak pri racunanju.

Plemelj je jetiko premagal Ze v mladih letih. Pozneje si je
nakopal novo bolezen, ¢ir na dvanajsterniku. Ta bolezen mu je
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pogosto grenila zivljenje. Ker se je moral drzati diete, je bil
vezan na domaco prehrano in je zato zelo redko potoval. Kljub
bolezni pa je ostal dolgo telesno in dusevno Cil. Morda bi ucakal
sto let, Ce ga ne bi na starost doletela dva huda udarca. Marca
1958, ko mu je bilo 85 let, si je pri padcu na poledeneli cesti
zlomil nogo v kolku. Operiral ga je tedaj prof. Lavri¢. Operacija
je dobro uspela in je kmalu lahko hodil brez palice. Vendar
je zaradi operacije in hude krvavitve v zelodcu telesno in du-
Sevno precej opesal. Se hujsi udarec pa je bila smrt edine héerke
Nade, ki je decembra 1964 umrla za levkemijo. Od tedaj je

Na poti k predavanjem, 1957

vidno hiral. Ker se mu je poslabsala tudi stara bolezen, ga je
spomladi 1967 zet ing. Kavéi¢ spravil v bolniSnico P. Derzaja
v Ljubljani. Tu je 22. maja umrl zaradi izliva krvi v Zelodec.

Glavna matemati¢na podrocja, na katerih je Plemelj delal,
so bila diferencialne in integralne enacbe, teorija potenciala
(harmoni¢nih funkcij) in funkcijska teorija.

Na prelomu devetnajstega v dvajseto stoletje se je zalela
naglo razvijati teorija integralnih enacb. Novo teorijo so upo-
rabili na Stevilnih podro¢jih matematike in fizike, predvsem v
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teoriji diferencialnih enacb. Ko je Plemelj Studiral v Gottingenu,
je tam Sved E. Holmgren porotal o Fredholmovi teoriji line-
arnih integralnih enacb prve in druge vrste. Gottingenski ma-
tematiki so se z D. Hilbertom na Celu takoj lotili raziskovanja
novega podrocja. Med njimi je tudi Plemelj dosegel lepe uspehe.
V razpravi [9] je dokazal, da ima integralska enacba

¢ (1) +2 [ f(t,0)p(0)d0 =y (1)
reSitev v obliki
¢ (£) =x(1)—24 [ F(t,0)x(0)d0

kjer je F(t, 0) tako imenovana resolventa, ki ustreza integralni
enacbi

F(s, 1) +4 [ F(s, 0)£(0, £)do =f(s, 1)

V odvisnosti od parametra 1 je F(s, ) kvocient dveh celih
funkcij, pri Cemer pa imenovalec D(4) ni odvisen od s in ¢.
Ce je 2—=14¢ niCla p-te stopnje funkcije D(4), toda pol prve
stopnje za resolvento F(s, t), potem ima homogena enacba

b (D)4 [ £(t,0)6 (©0)d0 =0

in prav tako adjungirana homogena enacba p linearno ne-
odvisnih reSitev. Glavni del resolvente v tocki A =4, se pre-
prosto izraza z reSitvami obeh homogenih enacb.

Priblizno iste rezultate je naSel skoraj istocasno tudi I.
Fredholm.

V razpravah [10] in [L1] je Plemelj uspe$no uporabil in-
tegralne enacCbe v teoriji potenciala. Odkril je formulo za vsoto
normalnih odvodov enoplastnega potcnciala v zunanjost in no-
tranjost obmocja. Ko je dve njegovi razpravi znameniti fran-
coski matematik E. Picard, ki se je veliko ukvarjal prav s
teorijo potenciala, oznacil kot »deux excellents mémoires«, je
Plemelj postal na mah znan v matemati¢nem svetu.

Najpomembnejse njegovo delo v teoriji potenciala pa je
knjiga Potentialtheoretische Untersuchungen, ki je dobila na-
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grado znanstvenega druStva kneza Jablonowskega v Leipzigu
leta 1911. To drustvo je vsako leto razpisalo temo za delo,
ki naj bi bilo nagrajeno. Za leto 1910 je bil razpis takle: Zeljeno
je delo, ki bi pomenilo bistven napredek teorije potenciala
glede na jasnost in strogost izvajanja ali pa glede na obseg
in popolnost izsledkov.

Plemeljeva knjiga ima Stiri dele. V prvem delu so osnove
potencialne teorije. Logaritmi¢ni potencial je enoli¢na odved-
ljiva funkcija U(x, y), ki ustreza Laplaceovi enacbi v ravnini

Ui.+ U, =0
Newtonov potencial pa je funkcija U(x, p, z), ki ustreza Lapla-
ceovi enacbi v prostoru

{"'Ir.\'.t _!_ L"I;-y + U:: === 0

Plemelj je podal novo definicijo regularnosti potenciala v ne-
skonénosti. Potencial U(p) je pri p—co regularen, ¢e obstaja
U(w) in je lim RU, =0, R— «, pri logaritmi¢nem, in lim R2U, —
=0, R— 0, pri Newtonovem potencialu za vsako smer x. Tu
pomeni R oddaljenost tocke p od izhodis¢a in U, odvod v
smeri x. Ce je V(p)=mlog(1/R)+ U(p), oziroma V(p)=
=m|/R+ U(p), kjer je U(p) v neskoncnosti regularen, se ime-
nuje m celotna masa potenciala V(p). Namesto normalnega
odvoda na robu dU/dn, ki ne obstaja vselej, je Plemelj uvedel
integral po kosu roba [(dU/dn)ds in ga imenoval tok. Eno-
plastni potencial pa je posplosil s Stieltjesovim integralom

V(p) :1 IOg (I/’-M)dﬂs (3)

Drugi del knjige vsebuje Fredholmovo teorijo integralnih
enacb s poenostavljenimi dokazi.

Tretji del obravnava obe robni nalogi. PosploSeni Poinca-

réjev robni problem se glasi: Najti je treba dvoplastni potencial

W(p)=n-1 [v(s)d arctg (y—y,) [ (x—x,) (4)
ki na robu obmocja ustreza enacbi
(1+2)WH(s)— (1 —2) W-(s5) =211(s) (5)
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Tu je 2 realen parameter, f(s) dana robna funkcija, nadalje
so W+(s) notranje in W-(s) zunanje robne vrednosti dvoplast-
nega potenciala W (p). Prii= 1 preide enacba (5) v W*(s) =f(s),
pri A~=—1 pa v W-(s)=f(s). Torej imamo pri A=1 robno
nalogo za notranjost in pri A=—1 za zunanjost obmogja.
Dolociti je treba v integralu (4) funkcijo v(s). Zanjo se dobi
integralna enaCba druge vrste. ReSitev se glasi

v(s)=f(s) — 4| f() H(o, s)do

kjer je resolventa H(os, s) kvocient celih funkcij parametra 7.
Poli za 2 so vsi realni in po absolutni vrednosti = 1. Tocka
A=1 ni pol, paC pa 2 =—1. Tam velja razvoj

H(s, s)=m'(e) A+ 1)1 4.7 (o, 5)

Tu je m’ (o) gostota, ki daje enoplastni potencial s konstantnimi
robnimi vrednostmi.

Funkcije H(c,s), m(c) in . 7 (o, s) so odvisne samo od oblike
obmo&ja v ravnini. Plemelj jih je izradunal za krog in elipso.

Cetrti del je vsebinsko in metodi¢no nov. Obravnava zvezo
med reSitvami robne naloge za notranje in zunanje obmocje.
Robno nalogo za notranjost lahko reSimo, ¢e poznamo funk-
cijo H. (o, s), za zunanjost pa, ¢e poznamo funkcijo H_, (o, s).
Obe sta odvisni samo od geometrijske oblike obmodja. Ce
postavimo K=1%(H. + H-y) in Ki=3(H.1—H-), se da K;
izraCunati iz K s kvadraturami. Plemelj je uvedel $e funkcijo
P, (s, s), tako da je H,(s, s)=dP,(c, s) [ do. Funkcija P, (o, s)
je povsod na robu konéna in zvezna. Zanjo velja simetrija
P_,(s,0)=P, (0, 5). Za elipso se P,(o, s) izraza kot logaritem
neskonCnega produkta, ki spominja na Jacobijeve funkcije theta.

Na koncu knjige je podana resSitev robne naloge z eno-
plastnim potencialom. Obstaja samo od oblike obmocja od-
visna simetricna robna funkcija A(s, s) s tole lastnostjo: Za
vsako zvezno robno funkcijo f(s) je

n(s)=JA(s, 0)df (o)
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taka porazdelitev, da se ustrezni enoplastni potencial (3) ujema
na robu z danimi vrednostmi f(s) do aditivne konstante.

V teoriji diferencialnih enacb se je Plemelj veliko ukvarjal
s problemi, ki so povezani z monodromijsko grupo. Do mono-

dromijske grupe pridemo takole: Naj bodo v homogeni linearni
diferencialni enacbi

w”+pi(@QW" 4. (2w =0 (©6)

koeficienti p, (z) racionalne funkcije. Na vsakem enostavno po-
vezanem obmodcju ravnine kompleksnih Stevil, kjer so vsi koefi-
cienti regularni, so tudi vse reSitve w(z) regularne in sestavljajo
n-razsezen vektorski prostor. Imejmo v ravnini sklenjeno pot K,
ki se izogne vsem singularnim toCkam koeficientov. Vsaka re-
Sitev w(z) se da iz poljubne zacetne toCke analiticno nadaljevati
vzdolz te poti. Ko pridemo nazaj v zaCetno tocko, se w(z)
v sploSnem ne povrne vase, temvec preide v neko funkcijo
w*(z), ki je seveda spet reSitev enacbe (6). Ker velja to za
vsako reSitev w(z), pripada sklenjeni poti K transformacija 4,
ki deluje v vektorskem prostoru reSitev. A transformira reSitev
w(z) v w*(z), ki jo dobimo iz w(z) z analiti¢cnim nadaljevanjem
po sklenjeni poti K. Torej lahko zapiSemo w*(z)= Aw(z).
QOc¢itno je transformacija 4 linearna. Mnozici vseh sklenjenih
poti K, ki se izognejo singularnim tockam koeficientov, ustreza
mnozica linearnih transformacij A. Ni tezko dokazati, da je
ta mnoZica za komponiranje transformacij grupa. Ce se npr.
pot K skréi v tocko, je 4 identi¢na transformacija. Ce pa opi-
Semo K v nasprotni smeri, dobimo inverzno transformacijo
A-'. Ta grupa se imenuje monodromijska grupa diferencialne
enacbe.

Monodromijsko grupe lahko definiramo tudi v primeru, ko
so koeficienti p,(z) algebraicne funkcije. Algebrai¢ne funkcije
so enoli¢ne na neki Riemannovi ploskvi. Sklenjena pot K po-
teka v tem primeru po Riemannovi ploskvi.

V svojih prvih razpravah je Plemelj obravnaval diferenci-
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alne enacbe, pri katerih se monodromijska grupa odlikuje s
posebnimi lastnostmi. Tako je v Clanku [5] dokazal, da se da
diferencialna enacba s komutativno monodromijsko grupo pre-
vesti na sistem linearnih diferencialnih enacb prvega reda z eno-
licnimi koeficienti. V Clanku [7] pa je pokazal, kako reduciramo
linearno diferencialno enacbo z algebraiénimi koeficienti, Ce ima
njena monodromijska grupa bazo, sestojeCo iz parov A,, B,
kjer A, in B, med seboj komutirata.

Najpomembnejse Plemeljevo delo je brez dvoma Cudovita
reSitev Riemannovega problema. Dokazati je treba eksistenco
linearne homogene diferencialne enacbe, Ce so dane singularne
tocke in monodromijska grupa. Ze Riemann je formuliral ta
problem v obliki, ki je pozneje privedla do reSitve: Naj bo L
enostavno sklenjena krivulja, ki razdeli ravnino kompleksnih
Stevil na notranje polje D* in zunanje polje D-. I15¢emo sistem
n funkcij, torej vektorsko funkcijo ¢ (z) = (¢1(2), ..., ¢.(2)), s te-
mile lastnostmi: (1) ¢(z) je na D* in na D~ povsod regularna
(to pomeni, da so vse komponente ¢, (z) regularne); (2) ko se
toCka z iz notranjosti priblizuje tocki ¢ na krivulji L, limitira ¢ (z)
proti ¢ “(¢), ¢e pa gre z po zunanjih toCkah proti r, obstaja
limita ¢ ~(7); (3) med limitnima vektorjema ¢ *(¢) in ¢ ~(f) je
zveza

¢ =) = (D1 *(O) + ... Fen (s (1), k=1,2, ....0 (7)

kjer so koeficienti «,, () dane funkcije. Krajse zapiSemo sistem (7)
takole

¢ (1)=A()d *(1) (7%)

Tu je A(r) matrika z elementi =, (7).

Pri Riemannovem problemu izberemo krivuljo L tako, da
gre skozi vse singularne tocke a,, a,, ..., a, diferencialne enacbe.
V tem primeru so koeficienti #,(7) konstante na vsakem loku
krivulje L med dvema zaporednima singularnima toCkama a,
ina,,,
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Najprej je Plemelj reSil problem za primer, ko so «,(7)
zvezne funkcije. Pri reSevanju so mu pomagale formule, ki jih
je izpeljal v ¢lanku [13]. Te formule dajejo odgovor na vprasanje,
kakSnemu pogoju ustrezajo robne vrednosti regularne funkcije.
Poljubno dane vrednosti na robu namrec niso vrednosti regu-
larne funkcije. Velja tole: f*(z) so robne vrednosti v notranjosti
polja regularne funkcije natanko tedaj, kadar je izpolnjena
enacba

@)t [ (=) [+ @Q—f*()]d{=0 8)
f~(2) pa so robne vrednosti v zunanjosti regularne funkcije f(z)
z vrednostjo ¢ v neskoncnosti natanko tedaj, ce velja

(i)' [ C—2)' [ O—f@)d{+2f(2)—2c=0 ©)
Integrala v (8) in (9) se raztezata po robu polja.

Formuli (8) in (9) je naSel Ze J. V. Sohocki leta 1873 in ju
objavil v svoji disertaciji, ki pa je ostala neopazena. Zdaj se
imenujeta formuli Plemelja—Sohockega.

Z (8) in (9) je Plemelj prevedel problem (7) na sistem

integralnih enacb

¢-(2)—Q2ri) [[A@DA(O)—EJ({—2)"1¢-(Ddl{=7(2)

Tu je A-'(z) inverzna matrika od A(z), E enotna matrika, y(z)
pa vektor s komponentami y,(z), ..., 7.(z). Z obravnavanjem
tega sistema in sistemov, ki so z njim v zvezi, je dokazal, da ima
problem n resitev ¢ (z2), ..., ¢ (2), s katerimi se da linearno
izraziti vsaka druga reSitev ¢ (z), ki je povsod na ravnini regu-
larna, na krivulji L zvezna, v neskon¢nosti pa ima kve¢jemu pol.
Koeficienti v tej izrazavi so polinomi.

Prvotni problem, kjer so koeficienti «,,(f) samo odsekoma
zvezni, je prevedel s pomoznimi funkcijami na primer z zveznimi
koeficienti. Dokazal je, da obstaja med reSitvami sistem Y{),
Y@, ..., YO, imenoval ga je primitivni sistem, ki zados¢a
sistemu n linearnih homogenih diferencialnih enaCb prvega reda
z racionalnimi koeficienti. S tem je bil Riemannov problem v
celoti reSen.
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Z Riemannovim problemom so se ukvarjali tudi drugi
matematiki. Med njimi je bil Hilbert prvi, ki je leta 1905 pre-
vedel problem na neko resljivo integralno enacbo. Vendar je
bila njegova metoda zamotana in ni dala pregleda nad celotno
mnozico resitev.

Veliko se je trudil s tem problemom tudi matematik
L. Schlesinger. Lotil se ga je na povsem drug nacin, namre¢
s kontinuitetno metodo. V razpravi [14] Plemelj omenja Schle-
singerjeve poskuse in v pripombi pod &rto pravi, da njegova
metoda ne vodi do cilja. Zaradi te pripombe je nastala s Schle-
singerjem polemika, ki je izhajala v Casopisu Jahresbericht der
deutschen Mathematiker-Vereinigung. Najprej je Plemelj po-
jasnil svojo pripombo. Pokazal je, da bi Schlesinger s svojo
metodo dokazal obstoj reSitve tudi v primeru, ko reSitve ni.
Schlesinger se je skusal ogniti kritiki tako, da je dal problemu
novo formulacijo. Plemelj mu je odgovoril, da njegova metoda
kljub novi formulaciji problema ni uspesna. Schlesinger je nato
umolknil, napake pa ni priznal.

V teoriji linearnih diferencialnih enacb je Plemelj podal
tudi nov dokaz za eksistenco in analitiCnost resitev [17]. 1z tega
dokaza je razvidno vedenje reSitve v okolici Fuchsove singu-
larne tocke. Studiral je nadalje odvisnost reSitve od parametrov
[24]. Ugotovil je, da je resitev enacbe drugega reda

y'+la(x)+1b6(x)]y=0

cela funkcija parametra i Borelovega reda !5. Ta izsledek je
uporabil pri Kleinovem problemu za diferencialno enacbo Fuch-
sovega tipa s Stirimi singularnimi tockami [30]. V tej enacbi
nastopa parameter 4 linearno. Kleinova naloga zahteva, da je
treba dolcciti 4 tako, da se kvocient dveh neodvisnih resitey
enacbe povrne vase pri obhodu okoli dveh izbranih singularnih
tock.

Zadnja desetletja pred prvo svetovno vojno je bil v funkcij-
ski teoriji v ospredju problem uniformizacije algebrai¢nih funk-
cij. Algebrai¢no funkcijo w(z) doloca enacba oblike
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F(z, w)=0 (10)

jer je F(z, w) polinom spremenljivk z in w. Ce je F(z, w)
erazcepen in najmanj druge stopnje glede na w, potem funkcija
'(z), ki jo izraCunamo iz (10), ni enolicna. Npr. enacba
2 w2 =1 doloca dvoli¢no funkcijo w=(1—z2)". Ce pa po-
tavimo z = cos f, w=sin ¢, je enacba z2 w2 = | izpolnjena za
sak 7, z in w pa sta enoli¢ni funkciji #-ja. Postavimo si nalogo,
a pri poljubni algebraiCni enacbi (10) iS5¢emo enoli¢ni analiticni
unkciji z=¢ (), w=W¥(t), ki ustrezata (10). Pravimo, da eno-
iICni funkciji ¢ (r) in ¥ (¢) uniformizirata algebrai¢no funkcijo.
/Casih dosezemo uniformizacijo z racionalnima funkcijama
(1) in ¥ (7). Ce ima enacba (10) obliko w2— P(z) =0, kjer je
?(z) polinom tretje ali Cetrte stopnje, dobimo uniformizacijo z
lipti¢nimi funkcijami. V sploSnem primeru pa je treba iskati
»(t) in ¥ () med avtomorfnimi funkcijami, zato je problem
iniformizacije tesno povezan s teorijo avtomorfnih funkcij.

S problemom uniformizacije so se ukvarjali matematiki
>oincaré, Klein, Koebe in drugi. Obstoj uniformizirajocih spre-
nenljivk razlicnih tipov je dokazal P. Koebe. Prispevek Ple-
nelja na tem podrocju pa je preprost dokaz izreka o uniformi-
raciji z mejnim krogom (izrek sam je Ze prej dokazal Koebe).

Pripomolek za obravnavanje problema uniformizacije je
eorija konformnega upodabljanja in univalentnih (enolistnih)
‘unkcij. Pomembno vlogo je tu igral izrek o analitiCnem raztegu
slik. Ce ravninski lik konformno upodobimo, se koti ohranjajo,
ipodobitveno razmerje pa se v sploSnem spreminja od tocke
1o tocke. Koebe je dokazal izrek o analiticnem raztegu v kvali-
ativni obliki: Ce lezi polje D’ vse v notranjosti prvotnega lika
D in ne sega nikjer do roba, ostane kvocient med upodobitvenim
razmerjem v poljubnih dveh tockah polja D’ omejen. Pri tem
je meja odvisna od polja D', prav ni¢ pa ne od konformne upo-
dobitve. Ta izrek je posledica neke druge trditve: Obstaja po-
zitivno Stevilo d s tole lastnostjo: Ce konformno upodobimo
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notranjost kroga s polmerom r = [ tako, da je v sredis¢u kroga
upodobitveno razmerje enako 1, potem je rob slike kroga za
najmanj d oddaljen od toCke, kamor se upodobi sredis¢e. Tudi
to trditev je dokazal Ze Koebe in domneval, da je d= 4.
S Koebejevo domnevo so se ubadali Stevilni matematiki, dokazal
pa jo je G. Faber Sele leta 1916.

Nekaj let prej (1913) pa je Plemelj prvi opozoril na kvanti-
tativno stran izreka o analiticnem raztegu in mu dal najostrejSo
formulacijo: Ce je

f@=z4+az2+ a3+ ...

konvergentna v krogu |z| <1 in zavzame tam vsako vrednost
najveC enkrat, velja |a. | < 1/2d. Izpeljal je tudi ocene za funkcijo
f(z) in njen odvod f”(z). Te ocene so bile odvisne od Stevila d.
Za d—=/ se glase

1zl/(1+|z|p = If (2] = |z|[(1—|z|P

in
(I—l1zD/A+1z|P =1 @ =4 |z])/(1—]|z|p

Vse te ocene so ostre, ne dajo se veC izboljSati. Doseze jih
funkcija f(z) =z/(l —z)?=z+222 4323 + ...

Iz teorije uniformizacije z avtomorfnimi funkcijami Schot-
kyjevega tipa izvira tale naloga: Ravninski kolobar, v katerem
so si toCke na zunanjem in notranjem robu med seboj analiti¢no
prirejene, je treba konformno upodobiti v kolobar tako, da bo
prirejenost robnih toCk linearna. ReSitev te naloge je v ¢lan-
ku [27].

Plemelj se je zelo rad ukvarjal z algebro in teorijo Stevil,
objavil pa je malo prispevkov iz teh podrocij: preprost dokaz
Fermatove trditve, da je enacba x5 y5+ 25 =0 v celih Stevilih
neresljiva, in preprost dokaz izreka, da je enaCba za kroZno
delitev nerazcepna, Ce je stopnja potenca prastevila. Razvozlal
je tudi Galoisov dokaz, da se stopnja modulske enacCbe ne da
znizati. Galois je dokaz na kratko skiciral v pismu, ki ga je
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Mirko Subic: Josip Plemelj — risba, 1923



napisal dan pred svojo smrtjo. Trditev je pozneje dokazal
C. Jordan po drugi poti. Sele Plemelj je rekonstruiral Galoisov
dokaz, ki je izredno lep.

Za svoja dela je Plemelj dobil Stevilna priznanja. Poleg
nagrade druStva kneza Jablonowskega v visini 1500 mark mu
je dunajska akademija znanosti podelila nagrado R. Liebena
v znesku 2000 kron, in sicer prav tako za knjigo Potential-
theoretische Untersuchungen. V utemeljitvi piSe, da je to na
podrcCju Ciste in uporabne matematike najodlicnejse delo, ki

Bt

Mirko Subic:
Josip Plemelj — karikatura, 1923

|
ga je v zadnjih treh letih napisal kak avstrijski matematik.
Leta 1954 je prejel v Ljubljani PreSernovo nagrado. Dopisni
Clan Jugoslovanske akademije znanosti in umetnosti v Zagrebu
je postal leta 1923, Srpske akademije nauka pa leta 1931. Ba-
varska akademija v Miinchnu ga je imenovala za dopisnega
Clana leta 1954. Redni ¢lan Slovenske akademije znanosti in
umetnosti je bil od njene ustanovitve leta 1938. Ob devetdeset-
letnici rojstva leta 1963 mu je univerza v Ljubljani podelila
Castni doktorat.
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Pred prvo svetovno vojno so nemski in francoski matematiki
aCeli skupno izdajati enciklopedijo matemati¢nih znanosti, ki
aj bi zajela vse tedanje znanje matematike in njene uporabe.
osamezni zvezki so izhajali v nems§Cini in francosCini. Vojna
> to delo prekinila. Po vojni so ga nadaijevali in dokoncali
amo Nemci. Skoraj vsa Plemeljeva dela so v enciklopediji
bilo citirana.

Svoje razprave je Plemelj povecini objavljal v Casopisu
Aonatshefte fiir Mathematik und Physik, ki ga je izdajal na

eta 1954 se je udeleZil proslave 200-letnice rojstva Jurija Vege v Zagorici. Na
iki z leve proti desni stojijo: Benkovi¢, Poviié, Vidav, Cermelj, E. Brane, Prijatelj,
Plemelj, Ziegler in Ahlin. Cepijo: Breskvar, Gabrovsek, J. Branc

dunaju njegov prijatelj W. Wirtinger. Ta Casopis si je pridobil
gled v matematiCnem svetu prav zaradi Plemeljevih del.

Za Plemelja kot matematika sta znacilni ostrina in globina.
‘elik poudarek je dajal estetski plati matematike. Nekoliko
aljivo je lepo karakteriziral njegov talent kolega iz Cernovic:
Ce se pogovarjamo s Plemeljem, se nam sprva zdi, da sploh
i€ ne razume; potrebno je potrpljenje, zakaj Se vedno govori
a videz brez razumevanja; toda ze delujejo ti mogo¢ni moZgani
1 kmalu mu ne moremo vecC slediti, toliko Ze ve novega o
redmetu nasega razgovora.«
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NajpomembnejSa Plemeljeva dela so iz dobe pred prvo
svetovno vojno. Zadnja razprava nosi letnico 1912. Torej je
trajala pri njem intenzivna ustvarjalna doba le dobrih deset let.
Zivel pa je od tedaj Se nad petdeset let. Po prvi svetovni vojni
je objavil precej razprav, vendar o stvareh, ki jih je imel, kakor
je sam povedal, dognane v glavnem Ze pred vojno. Kako to, da
pozneje ni ve¢ dosti znanstveno delal? Sam pravi takole [31]:
»Imam obcutek, da me je narava usposobila za neko misijo v
matemati¢nem svetu, usoda pa mi je po kratkih letih odtegnila
pogoje, v katerih bi se mogel svoji naravi primerno udejstvo-
vati.« In dalje: »Povojne tezave v strokovnem stiku s svetom,
moja tukajSnja strokovna osamljenost, potreba po organizacijski
in upravni sposobnosti, ki je prav ni¢ nimam, in $e drugi vzroki
v meni in izven mene so povzroc€ili, da sem od tedaj (namrec
po prvi vojni) skorajda le Se ucCitelj matematike, pa prav malo
ustvarjalec novega.« Pogosto je pripovedoval, kako ga je prva
vojna Custveno prizadela in tako odvracala od znanstvenega
dela. »Cutil sem, da je §lo tedaj za veliko pomembnejse stvari,
kakor je matematika,« je veCkrat omenil. Torej se je v nekoliko
nenavadni obliki uveljavilo staro pravilo, da »inter arma silent
Musae«. Vendar naSteti vzroki ne razloZijo vsega. Njegova
intenzivna znanstvena aktivnost se je nehala Ze dve leti pred
vojno. Zato niti vojna, niti bolezen, niti osamljenost v provinci-
alnem mestu, kakr$no je bila Ljubljana pred 50 leti, niso edini
vzroki. Plemelj se je loteval samo zanimivih in zato tezkih
matemati¢nih problemov. Objavil je rezultate svojega dela Sele
tedaj, ko je imel vse do podrobnosti dognano in izbrueno. Pri
njem je Stela samo kvaliteta, prav ni¢ pa obseg in Stevilo razprav.
Njegova reSitev Riemannovega problema je dokoncna, pomeni
sklepni kamen na ustreznem podrocju teorije diferencialnih
enacb. Vsaj takrat ni pomenila zacetka kake nove teorije. Sele
dosti let pozneje je iz njegovih metod zrasla teorija singularnih
integralnih enacb, ki jo je utemeljila sovjetska Sola z Mushelis-
vilijem na Celu. Tudi njegova raziskovanja v teoriji potenciala
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0 prej zakljuCek kakor nastajanje nove teorije. Ko so bili reSenti
Riemannov problem, problemi v teoriji uniformizacije itd., je
’lemelju zmanjkalo zanimivih problemov, ki bi ga z vso mocjo
ritegnili. Njegov talent je bil tak, da je bolj reSeval probleme
cakor pa postavljal nove. Morda je bil tudi v tem eden izmed
izrokov, da je nehal znanstveno delati. Da se je loteval samo
ezkih problemov, pove tale dogodek: Nekcc¢ je skusal dokazati
“ermatovo domnevo, da enacba x"--y"--z"=0 pri nobenem
yrastevilu p > 2 ni netrivialno resljiva s celimi Stevili. Preprican
¢ Ze bil, da se mu je posreCilo dokazati pravilncst domneve za

’ri otvoritvi fizikalnega instituta v Ljubljani 8. februarja 1953. Na sliki z leve
roti desni: V. Sedlar, A. Kuhelj, F. Zwitter, F. Stelé, I. Plemelj in Z. Markovié
2Zji primer, ko je eno izmed Stevil x, y, z deljivo s p. Ko pa je
aCel pisati o tem Clanek, je odkril v svojem sklepanju luknjo,
i je ni mogel premostiti. To ga je tako ujezilo, da je rokopis
trgal in se ni ve¢ hotel ukvarjati s Fermatovim problemom.
'ozneje mu je bilo Zal, da je rokopis vrgel stran, ker nekaj po-
1embnih izsledkov je le dobil.

Cenil je samo klasi¢no matematiko, v sodobno matematiko
¢ ni nikoli vzivel. Dolgo je skepticno gledal na moderno
ziko z atomsko in kvantno teorijo. Sele atomska bomba ga je
repricala o pravilnosti atomske fizike. Tudi ni verjel, da bi se
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dala matematika uspesno uporabiti kje drugje kakor v fiziki,
astronomiji ali tehniki. Neko¢ je priSel v Cernovicah k njemu
kolega s pravne fakultete s prosnjo, naj mu svetuje kako dobro
knjigo o diferencialnih enacbah. Ukvarja se namreC¢ z matema-
ticno ekonomijo in tam uporablja tudi diferencialne enacbe.
»V ekonomiji potrebujete samo Stiri osnovne racunske operacije
in Se deljenje pride tam redko v poStev,« mu je odgovoril Plemelj.
Ko je pozneje pripovedoval to zgodbo, je hudomusno dodal,
da je postal tisti profesor kmalu po prvi svetovni vojni avstrijski

Profesor Josip Plemelj s §tudenti zadnjih treh letnikov leta 1953

finanéni minister in ravno med njegovim ministrovanjem je
zajela Avstrijo znana huda inflacija, ki je ohromila njeno gospo-
darstvo.

Plemeljev prihod v Ljubijano leta 1919 je bil velikega po-
mena za novo univerzo in za razvoj matematike na Slovenskem.
Vzgojil je ve¢ generacij matematikov. Vsi starejsi ucitelji mate-
matike pa tudi fizike na l[jubljanski univerzi smo njegovi ucenci.
Drzal je pouk matematike za prihodnje profesorje in tudi za
inzenirje na visokem nivoju. Zanj pa je pomenila Ljubljana Zrtev
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a znanstveno kariero. Kot Slovenec je Cutil dolznost delati za
voj narod. Zato je leta 1928 odklonil vabilo univerze v Gradcu,
a bi tam prevzel stolico za matematiko. Tedanji prosvetni
vinister mu je ob tej priliki obljubljal dodatne kredite. Toda
lada je kmalu nato padla in obljube so bile pozabljene.

Na filozofski fakulteti je Plemelj predaval ves Cas za Studente
iatematike triletni ciklus, ki je obsegal algebro s teorijo Stevil,
zorijo analiticnih funkcij in diferencialne enacbe z variacijskim
acunom. Za Studente tehnisSke fakultete pa je predaval predmeta
Aatematika I in Matematika Il za prvi in drugi letnik. Ta

Med predavanjem iz algebre

redavanja so poslusali tudi matematiki. Skupaj je imel 16 ur
:densko predavanj in vaj. Asistenta pred vojno ni bilo in je vaje
odil sam.

Za predavanja se ni pripravljal, ni imel nobenih zapiskov.
ravil je, da je premislil temo predavanja med potjo od doma
GradiS¢u do univerze na Trgu revolucije. Predaval je odli¢no.
luSatelji smo imeli vtis, kakor da pred nami ustvarja snov in
risostvujemo nastajanju novega. Izredno lepo je pisal na tablo
rrmule, pa naj so sestajale iz latinskih, grskih ali gotskih ¢rk.
udi od Studentov je zahteval, da piSejo razlocno.
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Plemelj je hodil v nemsko gimnazijo in Studiral na nemski
univerzi. V Cernovicah je predaval v nems€ini in vse razprave
z izjemo dveh, ki sta iz8li v Radu Jugosl. Akademije, je pred
vojno napisal v tem jeziku. Predavanja na ljubljanski univerzi
pa so bila od zacetka v slovenscini. Izdelati je bilo treba sloven-
sko terminologijo za vi§jo matematiko. Plemelj je imel zelo
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Rokopis dela Diferencialne in integralne enacbe

tenek posluh za jezik in je ustvaril solidno osnovo za razvoj
slovenske matemati¢ne terminologije. Sploh se je rad ukvarjal
z jezikovnimi vprasanji in je pogosto razpravljal o njih s prof. F.
Ramovsem. Tudi Studente je navajal na lep jezik, predvsem pa
na jasno in logi¢no izrazanje. Jezil se je npr., Ce smo namesto
besede potrebovati rekli rabiti. Rabi$ lahko re¢, ki jo imas.
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e reCi nima$, pa jo kve€jemu potrebuje$, nam je pojasnjeval.
tej zvezi je znana tudi njegova trditev: InZenir, ki matematike
e zna, je nikoli ne potrebuje. Ce pa jo zna, jo pogosto rabi.
Pred vojno ni nikdar mislil na to, da bi napisal kak ucbenik.
nemsSkem jeziku je bilo takih knjig dovolj in ni se mu zdelo
otrebno, da bi on mnozico ucbenikov povecal. Da bi v slo-
enskem jeziku izdali poleg srednjeSolskih knjig Se kako drugo

Josip Plemelj v matematiénem seminarju. Foto Janko Branc, 1953

natemati¢no delo, pa tedaj ni bilo upanja. Ko je bil leta 1949
@ Bledu prvi kongres matematikov in fizikov Jugoslavije, so
nu Stevilni nekdanji uCenci izrazili zeljo, da bi izdal svoj triletni
iklus predavanj. Odlocil se je za to, ko je zvedel, da si je napravil
wof. O. Sajovic v Studentskih letih dobre zapiske njegovih pre-
lavanj. Po teh zapiskih je sestavil trilogijo, ki jo je izdala
slovenska akademija znanosti in umetnosti. Najprej je izsla
cta 1953 knjiga Teorija analiticnih funkcij. V njej je izCrpno
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obdelan tudi problem uniformizacije. Naslednja knjiga so Di-
ferencialne in integralne enaCbe. Teorija in uporaba. Njena
vsebina je bogatejsa, kakor je predaval. Obsega Fredholmovo
teorijo integralnih enach, reSitev Riemannovega problema in
Newtonov potencial rotacijskega elipsoida z dano maso. Prob-
lem Newtonovega potenciala je Plemelj reSil Ze pred vojno,
reSitve pa ni objavil in so ga drugi prehiteli. Zadnji del trilogije
Algebra s teorijo Stevil je izSel leta 1962. Zadnja njegova knjiga
pa je Problems in the Sense of Riemann and Klein, ki jo je v

Prof. dr. Josip Plemelj ob 90-letnici

angles¢ino prevedel J. Radok. Obsega podrocja, na katerih je
najvecC delal.
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van Vidav

Josip Plemelj
On the centenary of birth

osip Plemelj was born on December 11, 1873 at Bled. His
ather, who was a carpenter and a small farmer, died when Josip
lemelj was one year old. His mother, Marija née Mrak, was
ardly able to support her family. Only by a lucky chance could
he send her son to school in Ljubljana. Plemelj attended primary
nd secondary school from 1886 to 1894. After the final exami-
ation he entered Vienna University, where he read mathematics
nd physics. Escherich, Gegenbauer and Boltzmann were among
is professors. He obtained his doctor’s degree in 1898 for the
issertation » Uber lineare homogene Differentialgleichungen mit
indeutigen periodischen Koeffizienten«. He continued his studies
n Berlin (1899/1900), and Géttingen (1900/1901) under F. Klein
nd D. Hilbert.

n 1902 Plemelj became privatdozent at Vienna University. He
pent one year as assistant professor of mathematics at the Tech-
ical High School of Vienna (1906/1907). In 1907 he was ap-
ointed associate professor, and in the next year full professor,
t the University of Cernovice. After the First World War, in
919, the Slovene University was founded in Ljubljana, and
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Plemelj became its first rector and professor of mathematics. He
taught mathematics until his retirement in 1957. He died on May
22, 1967 in Ljubljana.

Plemelj showed his mathematical talent even in primary school.
While in the fourth form he used to help the students of the top
form with their examination papers. He particularly enjoyed sol-
ving difficult constructive geometrical problems. For instance, his
construction of a regular septagon using the trisection of an angle
originates from his secondary school period. He began to study
higher mathematics in his fifth form. He was also interested in
astronomy, especially in celestial mechanics.

The main fields of Plemelj’s work were differential and integral
equations, potential theory (theory of harmonic functions), and
the theory of analytic functions.

While studying in Gottingen Plemelj heard E. Holmgren’s report
on Fredholm’s theory of integral equations. The Gottingen school,
led by D. Hilbert, began to work on this new field. Plemelj was
among the first to achieve significant new results. He published
several papers which attracted the attention of the mathematical
world of that time. Plemelj’s most important contribution to the
application of integral equations in potential theory is his book,
»Potentialtheoretische Untersuchungen« (Leipzig, 1911). The
book brought him the prize of Prince Jablonowski’s Scientific
Society.

Speaking of Plemelj’s greatest achievements his ingenious solution
of Riemann’s problem must be singled out. In 1905 Hilbert reduc-
ed Riemann’s problem to a solvable integral equation. Plemelj
found the key to the solution in the theorem on the boundary va-
lues of analytic functions (now known as Plemelj’s formulae).
Using these formulae he could reduce the problem to a simple
system of linear integral equations. His methods were to form the
foundation of the theory of singular integral equations developed
by the Soviet school under the leadership of N. I. Mushelisvili.

Also of importance is Plemelj’s work on the theory of the unifor-
mization of algebraic equations and on the theory of univalent
functions. He was the first to discover the sharp formulation of
Koebe’s distortion theorem. Within the theory of differential
equations he worked mostly on equations of the Fuchs type and
on Klein’s theorems.

48



lemelj was awarded three prizes for his achievements. Besides
e Prince Jablonowski prize he was given the Richard Lieben
ward in -Vienna in 1912, and in 1954, in Ljubljana, he was
varded the prize Presernova nagrada. He was elected foreign
ember of the Yugoslav Academy in Zagreb in 1923, of the Ser-
an Academy in 1930, and to the Bavarian Academy in 1954. He
id been a member of the Slovene Academy of Sciences and Arts
nce its foundation in 1938. ,

ccepting a chair at the University of Ljubljana Plemelj in fact
crificed his scholarly career. What with the post-war lack of
ntact with the scientific world, his professional loneliness, and
s illness, Plemelj taught, rather than created much new during
s Ljubljana years.

lemelj’s presence in Ljubljana was of paramount importance for
e development of mathematics and other exact sciences among
ovenes. Several generations of mathematicians benefited from
s teaching. He used to hold a general course of mathematics
1d a three-year cycle of lectures on the differential equations, the
ieory of analytic functions, and algebra including the number
eory. After the Second World War he published these lectures
- three books: »Teorija analiticnih funkcij« (Ljubljana, 1953),
Diferencialne in integralne enacbe. Teorija in uporaba« (Ljub-
ana, 1960), and »Algebra s teorijo Stevil« (Ljubljana, 1962).
is last book, »Problems in the Sense of Riemann and Klein«
ranslated into English by Professor J. R. M. Radok) appeared
1 1964 it is about the parts of mathematics which Plemelj was
specially interested in, and to whose development he had con-
ibuted most.
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BaH Bupas

1ocuvn lNnemenb
{ cTONETHUIO POXKAEHHS

ocuir ITaenmean poanacs 11 aekadbpsi 1873 ropa na baeae
ceMpe Heboraroro KpecrbsiHnHa-croaspa. Ero orery ymep,
Oraa ObIAO MAABMHKV TOALKO TOA, H Marh, Mapus, vposxk-
:uHast Mpak, [ocae ero cMepTH C TPYAOM COAepsKkasa
*Mblo. CHacTAHBBIM CAyYaeM e VAAAOChH [10CAQTh ChIHA B
IKOAY B A10OASIHY, TA€ OH 1toToM, ¢ 1886 no 1894 r. noceraa
imiasii. [ToAyuis arrecrar 3peAOcTH, OH [MOCTYVIIMA B VHH-
spcurter B Bene, Ha ¢pakvabrer marematuku i dusuka. Ero
sodeccopamu Obian Buiepux, [erenbaysp n boabimvan.
YEHVIO CTEHEeHbL OH moAyuuA B 1898 r., 3aiuuTHB AHCCEp-
anuio na reny »Uber lineare homogene Differentialglei-
hungen mit eindeutigen periodischen Koeffizienten«. Ha-
YHBIC 3aHATS OH IPOAOAKHA cHauyasa B bepaune (1899 Ao
900), a szarem B I'errunrene (1900/1901 r.) v ®@. Kaeiina u
.- FT'manvOepra.

1902 r. oH cTaA NpHUBAT-AOLICHTOM B VHHBepcHTeTe B Bene.
OA OH padoTaA aCCHCTEHTOM MaTEMaTHKH B TEXHHUYECKOM
picuIem vueOHoMm 3aBeAeHun (1906/1907 r.). B 1907 r. ou
bIA HA3HAUCH BHEIUTATHBIM, @ B CACAVIOUIEM TOAV OPAH-
apHBIM IIperoAaBateseM B vHUBepcHTeTe B UepHOBHIIAX.
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B 1919 r., nocae nepBoii MUpOBOIl BOHHBI, B AtoOAsiHE OBIA
OCHOBaH CAOBEHCKHH VHHBeEpcHTET, U [TAaeMeAb cTaA TiepBbIM
ero pekropom. B aoGasiHckoMm vinBepcurere ITaemean npe-
MOAQBAA MATEMAaTHKY AO CBOEro yXOAa Ha TEHCHIO, T. €.
AO 1957 1. On ymep 22 mast 1967 r. B Aiebasine.

Ero matemaTuuecknii TaAaHT OOHAPYIKIACS VIKE B MAAALIHX
KAaccax THMHas3HH. ByAvUM VYEHHMKOM YEeTBEpPTOro Kaacca,
OH TIOMOTaA IMHCATh 3aAaHHs HA aTTECTAT 3PEAOCTH CTAPIIHM
rumuasucram. OcoGeHHO OH AIOOHA pelaTh TPYAHBIC 3aAaul
no KOHCTpyKuuu. Ero nocrpoenue npaBMALHOrO CEMHYIOAD-
HHKa MYTEM TPUCEKLHH YIAa, HANPHUMED, OTHOCHTCH €I1e KO
BPEMEHH, KOTA@ OH IOCeliaA rumHasuio. Boicuieii marema-
THKOH ITAeMeAb HauaA 3aHHMATLCH B MATOM KAacce rHMHa-
3un. He Menblile OH HHTEPECOBAACS aCTPOHOMEEH, OCOOEHHO
HeOECHOH MeXaHHKOI.

[TaemeAb, B OCHOBHOM, 3aHHMaACs AHddepeHIHaALHBIMH
HHTEIPAABHBLIMH VPABHEHHSIMH, Tcopnei'i noreHunasa (rap-
MOHHYCCKHX d)yumum) H Teopueil GpyHKIMIA.

Bo Bpems ero saugaruii B I'ertunrene, E. XoAbMIpeH BbICTY-
MHA C AOKAGAOM O DPPEAroALMOBOIH TEOPHH HHTErPAALHBIX
ypasHenuii. ['erTiHrenckas mkoaa Bo raase ¢ A. I'manbep-
TOM IPHCTVIIHAQ K H3VUYCHHIO 9TOIH HOBOMH obAacTu. ITaemeAn
OBIA OAHBIM M3 MEPBBIX, KOTOPbIE AOCTHIAH XOPOIIHX PE3VAbD-
tatoB. OH onyOAHMKOBaA psiA padOoT, OUYCHL 3aHHTEPECOBAB-
[IUX MaTeMaTHKOB TOro BpemeHd. CaMbIM 3HAYUTEAbLHLIM
€ro TPYAOM M3 o0AaCTH NPUMEHEHHST HHTErpaAbHLIX ypaB-
HEHHI B TEOPHH NOTEHIIHAAOB 9TO KHHra »Potentialtheore-
tische Untersuchungen« (ALHI‘IU,I{F 1911 r.), 3a KOTOpPVIO OH
MOAVUYHA HArpaAy y4yeHHoro oduiecrsa um. KHsiza SI0AOHOB-
CKOTO.

CampiM OoAblM  yenexoMm [laemeAst HECOMHEHHO MOKHO
CYHTATH €r0 OCTPOYMHOE pelieHue npodiembl Pumanna.
B 1905 roay, T'nanbept nepesea npobaemy Pumanna Ha pas-
pelrMoe MHTEerpaAbHoOe ypaBHeHue. [TaeMeAb HallleA KAo4
K PEIIECHHIO 9TOH NPOOAEMBI B TEOpEME O T'PaHHYHBIX 3HaJe-
HUAX aHAaAUTHYeCKHX ¢VYHKIHI (M3BeCcTHOH ceilyac ' Kak
bopmyant IMaemeast). [Ipu nmomoinu 9THX GOPMYA MOZKHO
OBIAO IEPEBECTH TTPOOACMY HA MPOCTVIO CHCTEMY AMHEHHDIX
HHTErpaAbHBIX ypaBHenuii. Ha ero meroaax ocHoBaAack
TEOPHUSI CUHTVASIPHBIX MHTETPAAbHBIX VPAaBHEHHI, KOTOPVIO
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O37KE€ pasBHAA COBETCKas LIKOAA IOA PYKOBoAcTBOM H. Y.
[VCXEAHILIBUAM.
HauHTeABHA POAb ITAemeAs B n3yueHnn reopu yHUPOPMHU-
UIHH aATeOpaHyYecKHX YPaBHEHHIT U TEOPHH OAHOAHCTHBIX
yHkumi. OH nepBblii OTKPBIA TOUHVIO OLICHKY B Teopeme Ke-
¢ O HCKaykenun u3oOpazkenui. O odaactu teopuu Andde-
CHITHAABHLIX VPABHEHHUI OH 3aHMMAACS, B OCHOBHOM, ypaB-
cHUAMH KAaacca Pyxca u reopemamn Kaeiina.
a cBoM TpVABI ITaemean noavuna psia npemuii. Kpome npe-
vt 1M, kHsiza 6AaonoBekoro, on B 1912 r. noayuua B Bene
pemuio um. Puxapaa Anbena, a B 1954 r. B AioGAsine nipe-
uio um. IIpewmepna. B 1923 r. on cTtaa YACHOM-KOPPECIIOH-
cutoMm Hlrocaasckoii akapemun B 3arpede, B 1930 r. uae-
om CepOckoii akapaemMun Havk H B 1954 r. uaeHOM-KOppe-
1oHAeHTOM baBapckoii akasemun. Yaenom CaoBeHckoi
KaACMHH HaVK i HCKYCCTB OH SIBASIACS CO AHS €€ OCHOBAHHS
1938. OTpaBasi Bce CHABI TIEAAQTOTHYECKOH AESITEABHOCTH
Al0OAsIHCKOM yvHuBepcuTtete, TTAeMeAbr JacTHUYHO IIpHHEC
JKECPTBY CBOIO HAVYHVIO Kapbepy. TPpyAHOCTH, ¢ KOTOPbIMH
H BCTPEYAACSH TMOCAE BOMHBI B CHOILIECHHIX C OKPVY/KEHHUEM,
AHHOYECTBO VUEHOTO B HEDOABIIIOM TOPOAE 11 DOAE3HDL ObIAH
PHYHHOH TOTO, YTO OH IPEBPATHACS, B OCHOBHOM, B IPEMNo-
aBaTeAsl MaTeMaTHKH M B MEHbLIICH CTEIEHH OTKPLIBATEAS
€ro-T0 HOBOTO.
[presA [Taemeast B AlOOASIHY HMEA HCKAIOUHTEABHOE 3Haye-
HE AAs PA3BHTHA MaTEeMaTHKH H APYIHX TOYHBIX HaAyK VY
AoBeHIleB. OH BOCHHTAA HECKOABKO T€HEpalHii MaTeMaTH-
oB. Kpome o0uiero kypca MaTeMaTHKH OH YHTAA AEKITHH
O TpEXAETHEMY ILHKAV, KOTOpbIH oxBaTbhiBaA Auddepen-
HaAbHbIe VPaBHEHHS, TCOPHIO aHAAMTHYECKHX GVHKUIHHE M
AredOpy ¢ teopueil unceA. ITocae BTOpOil MHPOBOM BOWHEI
TH ACKILIMH BBILLIAM B TPEX TOMaX TOA Ha3BaHnusmu: »Teorija
naliticnih funkcij« (Awodoasna 1953 r.), »Diferencialne in in-
coralne enacbe. Teorija in uporaba« (Awdasna 1960 r.) u
Algebra in teorija Stevil« (Awdasina 1962 r.). ITocAe AHBIH
ro TpvA »Problems in the Sense of Riemann and Klein«
B aHTAHIICKOM nepeBoae npoddecopa H. P. M. Papoka) BbI-
1eA B 1964 roay. B Hem ocBellaioTcsi BOpOCHh!, HAA KOTOPbI-
1 ITaemeAb GoAblile Bcero paboTaA M B KOTOpPBIE OH BHEC
BOIl cCaMblil OOABIIIOH BKAAA.
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