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ZA UVOD

V Sloveniji stopamo že v dv'ugo desetletje .,tekmovanj iz matemat-ike zauaenae
višjih razredov osnovnih šol. ki preizkušajo svoje znanje za pridobitev
VEGOVIH PRIZNANJ: ' bronasta. srebrna in zlata.

Če si pripravlj~n izpopolnjevati svoje znanje. pobrskaj po na~ogah. ki jih
imaš pred seboj. Rešitve 'nalog naj ti bodo Ze v 0p9ro za preverjanje samo­
stojnega dela. Zagotovo boš vesel. iJe boš .sam prišel do pravilnega rezulta­
tio: aU našel izvirnejšo in preprostejšo pot do rešitve.

Torej. ne prepisuj slepo rešitev, ker 1;ako zagotovo I:W bo uspeha . ..če boš v
zadregi. se posvetuj z uaiteljem-mentorjem.

Veliko' uspeha ti želijo avtorji.

Organizatorjem šolskih tekmovanj priporoiJamo. da vse udeležence stimuUrajo
v primerni obliki. V ta namen lahko naročite pri društvu bronasto Vegovo
znaako (aena 20.- din). boljšim tekmovalaem pa podelite bronasta Vegova
priznanja (8. - din). .



A. NALOGE ZA UčENCE VIII, RAZREDA

1. Iz računaj nez nan i člen vsorazmerji h:
a) x : (2 + x) = 10 , 5 : 21

b) 15 (2x - 1) = t : (x - 4)

cl (x + a ) (x + 6a) = (x - a ) : (x + 2a ) , a " O

2. Iz x : y : 6 = Z : 5 : 3 izračunaj x in y!

3. Ra zde l i razda ljo 912m na tr i dele, ki so v ra zmerju t :i : iz !

4 . Zapi š i r a zme r j e merskih števil pl ošči ne ko lo ba r ja i n nj egovega ob sega!

5. Ko liki so rob ovi kvadra, Če so v ra zmerj u 6 : 3 : 2 i n j e površina kva ­
d r a 648m2 ?

6 . Prv a del ovna brigada oprav i delo v 12 dneh , druga v 24 dneh , t re tj a v
8 dne h. Kol iko del avcev je v vsaki bri gadi , če je vseh delavcev 60 i n
Če dela j o vsi enako?

7. Dana je krožn i ca k.
a) Izberi tri ta ke točke na krož ni c i, da bodo dol žine lokov v ra zmerju

2 : 3 : 4 !
b) Skozi t e točke načrtaj tangente !
c) Določi ko t e t ri kot n ik a, k i ga omej ujej o odseki tangent !

8. Izračunaj r az mer je stranic v t ri ko tn i ku , če so kot i v razmerju 3:4:5 !

9 . Kvad r a t u ABCD s s trani co a j e vč r t a n enakokra k tr i kotnik ABE t ako, da
j e vrh E sred i š č e s t r an ice CD. Če načrtamo i z ogl išča B v i šino na krak
t ega t r iko t nika, dobi mo t r i kotn i k BEF. Doka ži , da je ra zme rj e s trani c
tr ikotnika BEF 3 : 4 : 5 !

10 . Prav il nemu šestkotn iku vč r t amo pravilni šestkotnik tako , da za pored
zvežemo sredi šča s tran ic . Nap i š i ra zmer j a:
a) p l o š či n , b) obsegov, c) di agona l !

11. Enakost ran i čn i trikotn ik, kvad ra t i n pr av i l n i šes tko t nik imaj o enako
ploščino. Kater i od teh 1i kov ima najmanjš i obseg?

12 . Dvoj na p loščina prav ilnega šestkotnika je enaka t rik ratni pl o š či n i ena­
kostran ičnega tr ikotnika . Do l oč i r azme r j e obsegov o beh 1ikov !

- 13 . Pravokotni t r i ko t ni k ABC ima kota a = 60° in a = 30°. Nož išče v i šine na
h i potenuzo označimo z D. Tr i ko t ni k i ABC, CAD in BCD so podobn i . Iz raču­

na j razmer j e i s to ležn i h stranic i n razme r j e p l oš či n t eh trikotnikov!

14. Točka E j e s red išče osnovnice AB kvadrata ABCD. Dol oči , v kakšnem raz ­
merj u del i da l j ica DE diagonalo AC!

15. V enakokrakem t rapezu s ta os novnic i v razme r j u 3 : 4 , srednjica i n v i­
š i na t r apeza pa sta en ak i 7 . Koliko meri pol mer t r ape zu oč rtanega kr oga?

16 . V enakok rakem trapez u se diagonal i seka ta pravokotno i n de l ita d r uga
dru go v ra zme rju 2 : 1. Izračuna j polmer trapezu očrtanega kroga , če je
dalj ša osnovn i ca trapeza ena ka 4!

17. V pr avok otnem tr ikotniku s katet ama 18 in 24 narišemo s ime tra lo h ipo t e­
nuze . Kol i ka je dolžina de l a s i met ra l e, ki leži v notranjosti trikotni­
ka ?



18. Dolžini istoležnih stranic dveh podobn ih trikotnikov sta v razmerju
3 : 4, ra zI i ka ploščin trikotnikov pa je 70. Izračunaj p l oščini !

19. V os t ro ko t nem tri ko t ni ku ABC se v iš i n~i z ~l i š~B i~C z noži ščema D
in E se ka t a v točk i F. Doka ži, da je CD . BF = BE . CF !

20. Kakšen je tri kotnik, če ga v iš i na na osnovnico deli na dva podobna tri­
kotn ika?

21. Skozi točko v notranj osti t r ik o t n i ka na ri ši vs e pr emice, k i mu od re že jo
podob en trikotnik !

22. Tra pe z s k ra koma 10 i n 15 te r osnovn icama 21 i n 8 r azd el imo z vzpo re d­
nico z o s nov ni cama na dva trapeza. Določi njune krake, če je od sek
vzpo re dn i ce v notranjosti dan ega trapeza ena k 14 !

23 . V t rapezu ABCD z osn ovnicama AB i n CD se diagona l i sekata v točk i E.
Določ i p loš čino trapeza, če s t a p l oščini trikotnikov ABE in CDE enaki
98 o zi ro ma 32 !

24. Pr emica del i pa r a le log r am z obsegom 32 na dva paral elograma z obs e gom
20 i n 30 . Koliko merita s tranici dan ega paral el ograma?

25. V trape z~ABCD z osnovn icama AB i n CD je ~DC = ~CB. Poi š či do l žino
da ljice AG , če je s re dnj i ca tra peza e naka 13, dolžin i osnovn ic pa sta v
razmer ju 4 : 9 !

26 . Dan j e t r a pe z z osn ovnicama 5 ,1 in 4} t e r kr a kom 4 . Za kol iko j e treba

poda lj šat i da ni k rak , da seče nos i Iko drugega k raka t rapeza?

27 . Osnovnica e nako kr a ke ga triko tni ka ABC je 15cm, v iš i na na os novn i co je
18cm. Kolik od sek odr eže na kraku t r i ko t n i ka premi ca p , k i j e vz po redna
z osn ovn ico in odda l jena od nje 6cm?

28. V en a kok rak trikotn ik z osnovnico c = 10cm in višin o na os novn ico
v = 12cm včrtaj n aj večji kvad r a t t a ko , da l e ž i s t ra n ica kvadrata na
o~novn ici c. Kol i ka je pl o š či na kvad r a t a ?

29 . V en akos t r a n ič n i tri ko t ni k s s tranico a vč r taj kva dra t tako , da leži
s t ra n ica kvadra t a na s tra n ici t ri ko t n ik a. Iz r a zi pl o š čino kvad ra t a s
s t ran ico a tri kotn ika!

30 . Osnovn ica e nak okrakega trikotnika je 30cm, polme r vč r t a neg a kroga je
10cm. Ko l i ko meri kr ak t ri ko tnika ?

31. Dan je pr avokotn i triko tnik ABC s kate t ama a i n b . N a čr t a j k rog, k i se
do t ika hi potenuze i n katete b in gre sk oz i vrh pra vega kota ! I z ra čunaj

nj e go v pol me r!

32 . Odsek s rednj ice trape za med d i agon al ama je ena k pol o v i ci raz I ike os nov­
ni c . Dokaži !

33 . V k rog u s s re d iščem S st a na ri sana po l mera SA i n SB . Poi š č i te t ivo , ki
jo t a po lmera del i t a na tri en ake de l e !

34 . V tr i kot n i ku ABC mer ita stra n ici a = 12 i n b = 6 t e r kot y = 1200 . Ko­
I ik j e odsek si metra le ko ta y, k i l eži v notranj os ti tri kotni ka?

35. Ena ko s tran i čn emu t r iko t n i ku S s t ran ico a včrtaj t r i e nake kroge, ki se
dot ikaj o med se boj . vsak krog pa se do t ika tudi dveh s t ra n ic trikotni­
ka . I z ra čuna j polmer krogov in pl o š č i n o lika , ki ga omejujej o tr i je
k rož ni l oki s kr a j i š č i v medse bojn ih do t i ka l i š či h krogov !
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36 . Dan je kvadrat ABCD s st ranico a. Stran ica AB j e preme r po lk roga, k i le­
ži v not ra njosti kvad rata . S red išče pol kr oga in stran ice AB označimo z
S. Tangenta iz og l i š č a C se dotika pol kroga v točk i T (T f B) . Podalj­
šek polme ra ST seče s tranico AD v točki E.
a) Poišči dolžino da lj i ce CT!
b) Pokaži, da je ET ~ ED , in izrazi ET z a !
c) l z r a č u n a j stran ice tri kotnika CES , njegovo plošči no in v i š ino iz to ­

čke E!

37. V pravoko t nem trikotniku sta dan i katet i AC ~ b, BC = a. Nariši s i met ­
r al o pravega kota, ki seka hi potenuzo v D. Vzpo redn i ca s to s imet ralo
skoz i točko A seče poda ljšek st ranice BC v E.
a) Pokaži, da j e CE ~ A0 i n i zra čun aj AE in CD!
b) Iz računa j p loščino tra peza CDAE!

38. Dan i sta kateti a in b pravokotnega trikotnika ABC. Simetra la njegovega
pravega kota seče hipotenuzo v točki M. Nar iš i k rog , k i ima s red išče v
M in se do ti ka katet a i n b. Izračunaj polmer kro ga !

39 . V dan i pravokotni trikotni k ABC
včr taj kvad rat , t ako da bo stra- l)Q- ~------~

n i ca kvadrata DE na h ipotenuzi
AB, og lišč i F i n G pa na ka tetah.
Pokaž i , da j e p lošč ina kvad ra ta
enaka prod uktu od sekov AD ~ m
in EB ~ n na hipoten uzi!

4D . V kvadrat ABCD S stranico a na­
r i š i 4 dal j ice, k i vežej o og l i ­
š ča kvadrata s središč i st ran ic .
Ko li ka je p10ščina š t i r i ko tn i ka,
k i ga omej ujejo odseki nar isa ­
nih daljic? (Glej s l l ko ! )

41. Enakokrakemu t r i kotni ku ABC z osnovn ico c ~ 12cm i n V ~ 9cm vč rta j po l­
krog, tako da se doti ka osnovni ce. Ko l ik j e po lmer pqTk roga?

42 . Krak enakok rakega t rapeza je do lg 4cm. Diagonal a de l i srednji co t rape za
na odse ka , ki merita 3em in 5cm. Izračunaj:

a ) obseg trapeza, b) kote t rapeza.

43 . V pravokotni tr ikotni k S ka te t ama a in b včr taj kvadrat t a ko , da bo eno
og l iš če kvadrata v og l i š ču trikotn ika s pravim kotom . I z r a č u naj st ran i ­
co X v č r ta n e g a kvad rata!

44 . Preobl ikui dan e izraze v prod ukte :

a ) 1/16 - a4 b) 50 - 8y 2

c) x 2 - 5 č) 9/ 16 m2 + 4 + 3m
d ) (x - 4/3 )2 - 1/9 e) (2p + 1) 2 - (2p - 1) 2

f) x 2 - xy - y - 1 g) 1 - 4b 2 + a - 2ab
h) 1 + x + x 2 + x 3 i ) x 4 + 1
j ) a4 - a2 + 2a - 1

45. Poi šč i vrednos t i zraza I
x + y - a + 1 in ab + a kjerza x cib+l y ~ Cib+l'

j e ab + 1 ,; O! x - Y +
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46. Dana sta pol i noma p(x ) = x 3 + x 2 - 9x - 9 in q (x) = (x -.2 )2 - (x : .4 ~~ .
a ) Razce p i števec i n ime nova l ec ul omka r(x) = p(x )/q (x ) ln ga okra jsaj .

. b) Poka ži, da je r (x) sodo š tev i l o , če j e x 1iho štev ilo!

47.

48.

Dana s ta pol i noma p(x) = (9x2 + 12x + 4) - 2x (3x + 2) + 4 - 9x 2 in
q (x ) = (2x + 3) 2 - (x + 5)2 .
a ) Razcepi števec in i me nova l ec u lomka r(x) p(x)lq (x) i n ga ok r aj ša j !
b) I zr a č un a j r (-Z), r( O), r( - l /Z)!

Dan j e izra z: F( ) x - x 2 1 + x _~
x =~ + 1 + 2x + x 2 1 - x

Poenostavi ga i n na to i z r a ču n a j F (O) , F(l/2), F ( l) !

49 . Poenostav i i z r az: . x "
- X + x 2

- x 3 + 1~

50 . Okra j šaj ulomke : Z5x 2 - 9
b) lx - 1 - xl 3

+ x n
1

+X1'i

51. Kvadrat ABCD s stranico a leži v prvem kvadrant u tako, da leži og1 i š č e

A na osi x in og l išče D na osi y, stranica AB pa ok lepa z abscisno osjo
kot 45
a) Zap iši koo rd i na t e og l i š č kvadra ta!
b) Zap i ši enačbi premi c , na ka te ri h ležita diagona l i !
c) Zapi ši enačbe premic , na kate r ih l ež i jo s trani ce kvad r a t a !
d ) Iz ra č u n a j prostorn i no v r t en i ne, k i nastane, če se kvad ra t zavr t i ok9

li d iagonal e AC !

5Z . Romb ABCD s stranico a = 4 in ko t om a = 450 lež i v I . kvadran t u ta ko, da
j e og l i šče A v koordinatnem začetku in ogl išče B na os i x.
a) Do loč i koo rd i na te og l išč romba !
b) Napl š l e n ač be premi c , na katerih l ež i lo s tranice romba !
c ) Ko l i k i sta pov r š ina i n prostornina vrten i ne , k i na stane , če se romb

zavrt i oko l i osi x ?

53 . Kvad r a t ABCD s stranico a lež i v i i . kvadr ant u ta ko , da j e ogli š če A na
os i x , og l i š č e B na os i y , stran i ca AB pa ok l epa z osjo x kot 30°.
a ) Do l oč i koo r d i na t e ogli šč kvadra ta!
b) Napiši enačbe premic, na katerih l ež i j o stranice kvadrata !
c) Kol ika je dolžina pravokotnih proj e kc ij d iagonal AC i n BD na os x ?

54. Stranica enakostraničnega trikotn ika ABC je vzporedna z osjo x i n l ež i
vi . i n I I. kvadrantu . Njen a do l žina je a . Središče tr ik otnika je v
koo rdinatnem zače t ku .

a) Določ i koo r d i na t e og l išč t ri ko t nika!
b) Na pi š i enač be premic, na ka ter ih l e ž i j o s t ra n i c e tr i ko t n i ka !
c ) Napiši enačbe premic , na ka ter ih ležijo t e ži š čni ce tr i ko t ni ka!

55. Pr emice z enačbam i 1ZX + 5y = 11 , 4x + 3y = 13 i n y -5 oblik uj e j o
tri ko tnik ABC. I z račun aj njegov obs eg in pl o ščino!

56 . Seč išče prem i ce 4x + 3y = IZ z os jo x ozn ač i z A, z os jo y pa z B. Se­
c lsce prem ic e 4x + 3y = -1 2 z osjo x oz n ač i s C, z os j o y pa z D. Iz ra­
č ~ n a j polmer če tve roko tniku ABCD vč r t a nega kroga!
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57. Dan a j e funkc ija y = 3x/4 + k - 1.
a) Do loči k t ako , da bo graf f unkci je sekal os y v t očki zordina to 3 1

b) I z r a čun aj p loščino tr ikot n i ka, ki ga ob l i kuje g raf fun kc ij e s koo r-
d i nat nima osema!

58 . Načr taj premici X + 2y = 4 in x + 2y = 10 . Lik , k i ga omejujeta pre mici
i n koor di na t n i os i , r o tir a oko l i os i x. Kol i ka je prostorni na nas ta le
vrtenine?

59 . V pravokotn iku je stran ica a štirikra t da ljša od druge s tra nice.
a ) Iz r azi obseg pravokot nika kot f unkcijo da l jše stran ice!
b) Nariš i graf te funkci je!
c) Do loč i obseg pravokotn ika z da ljšo s t ran ico 4!

60. V trapezu s kra koma 2 i n 3 je os novnica a dvakra t dal j š a od drug e os noy
ni ce .
a) Izrazi obseg t r a peza kot f unkc i j o daljše osnov nice!
b ) Nar iši graf te f unkci j e !
c) Do loči obseg t r ap eza z da l jšo os novnico 6!

61 . Določ i ordinato točke z abs ciso 6, če veš , da l eži na premic i i k i jo
določata točki A(- 1 , 4) in B(4 , - 1) !

62. I z r a č un a j p lošči no tr ikotn ika, ka t e r eg a st ranice l ež ij o na premicah
y = O, 7y - x - 3 = O in 2y - x + 2 = O!

63. Iz rač una j p loščino tri kot nika , če l e ž i ena nj egova s tranica na osi y,
dr ugi dve pa na premi cah 2y - 3x - 6 = O oz iroma y - 5x + 4 = O!

64. Ko l i ka je ploščina četverokotnika ABCD z og l išč i B(l ,O) , C(O , 1) ,
D( - l, 1), če leži stranica AB na prem ici y = x - 1, stranica AD pa na
premi c i x = - 1?

65 . Pravokot nemu tr iko tn iku ABC z og l išči A (6 , 0), B(0,9) i n C( O,O) včr tamo

pravokotnik CDEF, ta ko da lež i ogl i š č e D na stran ici CA, E na AB in F
na BC. Do loči koo rdi na t e og l i šč D. E i n p , če je obseg pr avoko t n i ka 14 !

66. D ol oči enačbo premice, ki gre skozi to č ko T(2,3) in od reže e na ka odseka
od poz itivnih po l t rakov koo rdinatn ih osi!

67 . Koordinatni začetek ter točk i AD , l) i n B(5,5) so ogl išča para le lograma
OABC. Po išči koord i na te četrtega og lišča C!

68. Dana j e f unkc i ja f( x) = 2x2 + ~ + 2- + 5x. Iz rač unaj f(~) !
x 2 X x

69 . Za kate re vre dnosti pa r ame t r a p seče gra f f unkci je
a) y = px + (p - 5) b) y = 3x - (p - 2)
c) y = (p - l) x - (2p + 6)
os y nad koo rd i natnim začetkom?

( 10 < m) » - 3(2m - 5)x + 7 i n y70 . Pr i katerem m bos ta p remic i y
vzporedni?

71. Oana je fu nkc i ja y = xl(2k) - 1/ (4 kl .
al ' Do loč i odseka , k i j u na koordi na t n ih os e h od reže graf t e fu nkci j e!
b) Do l oči k t ako , da bo vsota teh odse kov enaka 1!

72. a ) Iz enač be (7y - 3x)/2 = 2 - 5x / 6 izrazi sp remenljivko y kot f unkci jo
spremenlj iv ke x !

b) Za katero vred nos t sp remen lj ivke x ima spremen l ji vka y v re dnos t 1/ 7?
c) Poi š či vse ce le vrednosti spremen l j ivke x, za katere j e 1 < Y < 2 !
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a U x)

1 , (a # O,

73. Pre pr i č a j se , da ve ljajo nas lednje e nako st i :

a ) ab + (a + b _ b) 2 = (a + b )2
2 2

b) (2a + b )b + a2 = (a + b) 2
c ) (a +b) 2 + a2 = 2(a +b )a +b2
č ) 4(a + bl a + b2 = (( a + b) + a ]2
d ) (2a + b )2 + b2 = 2(a2 + (a + b )2]
e) a2 + b2 = 2 ( (a + b )2 + (a + b - b)2]

2 2

74 . Reši e n ačbo (x - m) (x - n) = x 2 i n ugo t ovi , kdaj ima eno s amo reš i ­
t ev , kda j več re ši t ev i n kda j n i r ešl ji va!

75 . Pri kater ih vrednostih paramet ra k enač ba

(kx - 5) /1 2 - (3k + 2x) /18 = k + x n i rešl j iva?

76 . Pr i ka te r i vr ednos ti parametra a j e x = 2 re šite v enačbe

x + a - (x + 4a) (x - 4a) = 16a2 ?

77 . Do l oč i a tako, da bo ime l a e n a č ba (5/( 4x ) - 8/9) : (7/8)
rešitev x = 0, 75!

78 . Re ši enačbe:

a ) (a - xl/ta - b) - (x - b)l( a + b) = 2ab/ (a2 - b2)
b) x/a + x/b + x/e ab + ae + be
c ) (x + bl/ta + b) + (x - bl/ ta - b) =

= (b + x)/(a2 + 2ab + b2) - (x - b) /( a2 - b2) + 2x/a

79 . a ) Re ši enačbo (1/ 4) (lx + 3) : (2/3) = k : 2 !
b) Pri ka t er i vrednos t i parame t r a k i ma e n ač ba reš itev x 1/7
c) Za ka t e r e cel e v redn osti paramet ra k j e O < x < 1 ?

80. a ) Re š i enačb i

(x - a)/b + (x - b)/a = 2 i n
(y - a) /b + (y + b )/a = O (a # O, b # O)!

b) V kakš n i zvezi mora t a bi t i š tev i 1i a i n b , da bo r e ši tev pr ve e n ač­

be dva krat večja od reš itve d rug e enač be?

81. Pokal i , da enač b a

3/(x + 2) - (3x - 6)/(x 2 - 4) = 4/ (x - 2) ni reš lji va !
182. Dana je enačba (n2 - x 2) / (nx) + (x - 2)/x = 12 - (x + l )/n

Pokali : če j e n ce lo š tev ilo, ra z i i čno od O in 2, j e re š it e v te e n a č be

sodo š t e v i l o .

83 . Za kate re v red nost i paramet r a m ima enačba

(x - m + l )/(x + m - 1) = l/m (m # O)
vsaj eno neg at ivno rešitev?

84 . Do l o č i vse vrednost i pa ramet ra m, pri ka te r i h je vsaka r e ši t e v enačbe

m(x - 3) + 3 = m2x večj a od 2 !

85 . Poka l i, da r eš it ve enačbe (bx - e )/(be) - (bx - a l / tab )
b # O, e # O) niso odvisne od b !

86 . Reši en ačbo (x - 0 , 1)2 - (0 ,2x + 1)2 = O

87 . Po l i nam p(x ) = (4x + 3) (x + 1) + 16x 2 - 9 + (4x + 3) (2x + 1)
za p iš i ko t prod ukt i n re ši enačbo p(x ) = O!

88. Le vo s t r an e načbe (3x - 2) (x - 4) + (9x 2 - 4) + (2 - 3x ) (x + 5) O
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preob likuj v prod ukt i n enačbo reš i!

89. Pol inoma p(x ) = (x - 5) Ox -1) - (x - 6) (x - 5)
q(x ) = (2 - 3X) 2 - (1 + 2X)2

zap,sl v obli ki produkta in reši enačb i :

a ) p(x )/ (x - 5) = - 5 b) q(x )/ ( l - 5x) = 3

90. Pol inom dveh spremenljivk p(x ,y ) = (x - 2y)2 - (4y2 - x2)
zapiši v obl iki produkta!

a ) Kakšno vrednost ima pol inom p(x ,y) , če je x = 2y ?
b) Pri ka t e r i vrednosti spremenljivke x vrednost pol inoma p(x ,y) ni od­

visna od vrednosti spremenljivke y ?

91. Reši enačbo: (2x - 3)(x - 1)2 - 4 (2x - 3) O

92. Reš i e n a č b i : a) (4x + 5) (2x - 1) = 4x 2 - 1
b] (11x _ ]) 2 = 9(7 - ll x)

93. Reši enačb i z dvema neznankama : a) (x + y - 1) 2 + (x - Y + 1)2 O
b) x2 + 2x + 9y2 + 6y + 2 = O

Pomagaj s i s to je resn i co : če j e a2 + b 2 = O, mora bi t i a = b O.

94 . · Reši enačbo s trem i neznankami :
4x 2 + 9y2 + 1622 - 4x - 6y - 82 + 3 = O

95. V množici nar avn i h števi 1 reš i e načbo z dvema neznank ama
x 2 - y2 = 105

96. Reši enačbo: x 4 - 13x2 + 36 = O !

97. Iz nasled njih fo rmul izraz i krepko odt isnjene količine z d rugimi nasto­
pajočimi kol iči nami:

a) P = rr(R2 + r 2 + (R + r)s) (površi na pr i sekanega stožca)
b) V = ml(2D2 + d 2)/ 12 (pros tornina soda )
c) t = 2rr1f7g (lastni nihajni ča s matematičnega n i ha la)

98 . Kocko z robom a presekamo z ravnino skozi tr i njena ogl išča, ki . t vo r i j o
enakostrani čni trikotnik. Koliki s t a površina in prostornina kocke, če

je ploščina tega trikotni ka enaka 1m2 ?

99. Rob kocke je a = 4,1li1j. · I z r a č u n a j ploščino lika, ki nastane, če kocko
pre sekama s si metrijsko ra vnino tel esne diagonale!

100 . Osn ovna plos kev pokon čne tris trane prizme je pravokotni trikotni k , pri
ka t e r em meri ena kateta 9cm, druga pa je za 3cm krajša od hi potenuze.
Kol ik a je pros to r n i na te pri zme, če j e njen p lašč l,4-krat večji od
os novne plosk ve ?

101 . Pokončno enako ro bo tristrano pri zmo z robom a presekamo z ravnino, ki
poteka s kozi stranski rob in oklepa z eno izmed st ranskih ploskev, ki
se st ikata v tem robu, kot 450. Ko lik i s t a površina i n prostorn i na
večjega del a pri zme?

102. Osnovna ploskev poševne pri zme je romb s st ranico a in kotom
a = 60° . Večji diagonalni presek pri zme je romb s kotom S = 600 . Izra­
č u n a j : a ) vsoto vseh robov,

b) ploščino diagona lnega preseka,
c) prostornino pri zme!

103. Tristrana pr izma ima za osnovno ploskev enakostranični t r i ko tni k s
stranico a . Pravokot ni presek skozi viši no os novne ploskve je romb s

7



li
S r

kvade r. Diagon ali os­
Kol ik i s t a povr ši na in
valj a in kvad ra!

Iz pol va lja s po Imerom r = 10cm
i n v i šino v ;= 50c m i zse kamo kva ­
dra tn o pri zmo . Koliki sta pov r -
šina in pros t o rnina pr i zme? (Glej sliko!)

Iz en a kos t ran ičnega va lja (2r = 20cm) izsekamo
nov ne plo s kve kvad ra se se ka t a pod ko tom 1200 .

prostorn ina kvad r a? Do l oči ra zmerje prostornin

114 .

115.

116 .

ko to m a 60 0 • Izrač unaj: e ) prostornino prizme,
b) ploš čino preseka prizme,
c) diagona li p resečnega 1ika !

104. Le se no kock o s prostornino 1m3 popl eskamo z rd e čo barvo . Nato jo raz­
režemo na manj še kocke s pros t ornino ldm3. Ko liko manj š ih koc k ima po­
pl e s kane 3 pl oskve (2 p l os kv i , 1 pl oskev, nobe ne p los kve ) ?

105 . P l o š č i na največjega d i agon a lnega preseka pr avi l ne še s tst rane pr i zme j e
enaka 4m2. Razda lja vzporedni h s t r ans ki h plos kev pr i zme je 2m . Kol ika
j e pr os t orn i na pr izme?

106 . Kol ik i sta površ ina i n pros to r ni na pravilne trist r an e pr izme, če j e
pr avokotni pr e se k s kozi viš i no os novne ploskve kvadra t s st ran ico k?

ID] . Osn ovna ploskev pr i zme j e e nakokra k t rikotnik s kr akom b = 5cm i n po l ­
mero m oč r tanega kroga r = 25/8 cm. Tel esna vi š ina j e e nak a vi šin i na
osnovni co os novne p loskve . Koliki s ta povr š i na in pros torn ina prizme?

108 . Osnovna ploske v pokon čne pr izme je romb s stranico a i n s kotom
a = 60 0 . Kol i ki s t a površina i n prosto r ni na prizme, če je t el esna vi­
ši na enak a dal j ši d iagonali os novne plos kve?

109 . Iz kocke z robom a = 10cm i zrežemo dva pokon čna valja , ta ko da se do­
ti kat a pril ežnih mejni h plos ke v in diagonal nega pre se ka . Kol ika je
pros t orn in a obe h va l jev?

110 . Kolik i s ta povr šina in pros torni na val ja, ki je oč rtan kvadru z robovi
a = 24cm, b = 18cm, e = 45cm, če j e s t r ansk i r ob val ja vzporeden robu e ?

111. Iz pr av ilne enak or obe šests tranične pri zme z ro bom a = 4dm i z režemo
t r i e nake va l j e , tako da se dotikajo med seboj in s st r anski mi mejn i­
mi p l oskvami pr i zme. Koliki s ta površina i n pr os t orn i na vse h treh va ­
l j e v?

112. Pre sek betonskega kanala j e po l­
kro g s premerom 2r = 12m. Ko l i ko
vode je v 100m do lg em kan a lu , če

j e gl adina vode na po l ov i ci g lo­
bine kana la?

113 . Na s l ik i j e prečni prerez 4m
gl obokega zb ira l n ik a za vodo.
Ko liko l itrov vode je v polnem
zbiraln i ku , če je dol ž ina zbi -
r a lni ka enaka 10m, pr emer pol-
va l j a pa 2r = 4m. (Glej s l iko!)

Iz enakostran i čnega valja s
preme rom 2r = 10cm i z re žemo
prav ilno osemst ran i čno pr izmo.
Kol ika je prostorni na pr i zme?
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117 . Značilni presek poševnega valja je romb s kotom n = 45 0 . Kol ik a je
prostorn ina valja, če j e pre mer valja 2r = 12cm ?

118. V trikotniku ABC so dane vs e t ri strani ce a = 65 , b = 61, 0 =36. Koli­
ka sta površina in volumen vrtenine , ki nastane z ro t acijo trikotnika
okoli stranice o?

119. Silos za cement ima obl iko pokončnega stožca s preme rom 6m in VISI no
9m. Koliko m3 cemen ta je v nj em, če sega v s i l os u 7 , 5m vi soko? (Stožec
je ob r njen!)

120. Površina enakostraničnega stožca je wm2 • Kolika je njegova prostornina?

121 . Posoda ima obl iko enakostraničnega valja, k i se na dnu podaljšuje v
enakos t r a ni čni s t ožec . Ko liko litrov drži posoda, če smo zanjo
(vključno s pokrovom) pora bili 28n m2 pl očevi ne ?

122 . Enakokraki trapez ABCD s kotom ~A = : . ~B = 45 0 , a = 20 roti ra okoli kra­
ka. Koliki sta površina in prostornina vrten ine?

123. Pravokotni t ri ko t n i k ABC s hi potenuzo o in ko t om n = 600 zavrtimo oko­
li vseh treh stran ic . Določi razmerje površ in in prostornin nastalih
vrtenin!

124 . Najdaljša stranica poševnega stožca AC mer i 16cm, na jk rajša stranica
BC pa 10cm; stran ic i ok l e pata kot 60 0 • Kolika je prosto rn i na stožca?

125 . V enakostran ičn i stožec spo Imerom r vč r taj enakostranični va l j . Kol i ­
ka je pov r š i na tega va l j a?

126 . Pr avil n i enakorobi tr istranični pri zmi z robom a oč rtaj enakostranični

stožec . Koli ka sta volumen in površina stožca?

127. Osnovna ploskev stožca ima ploščo'no 7wcm2 • P l a š č , r azv it v ravnino, je
enak osmini kroga . Iz računaj površino i n pr os to rn i no stožca!

128. Kocka ABCDEFGH ima rob a . Koliki sta površ ina in prostornina tetraedra
z og lišč i B, D, E in G?

129 . V pr3vilno šti ristranično piramido, ki ima osnovni rob a in s transki
rob 4 a, j e vč r t ana kocka t ako , da so og l i š ča zgornje mej ne ploskve
kocke na stranskih robovi h piramide. Kol ika je prostornina kocke?

130 . Od oktaed ra z rob om a odsekamo v vsa kem og l u piramido, katere s transk i
robovi merijo a/2 . Kol ika je prosto rn i na tako nasta lega telesa?

131. Izračunaj površino in prostornino telesa, ki nastane, če kocki z robom
a odsekamo v vsakem oglu piramido, katere stranski ro bovi merijo a / 2 !

132 . Pokončni valj ima premer 2r = 12 in diagonalo preseka d = 13. Izraču ­

naj volumen včrtane tristranične pravilne piramide!

133 . Osnovno ploskev pokončne štiristranične piramide tvorita dva en ako ­
s tran ična trikotnika s stranico a . Krajši stranski rob je enak osnov­
nemu robu. Koliki s ta površina in prostornina pir amide?

134. V tr istrani čni piramidi merita dva nasp rotna robova 4cm.in 12cm, drugi
robovi pa 7cm. Kolik je volumen piramide?

135 . I zračunaj vo l ume n pravilne tristranične pirami de , če je telesna vi š in a
za tret jino večja od osnovnega roba i n je dan polmer r osnovn i pl oskvi
očrtanega kroga !
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136. Osnovna pl oskev piramide j e en akok rak tr apez z os novnicama 2a in a ,
a = 600. Tel es na v iš i na pi ramide j e p ravokot nica i z og l išča A i n j e e ­
naka diagonali osnovne ploskve . I zraču n aj :

a) vsoto stranskih robov , b) površino i n prostornino pi ramide!

137. Na pr avil no enakorobo šeststranično prizmo z robom a je pos tav l jena (s
sk upno osnovno ploskvij o ) pravi lna šes tst ran ična piramida. Plaš č pi ra ­
mide j e dvakrat večji od nj ene os novne pl os kve . I zra čunaj povr šino,
pr ostornino in v iši no ses tav l jenega t el e sa!

138 . Da na je e nako ro ba tr is tranična piram ida (tet r ae der) z robom a = 4J2.
Sred i š č a robov te .piramide so og l išča novega telesa . I z r a č una j površ i ­
no i n prostorn ino novega te lesa !

139. Dan je enako kra k pra vokoten t r i ko t n i k ABC s s t ran ico AC = BC = a . Iz
og l i š č a B n ačr tamo pr avoko t ni co na ra vnino t r i ko t n ik a in na nj e j odme­
rimo razda lj o ES = aJi . Tako dobimo t e t raede r SABC .

a ) Koj i ki sta povr šina in pr os t o rnina t e t r aedra?
b) Načr taj s šes ti 10m in ravn i lom mrežo t et r aed ra SABC (e no to za dol­

žino izberi sam)!

140. Tel es na viši na pr a vil ne e nako robe št i r istranične piramide je k . Iz r azi
s k povr šino in pros to rn i no te p iram i de !

141 . Iz kr oga spo Imerom l' = ( 1 + v3) i zrežemo mrežo pr avi In e št i ri s trani­
čne e nako robe p i ramid e . I zr ačunaj pro s to rn i no pi ra mide!

142. Osn ovni ro b tr istran ične pirami de mer i 16cm, njemu nasp rotn i stranski
rob pa 18cm. Vsi os ta l i robov i piramide merijo po 17cm. I z ra č u n a j pro­
s to r nino p i ramide !

143. Osnovna plos ke v pokončn e piramide j e kvad ra t s stran ico a . Stranska
pl os ke v ok l epa z osnovno pl oskvij o kot 60° . Izračuna j:

a ) razda ljo od teži šča os novne plos kve do s t r a nske pl oskve,
b) povr šino piramide ,
c) pros to rn ino p i r amide !

1.1. I . 1 3 -1..... Pr os tornina prav ilne .. - s trani čne p irami de j e ba .v 15. I zračun a j povr-
š i no te piramide !

145 . I z r a č u n aj površino in pr os t ornino okt ae d r u očrtan e in včrtane krogle,
č e j e dan rob a ok t aed r a!

146 . Te ža k roge Ine lupine iz že leza (a = 7, 2 p/cm 2 ) je 2945,1 12p, zunanj i
po l mer R = 5cm. Ko l ika je debel ina l upine?

147 . Kro g i a ima polme r 4dm. Iz rač u naj plošč ino kroga, k i ga v idimo, če gle ­
da mo krog lo i z točke A, za 8dm odda ljene od s redišča krog le !

148 . Iz pokončnega s tož ca s s t ra n ico s, ki ok l epa z osnovno plos kvi jo kot
300, i zse kamo n aj večj o krogl o . I zr ačun aj nj eno pov rš i no!

149. Posoda , k i ima obl i ko enakostran ičnega val ja s premerom 10cm, je na­
po l nj e na z vodo do 11/12 svoje višine. Kol ik je polmer največje krog­
le, ki jo lahko po topimo v vodo , tako da voda ne i z t e ka ?

150 . Osn ovni ro b pra vil ne š ti r i st ranične pi ramide je a, stranski rob pa
(3av'2)/2. Dol oči pr os t ornino p i ramide i n oč r t ane kro g le!

151. Tetraedru z robom a = 9cm oč rta j in vč rtaj kroglo. Izra čuna j r az l i ko
prosto rn i n t e h dve h kroge l in razme r j e nj unih po lmerov!
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152 . Kocko z robom a = 4cm preobl ikujemo v kvader z robov i, ki so v raz­
merju 1 : 2 : 4. Za kol iko se spremenita površini te les?

153 . Na kocko z robom a postav imo dr ugo kocko , tako da so og l išča os nov ne
ploskve v središču robov prve kocke. Nato postavimo na drugo kocko na
enak nač in še tretjo kock o . Kol ikš ni sta površ ina in p ros t o rnin a se­
stav ljenega te lesa?

154 . Tr i s t r ana pokončna prizma i ma za os novno ploskev trikot nik s stranica­
ma a = 18dm, b = 14dm in ko t med njima je 30° . I z rač unaj prostornino
pri zme, če je njena v i š i na v 10dm !

155. Dana je vs ota robov kvadra a + b + c = s in diagona la kvadra d. Ko­
l ika je površina kvadra, izra žena z d in s?

156. Pravokotn i trikotnik s katetama a = 30, b = 40 se zav rti okol i prem i­
ce, ki gre skoz i vrh pravega kota in j e vzporedna hipo tenuzi . I zr a č u ­

na j površino in prostornino vrtenine !

157 . Če je dolžina roba kocke e naka premeru krog le, sta prostorn i ni kocke
in krogle v enakem razme rju kot nj un i površ i ni . Dokaž i!

158 . Kot ob vrhu osnega preseka stožca je pravi . Določ i r azme r j e prosto rnin
s t ožca in krog le , kate re po lmer je enak po lme ru os novne ploskve stožca.

159 . Dane s o tri krogle s površi nami 36n, 64n , 100n . Iz raču na j po lmer krog­
l e , katere prostornina je e na ka vsot i pros to rnin da n i h kroge l .

160 . P oi šči pov rš ino pokončnega stožca, ki je očrtan k rog l i s preme rom 2r
in višino , ki je dvakrat daljša od premera krog le .
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B, NALOGE IZ TEKMOVANJ ZA UC ENCE VIII, RAZREDA

x -s x - 2072.1 E n a č b i ---3--- ---2--- = x - 3 i n (a - 3)x + (a + 1) (3 - x )

s t a ekv iv alen t ni . Dol oč i š t evi lo a!

a + x - 1

1072.2 Ve s l a č je ve s l a l prot i t oku reke 75 min ut i n preves lal 22 km do lgo

pot. Na povratk u ni ves la l, ampa k ga je ne sel vodni t ok in j e porabil
za i s t o ra zda 1j o 50 mi nut. Iz rač unaj :

a ) hitrost vode v km/h,
b) h itrost ve s la ča v mi rn i vod i v km/h ,
c) čas , ki b i ga ve sl a č pora bil za povratek , če bi ves l a l z i s t o močj o

prot i t oku!

072.3 Pr avokotn i ku povečamo osnovn i co za t r e tji no. Za ko l i ko mu mo ra mo hkra­
t i zmanjšati v i š ino , da se njegova plošč ina ne bo spremeni la?

072.4 V t ri kotn i ku je ko t ~ za 20% manj š i od ko t a S, a za 33J % večji od ko­
t a y . Kol iko mer i vsak ko t ?

072.5 Pl a š č praviln e šes t s t r a n ične p i r ami de je 7-krat večj i od os novne pl o­
s kve ; osnovni rob p iram id e j e a. Kol i ka je viš i na piram ide?

073 .1 Vsota št ir i h za po redn i h š t ev i l je 230. Katera so ta š t e v i la?

073 .2 V pr avokotnem koordin atnem s istemu so og l i š ča š t i r i kot n ik a 0(0,0) ,
A(3 ,O) , B(4 ,4) , C(0,3) . I zračunaj pl oščino š tiri kotn i ka!

073.3 Zl a tar i ma dve razI i č ni z I iti ni zl a t a in srebra . Ven i st a z la to in
s re bro v ra zme r ju 3:2, v drugi pa je v razmerju 3 : 5 . Kol iko kg vs ake
zliti ne naj vz ame, da bo dob il 9kg nove zlitine , v ka te r i bo e nako zla ­
ta in s re br a?

073.4 Na mizi se s t av imo i z 55 kock z ro bom a s t op n i č a s to pi rami do; pobarva­
mo v i dn i de l površja ses t av l j e nega telesa .
a ) Kol ikšna j e pobarvan a pov ršina ?
b) Ko liko kock s p lo h n i poba rv an i h?

073. 5 Padl o j e 2 ,2mm de žja. Koliko kap l ji c j e pad lo na 1m povr šine, če je
povprečna masa kap lji ce (1/ 12) g ?

074 .1 Vrednost i izra zov 2n, n2 + 1, n? - 1 so dolžine tri kotnikovih
s t ranic . Dokaž i , da j e trikotnik pravokoten!

074.2 V nasadu j e 2860 dre ve s . Na vsakih 10 j a b l an so 3 hru ške in 2 s l ivi.

Št evi lo če šenj je 33J% števila vse h j a bl a n , hru šk i n s i i v . Kol iko je v
t em na sadu češenj?

074.3 Pri ka te r i h š tev i l i h a in b bo vre dnost i zraza a (2x + 3y ) + b (2x - 3y )
e naka n ič za x = 1 i n y = 11 Nave d i tr i t ak e dvojice š tev i l a i n b !

074.4 Imamo dva kvad ra . Njun i do lž i n i s t a v ra zme r ju 1:2 , š i rin i v r az merj u
2 :3, višin i pa v ra zmerju 3: 4 . V kakšnem ra zmer j u s t a njun i pr ostornin i?

074. 5 V pravokotni ku ABCD s s t r an i cama AB = 12, BC = 8 oz n ač i z M s re d išče

s t r an i ce AB, z N s re d išče s t ra n ice BC i n s T s e č išče pre mice skoz i t oč­

k i M i n N s poda ljškom s t ra n i ce DA . Določi pr osto rnino tel e sa, ki nas ­
t a ne pr i vrtenju tri kotni ka CTN ok ro g os i s kozi s t r anico CN!
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B

D ""__--,__-oC

075. 1 Kra j a A in B sta 200km na raz en. V kr a ju A s ta ne tona pr emoga 400 d in,
v kraj u B pa 480 d i n . Pr evoz sta ne 20 di n za ki lome t e r i n t ono .

al Za kate re kraje med krajema A in B j e ugodne j e kupova ti premog v kra ­
j u B?

b) Za ka te ri kra j med krajema A in B j e vseeno, kje nabav imo premog?

075.2 V škatl i so bele in črne krogl ice. Nj ihovo skupno število je večje

od 300 in manjše od 400 . Ce jemljemo iz škat le po 10 krog i ic a l i če jih
j eml j emo po 12, j i h v škat li osta ne vse lej po 7 . Crnih krog I ic je za 25
več kot beli h . Ko liko j e be l i h krog lic i n ko l i ko črnih?

075.3 Val j u s pros t o rnino 18TI dm 3 je
včrtan a piram id a , ki ima za os­
novno plos kev enakokrak pravo ­
ko tni t ri kotni k S h ipo ten uzo
3l2dm . I zr ačuna j prostorn ino te
pi ramide!

075.4 Iz kov inske p lošče, ki ima ob­
l i ko kvad r atne pr izme z osnovn im
ro bom a ; ld m in deb el ino 5mm,
i zsekamo odp r t i no , kako r kaže
s1 ik a . V kak šn em razmerju s ta ma­
sa pr votn e in masa se dan je p lošče?

076. 1 Vso t a š t ir i h naravn ih š tev i I j e 324 . Č e k prvemu štev i l u pri š t ej emo
5 , od dr ugega pa odštejemo 5, tretjega pomnoz , mo S 5, čet rtega de l imo s
5, dobimo vsel ej i s t i rezul t a t. Katera števila so to?

076.2 Avtomobi l ist je prevozi 1 3km poti s hitrostjo 30 km/h, nato 3km s hi ­
t rostjo 45 km/h i n še 10km s hit ros t jo 60 km/h . Kol ika je bi l a njegov a
povpreč na hi tros t na vse j pot i?

076.3 Tri kotni k ABC ima og l išče Avt lo ris ni, og 1 i š če B v nari sni ravnini ,
og l i š č e C pa j e v pr os t oru enako odda l j eno od obeh ravnin. Napi ši
koordinate ag I išč tri ko t n i ka ABC i n na ri š i obe pravoko t ni projekc i j i!

076. 4 V krog u s po lmerom r nač rtaj na i s t i s trani s red išča dve vzporedn i
tet i vi . Prva pripad a središčnemu kot u 600

, druga središčnemu kotu 1200 .

Zvež i k ra j išča tet iv tako, da dob iš enakokrak trapez ! Izračunaj plošči­

no trapeza!

076.5 St ransk i ro bov i prav i lne tr i s t r ane pirami de so pravokotni d rug na
d r ugem in meri j o po 3dm. I z r ačun aj povr šino in prostorni no t e pi r amide!

077.1 Vso t a obratni h vrednos t i t re h naravnih š tev i l je 1. P oi š či vsa taka
štev i l a!

077.2 Tr govin a je kup i la dve vrs ti čaja : enega po 320 din za kg, drugega po
400 d i n za kg. Obe vrsti čaja so zmeša li . Za stroške in dobiček so do ­
dal i k ceni 25% in prodajal i mešanico po 430 din za kg. V kakš nem ra z­
merju sta obe vrsti čaja v 100kg mešanice?

077.3 Skupina t a borni kov , ki je ob 8. uri odves la la po reki na vzdol , se mora
v rnit i ob 12 .uri . Hi trost reke je 2km/h, hit rost čo l na za ra d i ves la nja
pa 8km/h. Kako daleč smejo pe ljat i po r eki navzdol , če se name rava j o
nazaj g re de za 2 ur i us t av iti na ob rež j u reke?

077.4 V pravoko t nem t r ikotn ik u mer i kate ta 7cm. Poi š č i dr ugi dve stranici ,
Če veš, da sta njuni dolž in i naravn i števi l i!
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077. 5 Skozi sredi šče S ena kostraničnega t r i ko t n ik a ABC postavi pravokotn i co
na ravnino trikotnika . Na nj ej določi na nasprotnih straneh r avn i ne to ­
čk i T , in T 2 tako, da predstav l ja T 1 vrh pravilnega tetraed ra z osnovno
ploskvi jo trikotn ika ABC , T 2 pa vr h prav i lne t r is t r ane p i ramide z isto
osnovno p loskvi jo, pri kateri so s t r ans k i robovi pravokotni dr ug na dru­
gem. I zr a č u n a j razmer je pros torn i n obe h t e l es !

078. 1 Pl o š č i na tr i ko tn ik a ABC mer i
2/3 dm-". I zr a č u n a j pov rš i no ko­
cke ! (Glej sk ico !)

078.2 Krog i i ca pr i nit nem ni ha l u se
v skraj ni leg i dv ign e za l cm nad
mirevno: leqo , Ra zda lja med sk r a j ­
nima legama je 14cm. Kol i kšna j e
dolžina nihala? .

078.3 V koša r i so jabolka . Odvzamemo jih po lovico in še pol jabo lka . Nato
odvzamemo po lov ico osta nka in še po l jabo lka. Končno odvzame mo po l ovi co
pr eos t al i h ja bolk i n še po l j a bol ka . V košar i os tane 7 jabo lk. Kol i ko
jabo lk je bi lo v košari na začet k u?

078.4 Dve ra z I i č n i kro žn ic i se od zunaj do t ikata v točk i C. Skupna t angenta
se doti ka obe h krožnic v točkah A i n B. Najmanjš i kot v tr ikot n ik u ABC
mer i 30°, na jkr aj ša s t r an ica pa 15cm. Kol i ko me ri naj da lj ša stran ica v
t rikotn iku .4.BC?

078.5 Dokaž i, da je vsota kvadr atov te l es n i h diagonal enaka vsoti kvad r a t ov
rob ov

a) pr i vsak i kocki,
b) pri vsakem kvadru ,
c) Pr i vsak i pokončn i pr i zmi , ki ima za osnovno p loskev romb!

079 . 1 a, b, c , d, e , f so zaporedna naravna štev i la . Ured i po ve l i kos t i u­
lomke ai b , o/ d , el f . Ute melj j odgovor !

079.2 Upodobi v koo r di na t n i ravnini množico ur e j en i h parov (x, y), za katere

i ma i z r az (~x - y - 3) 2 + 2 najman šo vr edn ost!
3

079 .3 Dan a je kocka ABCDEFGH z robom a. iz raz i z a r azda l j e og l i šč od i z­
brane telesne d i agonal e t e kocke !

079.4 Ro b koc ke mer i a cm. Vsak rob poda ljš amo pr e ko vsakega og l i šča za al2.
Prosta k raji š ča podaljškov so og l i š č a novega telesa. Do loči pov rš i no
t ega te lesa!

079.5 Dan je pra vilni še s t ko t n ik . Z da l j i cama , ki imata s kupno kra j išče v
i zbr anem og l išč u , r a zde l i t a 1i k na tr i pl o š č insko enake del e!

080. 1 D ol oč i števi 10 a tako , da bo i me la enačba 3:a
+ 1 - 1 = ~ a reši tev

x = - 2! Pr e ve r i re ši t e v!

080. 2 Konce rtna vs t opn i ca je sta la 120 din . Po zn i zanj u cene so proda l i za
po l ov i co več vstopnic, kot b i jih po prvotn i cen i . Dohode k konce r ta j e
b i l s t em za četrt ino več j i od t istega , k i b i ga us t va ri l i po prvot n i
ceni. Za ko l i ko j e b i la znižana cena vstopn ice?
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080.3 Ee v ulomku ajo (a E N, bEN in a < b) števec potenciramo s 3, imeno­
valec pa povečamo za 3, dobimo ulomek, ki je za trikrat večji od ulomka
ajbo Določi ulomek ajbi

080.4 Ploščini dveh podobnih trikotnikov merita 36cm2 in 25cm2 , obsega pa
se r az l ikujeta za 24cm. Izračunaj obsega obeh trikotnikov!

080 .5 Sod ima obliko pokončnega valja in je napolnjen z vodo (r = 10cm,
V = 25cm). Kol iko vode ostane v sodu, če ga nagnemo tako, da oklepa os­
novna ploskev z vodoravno ravnino kot 45°?

081.1 Reši enačbo: a(5x + 2b) - 5(x - 2a) = 5(x + 2a) + a(2b + 5) in ugo­
tovi, za katere aje enačba rešljiva!

081 .2 V trikotniku ABC je stranica AB = 6, kot pri A meri 60° in kot pri B
75°. Izračunaj ploščino trikotnika!

081.3 Graf funkcije y = (k - 2)x + 2x - 5 poteka skozi T(2, 1).

a) Določi vrednost spremenljivke k!
b) Pri tej vrednosti k določi ploščino trikotnika, ki ga tvori graf

funkcije s koordinatnima osema! •

081.4 Skozi presečišče diagonal trapeza nariši vzporednico z osnovnicama.
Dokaži, da presečišče diagonal razpolavlja odsek na vzporednici med
krakoma!

081.5 Ogl išča kocke označimo zA , B, C, D na spodnji osnovni ploskvi in z
E, F, G, H na zgornji osnovni ploskvi (E je nad A, ... ). Razpolovišče

roba EF označimo s P, razpolovišče roba FG s Q. Kocko presekamo z rav­
nino skozi nosilki daljic AC in PQ. Izračunaj ploščino preseka , če meri
rob kocke lO!

H

082 .5 Obseg enakokrakega trikotnika
je 36cm. Skozi razpolovišče vi­
šine na osnovnico položimo vz po­
rednico s krakom . Poišči obseg
manjšega enakokrakega trikotnika!

082.1 V dveh istosrediščnih krogih je tetiva večjega kroga hkrati . t ange nt a
manjšega kroga. Dolžina tetive je 6m. Kol ika je ploščina ko l obarja?

082.2 Nariši graf funkcije U = - ix + t. Kol ika odseka odreže premica na
koordinatnih oseh in kol ikšna je razdalja koordinatnega izhodišča od
premi ce?

082.3 Nekdo je kupi 1 poštne znamke v vrednosti 24 dinarjev. Trdi, da je do­
bil trikrat več znamk po 40 par in kar polovico manj znamk po 20 par kot
pa znamk po 30 par. Preveri, ali je trditev pravilna!

082.4 Na sl iki je narisana kocka
ABCDEFGH. Ploščina t~ikotnika ACF
je 213 drn-", Izračunaj površ i no in
prostornino kocke!

B
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R72.1 Prvo število je 4/5 drugega . Drugo i n tre tj e š tev i l o s t a v r azme rj u
0,5 : (9/20) . Vso t a prvega in tretjega števila j e za 70 večja od dr uge ­
ga š t e v i l a . Kat era so ta tri š tev i l a?

R72.2 V pravokotniku mer i e na stran i ca 75% druge . Če kr a jšo stran i co pove­
čaš za 3cm, da lj šo pa zmanjšaš za 6cm, nastane pravokotnik z obsegom
50cm. Koliko mer i t a s t r an i ci pr avokotnik a?

R72.3 Načrtaj graf funkci j 5x + 12y = 60 in 3x + 4y = 12 . Izračunaj ob­
seg in plošč ino štiriko tni ka, katerega og l išča so preseči šča premic s
koor d ina t n ima osema!

R72.4 Pravi lni oktaeder sestavljata
dve enakorobn i š t i r i s t ra n i čn i pi­
ramid i , ki se st ikata z os novni ­
ma pl os kvama. Njegov rob meri 6cm.
I zračunaj vo l umen oktaedra i n vo-
lumen oč r tane krogle! E~----'"----4

R72 .5 Ravni na seka kocko t ako, da g re
skozi s redišče ro bov : EF, FG, GC ,
CD , DA, AE. P resečni lik naj bo
os novna pl osk ev e nako ro bne pokon ­
čne pr i zme. Raz lika med prosto r ­
ni nama-pri zme in kocke je
(3 16) / 8 - 1. I zrač una j prostor- A
nin i obeh tel e s!

R73. 1 Nad se ve r n im pol om so v ne kem trenutku sočas no t rije zemel jski sate l i ­
ti. Prvi o bkroži Zemlj o v 90 mi nuta h , dr ugi v 105 minutah, tretj i v dve h
urah . Ko l ik ok ra t bo prvi sa t e l i t o bkrožil Zeml j o do trenutka , ko bodo
prv i č spe t vsi t r ije sa t e li t i nad seve r n im polom?

R73.2 Pe t delavce v j e opravi lo delo za 10 500 di n . De nar s i razde l i j o ta ko,
da dobita prva dva skupaj 2/5 skupnega deleža os ta l i h t reh . Prv a dva si
svoj de l ež razde l i ta v raz mer ju 2 :3, d r ug i t r i je pa v r azmerj u 3:4:5 .
Kol iko dobi vsak?

x + 10 = O
2x + ~_ _ _ _5 +

1
1 - 5

1
x - 2
--1
1 - 11

R73 .3 V krogu s pol merom r nari š i med se boj pravokotna pr emera AB in CD . Na­
č r t aj krog s središčem A i n polmerom AC. Primerjaj plošč ini trikotnika
ACD in 1 ika, ki ga omejujeta kra j ša l oka CD obeh kr ožni c!

R73.4 V koordinatnem sistemu konstru iraj točki A(- I2 ,I2) in B(- I5 ./S ) . Do lo ­
či l inea r no funkcijo, katere g ra f gre skozi dani točki! ( /2 in /5 kon­
struiraj z r avni 10m in šes t i 10m. Za dolžinsko e no t o vze mi 3cm! )

R73.5 Na kvad ratnem zemljišču s st ranico 12m kopljejo okrogl o jamo s preme­
rom 8m. Izkopano zeml j o e na komer no razs ujej o po preostal em de lu zemlji­
šča ;n jo stlačijo . Kako globoko morajo kopa ti, da bo jama globoka 3m?

R74 . 1 Vl ak pe lje s hit rostjo 60km/h i z kraja A proti kra ju B. Zaprt s ignal
na prog i ga za drž i 3 mi nu te . Vožnj o nadaljuj e s hitros t jo 75km/h in pri ­
s pe v B po vo znem r edu . Ko l iko km pred krajem B s toj i s ig na l ?

R74.2- Stebe r ses tavljata polk rogl a in pokončni s t ožec , ki imat a s kupn i os ­
novni krog . Po l mer polkrogl e j e 2dm, višina s t ožca pa j e v cm izražena
rešitevenačbe:

I zra čuna j površ i no in pr ostornino s t e br a !
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R74 .3 Vrt ima obl ik o pravokotnika z og l i š č i A, B, e in D. V vr tu raste j ab­
l ana , k i j e odda l jena 7m od og l i š č a A, 2m od og l i š č a B in 6m od og l i š č a

e. Ko l i ko j e odda ljena od og l i š ča D?

R74 .5 Na s I i ki j e p re rez baz ena . Njegova š i ri na j e 12m.
a) Kol ik o vode j e v ba ze nu , če j e glad ina vode 2dm pod ro bom?
b) Za ko l i ko se dv ig ne g l ad i na vode v baze nu , če do toči mo še 10hl vode ?

R74. 4 Za ka t ere vr edn osti x j e i zraz (2x + 1) (x - 5) en a k ni č in za ka t ere
je Dozit iv e n?

- r- - - - - - - - -- - - - - - - - - -- - - - - - - - .----.:..=-
1.4 m

4 m

10 m 6 m I 14 m

R75 . l Razsta v i izraz (x - 0 , 1) 2 - (O ,2x + 1) 2 na pro duk t dveh f akt o r j e v!

R75. 2 Nač rta j graf f unkc i je y = f (x) , ki j e dan a z enačbo :

(4x - 8y)( - t) + 11 = (7x + 2)2 - (7x + 3) 2. Li k , k i ga omej ujej o g r a f

fu nkcije in koord i na t n i os i , se zavrt i p rv ič ok rog os i x i n d r ug ič ok ­
r og os i y. l zr ačuna j r azmerj e med pl a š čema na s t a l i h vrten in!

R75 . 3 Pr emer po l kr oga je 2r . Iz k ra j i šča pr emera s t a na ri sani t e tiv i t , i n
t 2 . Kota med pr emerom i n tet iv o t , te r med t e t i vama t , i n t 2 mer i ta po
300 . Te t i v i r azdelita po l krog na 3 l i ke . I zr a čun aj p l o šč ino vs a keg a l i k,

R75. 4 Krog l i s po imero m r oč r t a j prav i l no tri st rani čno pri zmo . Dol oči r az­
merje pros to rn i n obeh te les !

R75 . 5 Pr va š tev i lk a še s t me s t nega na ra vneg a štev i la je 9. Če to štev i lko
pres t av imo s prvega na za dnje me sto , dob i mo š tev i lo , k i j e š t i r i k ra t
manjše od pr vo t nega . Do l o či pr vo t no š t e v i l o !

R76. 1 Obeska teht ata skupaj m g ra mov . Pr v i obe sek vs e buje p% z lat a , drug i
pa q% . V pr vem obe sku j e r g r amo v z lata več kot v drug em. Kol ik o t e ht a
vsa k obe se k?

R76 .2 Okrog ek va to rj a j e koncen t r ično posta v lj en ob roč, k i j e 1m' da l j š i od
ek vato rj a . Al i se l ahko mi š s p l az i pod t em ob ročem? (Vzemi, da j e Zem­
lj a popo ln a kr og l a! )

R76 . 3 V pr avoko t nem t r ik o t n ik u ABe s pravi m ko t om v e so do lž in e t ež i š čni c

ta ' t b i n t e' Dokaž i , da ve 1ja en ačba : ta 2 + t b 2 = 5t c 2

R76 . 4 Iz kvadrata z d ia gona 10 (1 ' + 13) dm i z re žemo mrežo največje možne
en akorobne š ti r is t r a n ične p i ramide . I z r a č u n a j pov ršino i n prosto rn i no
t e p irami de !

R76.5 Vi šina pokončn ega s tožca j e V dm. Dve med se boj pra voko tni s t r an ic i
stožca razde l ita rob nj egove os novne p l oskve na dva l oka . Do l žini l okov
s t a v ra zmerj u 1: 2 . I z r a č u n a j prostorni no s tožc a !
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če j e
a + b + e

1 1
R77.1 a ) Dokaži, da velja e nakos t : a + b + e

(zz + b ) (b + c ) = in abe " O!

b) Reš i enačbo: x 2 + 2x + 9y 2 + 6y + 2 O

R77.2 Kraja A i n B s t a odd aljena a km. Kolesar j e p rv i č prevoz i I pot iz A
v B in na zaj s sta ln o hitrostj o . Drug ič j e i z A v B vozil za 6km/h hi -

trej e, na zaj pa za 4km/h počasneje ko t na prvi vož nj i . Obakrat je ' za
vso pot porabi 1 ena k čas. l z računaj hi t rost ko l es ar j a na prv i vožn j i!
Al i j e rezul t a t odv is en od r azd a lj e a?

R77.3 V not ranj osti ko t a 60° je točka T, k i je od en ega kraka odda l jena za
a , od d rugega kraka za b. Iz r ač u n a j razda l jo točke T od vrha kota V!

R77.4 Doka ži, da se iz s red išč a vi šine e nakorobn e t r is t r ane piramide v i d i
os novn i rob pod pravi m ko to m!

R77.S Na r i š i prermc i : Sx + 12y - 60 = O i n Sx + l 2y - 120 = O. Izračunaj

obseg in p l o šč ino 1i ka, k i ga omejujeta dani pr emici in odse ka na koo r ­
dinatnih ose h !

R78. l Reši enačbo : e( Sx + 7d) - S(x - 2e) = S(x + 2e) + e (7d + 5)
Ugotovi pod ka t e r im pogojem

a) je re ši t ev enačbe poz itivno števi lo (negat iv no š t evi lo , O),
b) rešitev enačbe ne obstaja .

.R78.2 RazI i ka kvadratov dveh za po redn i h 1ih ih na ravnih števi I je 192 . l z ra­
č unaj t i dve š t e v i l i !

R78 . 3 Krog u s po Ime rom r = 2cm je oč r t a n e nakok rak trapez s ploščino

p = 20cm2 . Do loč i dolžine s t r an ic trapeza!

R78.4 Pravokotni t r ikotn ik z da no h ipotenuzo e in not ranjim kotom 30° se
za vr ti za 360° okrog hipotenu ze . I z r ač u n a j pros to rn i no vr ten i ne !

R78.S Poljubnemu para l e logramu na r iši s imet ra le zuna nji h kotov. Dokaži, da
so s eč i šč a t eh s imet r a log I i š ča pravokotnika! (Sk i co nar iši z ravni 10m
in šes ti lom. )

R79.1 Poen ostav i i z r az : 1 - a + a 2 - a 3 + o •• + a g B - a 9 9 + a
1 0 0

1 + a
in i z -

rač una j nj egovo vred nost, če j e a = S!

10

R79.4 I z ra č u n a j do l žino najkraj še po t i ,
k i g re po površju kvad r a od t očke

T , do T 2 ! (Podatk i so na sk ici .)

R79 .2 Če se š te j emo dvomestno na ravno š t e v i l o in števi lo , k i ima i s t i c ifri
v obratnem vr stnem redu , dob i mo kvadra t naravneq a šte v i l a . Poi š č i vsa
t aka nara vna š tev i la!

R79.3 Za pravoko tn ik ABCD ve mo :
- 3 - - -
AB = 4 BC , AC = BC + 7
(v ce n t i metr i h)

a) J zr a č u n aj s t ra n ic i pr avoko tn ik a!
b) Na ri ši da n i pravoko t n ik v mer i l u

1: 5 in poi š č i točko T , i z kat e re
vidimo s t ra n i c i AB i n BC pod ko­
toma 30° !
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R79.5 Osnovna pl oskev piramide je romb s strani co a in kotom 120° . Presek
skoz i vr h piramide i n da l jšo d iagona lo romba j e p ra voko ten na osnovno
pl osk ev piramide in j e enakos tran ič n i tri kotn i k . I z r a č u n aj pros t ornino
i n površ in o piramide!

R80 . l Kocka ima rob a . Vsa ko di agonalo kock e p~ ~ a lj šamo na vsako stran za
a/2. Ta ko dobimo os em točk , k i so og lišča nove kock e . I z r a č u na j pro s tor-
nino t e kocke ! .

R80 . 2 Ko j e množil dve na ravni š tev i li, od katerih j e eno za 10 večj e od
dru geg a, se je učenec zmoti l. Pri des et i ca h pr odukta je dobi I za 4 pre ­
malo. Ko j e za pr es kus de l il produkt z manjš im števi lom, j e dob i l ko­
li čnik 10 in ostanek 9. Ka te r i š te v i l i j e množil?

R8 0 .3 Uro, ki pr ehi t e va v 1 dne vu za 4 mi nute , smo naravnal i dan e s ob 6. uri.
Ko l i k bo prav i čas , ko bo t a ur a jutri kaza l a 20. ur o?

R80.4 Funkc ija y = f (x ) j e dana z enač bo 3x - 4ay - 12a2 = O. Do loči a
tako , da je p lošč i na 1ika, k i ga omejuj ejo gra f funk c i je y = f (x ) i n
koo rd i na t n i osi , enaka 48.

R80 . 5 Na s t ra n ici AB en a kos t r a n ičnega t riko t n ik a ABC z dano stran i co a do ­
l oči točko D tako, da bo BD = (2/ 7)AB. Iz točke D na r i š i pra vokotni co
DE na stranico BC , i z t očke E pr avokotnico EF na s t ran i co AC i n iz toč ­

ke F pravokotn ico FG na stran ico AB. Izra č unaj p lo šči no š t i r i ko t n i ka
DEFG , če pozna š st rani co t rikotn ika!

(x - 31) 2 - (x -
R81. 1 Poenos t avi ul omek -

x 2 - X y l 2
vrednos t i h s pre men l j i vk x in y ulomek

R81.2 Pri kater ih vrednos tih spremen l jivk
P = a 2 + b2 + c 2 - 10a - 14b + 75

in ugo tov i , pri ka te r i h

nima pomena!

a , b , c ima veččlenik

najman j šo v r ednost ?

R81 .3 Kvad ra t u s s t r an ico a včrtamo krog K. Potem včr t amo v kvad rat š t i r i
k roge, t a ko da se vsak od nji h dotika k roga K in dveh st r ani c kvad rata .
I zra čunaj po lmer krogov !

R8l .4 V pravokotn i tr ikotnik s katetama a i n b v č rtamo kvad rat, tako da s t a
nj egovi s t r an i c i na ka teta h , e no og1 išče pa na h ipotenuzi tr ik otnika .
Iz rač una j razme r je p lošč in t r i ko t n ik a in kvadrata!

R81. 5 Osno vna ploskev kvad ra j e kvad rat s strani co a . Če sečemo kvader z
ra vn ino, ki gre skoz i os novn i rob in ok lepa z os nov no pl oskvij o kot
30°, dobimo tel e s i , katerih prostornini s t a v razmer j u 1: 2 . I z r a č un a j

pr osto rnin o kvadra!

R82. 1 Dol oči število a tako, da ima t a enačb i ax - 3x + 5 = O in
ax + 2x + 4 = O isto množi co rešite v!

R82 .2 Nad dalji co AB (AB = 6cm) nari ši polkrožni co , v kraji šči h A i n B pa
pr avokotnici . Tange nt a v poljubni točki polkrožn ice se ka pravokotn ic i
v toč ka h M in N. Od se k AM označi z x in od sek BN z y. Iz razi s pr eme n­
l j i vko Y z x !

R82.3 V enakok rakem t r apez u s krakom d s ta os novn ic i v r azmer ju 2:1. Ko t ob
dal j ši os novnic i me r i 75° . I zr ačun aj ploš čino trapeza!

R82.4 V pravi ln o š t i r i s t r ano piramido , ki ima osnovn i rob a i n stran ski rob
(3/4 )a, je v č rtana kocka t ako, da so ogl i š č a zgornje osnovne p lo skv e
na st r ans k i h robovih piramid e . Koli ka je prostornina kocke?
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R82. 5 An i ca, Bra nka, Ve r a , Gabrijela in Dan ica so oZJe so rodnice. Bra nki na
bab ica, ki je en a od nj ih, je Danič ina ses t ra , a Danica je Gabr ije l ina
teta. Ani č in a se stra , k i j e ena od nj ih , j e Bran ki na mat i. V kakšnem
so rodst vu st a Branka in Vera?
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272. 1 V prazna po lja preg ledn ice
vpiš i taka števila, da bo vso ­
ta t reh sosedn jih štev i l v i s­
ti vrst i in v istem sto lpcu ve ­
dno enaka 12 !

5

1

6

2

272 .2 Hel i kopt e r in l etal o vz let ita sočasno d rug d ru gemu nasp rot i . Do s re ­
čanja je he l i kopt e r pre lete l 1DD km manj kot l e t al o , a na vz le t išče l e ­
ta la je pri lete l 3 ur e po sreča nju . Letal o j e pril e t el o na vz le t išče

hel i kopter ja 1 uro in 20 mi nut po s rečanju. I z r ačun aj h i t rost i le t a la
in he l ikopterja t e r razda l lo med vz l e t i š č l !

272 .3 Izbočen i šestkot n ik ABCDEF sestav lja jo enakokraki t r a pez ACDF in dva
e nakokraka tr i ko t n ika ABC in FDE z ena k ima v iš i nama v = 12cm. St ranice
še s tko t nika mer i jo : AB = lScm, AF = 2Scm, EF = 20cm. Konst r uira j šest ­
ko t ni k i n i z r a čun aj nj egovo pl o š či no v dm2 (mer ilo 1 : S) !

272.4 Br igad a trak tor istov j e mora la i zorati dve nji v i , od ka ter i h je pr va
dvakrat večja od d ruge. Prvi dan so vsi ora l i prvo nj ivo . Dru gi dan je
po lov ica br igade konča la o r anje prve (večje) nj ive . Dr uga pol ovi ca br i ­
gade je o ra la d r ugo nj i vo , n i pa je do konca izora la i n j e zato mora l
en t rak tor ist o ra ti še dva dn i. Ko l i ko t r a ktoris tov je šte la br i gada ?
(Predpostav ljamo, da so vs i traktoris ti de la l i v e naki h razmerah in z
i sto prod ukt iv nost jo .)

272 . 5 Pravi l na enako rob na t r istran ič n a prizma ima osnovno pl osk e v
6,2S13cm 2 •

a ) Iz rač unaj os nov n i rob tega t e l e sa!
b) Dol o či razme r je med prosto r n ino tej pr izmi očrta nega i n vč rtanega

va lja, ki i ma i sto viš i no kot prizma!
c) Al i to r azmerj e ve l ja za vsako pra v i Ino tri s tran i č no pri zmo?

273. 1 Vzemimo dve poljubn i š tev i l i. Vsota, r azI ik a in prod ukt te h' dve h šte­
v i 1 so tri nova š tev i la . Dokaž i , da je vsa j e no teh t reh š tev i l delji ­
vo s 3 !

273 .2 Po zn ižanj0 ce ne blaga za 20% l ahko kupimo za 240 din 1 m več blaga,
ko t smo ga pred zn ižanjem kup i l i za 270 di n. Po čem je bi lo blago pred
zn iža njem cene?

273.3 V r avn in s kem pravokotnem koord i na tn em s istemu XY n ač rta j pr avoko tni k
ABCD, če so znane koo rd i na te og l i š č : A(-3, - l), B(S ,- l), C(S,3) . D ol oč i

a) koord inat i točke D,
b) koo rd i nat i preseč išča da ljic AC i n BD,
c) enač be prem ic, na kate rih l eže stran ice in d ia gona l i pravoko tn ika .

273 . 4 Osnovn i ci AB i n CD t rapeza ABCD poda ljšamo na obe st r ani . Si met r a l i
zuna nj i h ko tov t r ape za pr i A i n D se sečeta v t o čk i M, simetra l i zuna­
~i h kotov pri B i n C pa v t očk i N. Dol oči obseg trape za ABCD, če je
MN = Zk!

273.5 Vr h e n a ko s t r a n i čn e g a s tožca l e ži v sred išč u os nov ne p los kve po končn e ­

ga va lja, osnovna p loskev tega s tožca pa j e koncent r ič na z dr ugo os nov ­
no ploskv ijo va l ja. Polme r os nov ne ploskve va l j a je r, v iš i na pa h . Vo­
lu men stožca i n va lja sta e naka .
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a) Kol ik je po lmer os novne pl o s kve s tožca ( iz raženo zr)?
b) Kol ik j e vo l umen ti s t e ga de la va lja, ki je v not r anj osti stožca ( iz ­

ražen z r in h)?

274 . 1 Osn ovna p loskev pokončne št i rist ra n ič ne pr izme j e romb s p lošč i no

(2/3)k 2 • Manj ši d ia gona l n i presek je kvad rat s plošč ino k 2 •

a) Izra zi povr šino in prosto rn i no pri zme s k !
b) Kol i kšen j e k , če sta mer s ki števi l i pov ršine i n prosto rni ne enaki?

274 .2 Krožni ci j e vč rt a n enakos t ra n ič n i tr i ko t n i k ABC. Poljubna toč k a M
p r ipada l ok u BC, na kate rem lež i t očka A; dokaži , da j e BM + CM = AM!

2] 4 .3 Na k rož n i stez i, do lg i 1650m, se g i blje t a dva mo t oci kl i s ta s konstan­
tno hit rost jo . Ce se motocik l i st a g ib l je ta v nasp ro tn i smer i, se sreča ­

ta vsako mi nuto ; če pa se g ib l jeta v is ti smer i, do hit i h i trejš i moto ­
c ik l i st počasnejšega vsakih e na jst min ut . O ol o č i h i trost i motocikl istov!

274 . 4 Nari ši v pravo kot nem koo rd i na tn em s istemu (enota = l em) pr emici P 1 in
P2 , k i ima t a enačbi: P 1: y = X - 4 in P 2 : Y = 2x - 2. I z r a č un a j :

a ) p lošč i no f i gu re ( 1i ka ) , k i ga omejujeta premici i n koo rd inatn i osi,
b) vo lu men vr ten i ne, k i na s t ane , če t ri kotn ik, omejen s prem icama 0 '

p2 i n o rd inat no os jo , ro t ir a oko l i ord i natne osi!

274 .5 Reši enačbo i n op rav i p re izk us!
(O, 8x - 0,5) 2 + (O, 6x - 1 , 3) 2 = 4 (O, 5x - 0 , 7) (O,5x + O, lJ - 6 (O, 15x + O,1

275. 1 El emen ti t r ič lenske množ ice A = { a ,b , c ) so ka te reko l i po t ence po­
ljubnih dvoš tevi lčn ih pr a števil , ma njš i h od 20 . Dokaži , da obstajata
med e lement i množice A dve t ak i š tev i l i , da j e nj una vsota a l i r a zl ika
de lj iv a s 5!

275.2 Do loči štev i l a x, y, Z, za katere ve lja enačba:

4x 2 + 9y 2 + 16z 2 - 4x - 6y - 8z + 3 = O

275. 3 Pri i zde l avi kov inskega k l in a je 12 , 5% odpadkov od po r ablj en e ga mate ­
r ia la. Tako izd el aj o iz enega kov ins kega kosa 100 000 k I in ov. Dobl j en e
odpa dke s pe t v i i va j o v en kos in i z t e ga na isti način nare dij o prav
take ki i ne . Pos t opek pona v lj a j o , dok ler j e mogoče i z odpadkov na pr av i ti
vs a j še en k l in . Kol i ko k l i nov dob imo v ce lot i, če računamo tud i prv ih
100 000 k i i nov?

275 . 4 Opa zoval ec v id i s teno (da lj ico) AB iz dve h t o č k C i n D, k i s ta med
sebo j odd a l jen i za 300 met rov, pod ko tom 300 . Dal j ic i AD i n BC sta d r u­
ga na d r ugo pravoko tni . Izra č u n aj do lž i no stene AB!

275 .5 Osnov n ici kva dra sta v ra zme rju 4: 3, d iagona l i strans k i h p loskev sta
med sebo j v razme rj u 120 : 113, š tev i lčno razmerje p lošč i ne d iagona l ne­
ga prese ka pr o ti vo lumnu kvad ra pa je 2 :1. Izračunaj povr ši no i n vo l u­
men tega kvad ra !

276. 1 Vso t o ka te rega ko l i nara vne ga štev i l a n s št i r ikratnikom njegove obra ­
tne vrednost i kvad riramo . Ce dob ljeni rezu ltat zmanjšamo za kvad rat
št irikratne ob ratne v red nost i danega naravnega števi l a n, dob imo narav ­
no štev i lo , ki n i de ljivo s 5. Dokaž i to!

276 . 2 Le t al o je pre lete lo prv ih 385 km s hit rostjo 229km/h . Osta l i de l poti
j e pre lete lo s hit ros t jo 330km/h. Povprečna hit rost l e t e nj a na ce lotn i
po ti je b i la 250km/ h. Kako do lgo po t j e pre lete lo l e t al o?
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276. 3 Ravnina presek a kocko tako , da s eče robov e izhajaj oče iz s kupne ga vr ­
ha v točkah, k i de lij o te robov e v razmerju 2 : 1, 3: 1 i n 4 : 1 od skupnega
vrha . V kak šn em ra zmerj u s t a pr osto rnin i t e l e s , na kate ri deli kocko ta
ravnina?

276.4 Dan je pravokot ni t rikotnik ABC. Iz vrh a A praveqa ko ta narišemo te­
ž i ščnico AM. Višina AD t r i kotnika ACM razpo lav lja s tranico CM .

a ) !z računaj kote tr ikotn ika ABC!
b) I z r a č u n a j površino i n prostorn ino tel esa, ki nastane z vr tenjern tr i ­

kotn i ka ABC oko l i st ranice AB, če j e dol ž ina daljice AD = kl3cm!

276 .5 V trapezu ABCD s eče vzpo re dn ica z osn ovnico AB dalj ici AC in BC po
vr st i v točkah M in N. Dokaži, da s ta p l o šči ni tr ikotnikov DAM in DBN
enaki !

277 .1 Ali je možno robove kocke oš t ev i 1čit i s Štev i 1kamil, 2,3, .. . , 11 , 12
t ako , da j e vsota š tev il, prire j eni h t rem ro bovom, k i "izhaj aj o" iz i s ­
t ega og l išča, za vsa oglišča enaka? Obrazlož i odgovo r !

277 .2 Dano je 5 poljubnih ce l ih š tev i 1. Dokaž i :

a ) da sta med nj imi dve š tev i l i, ka t e r i h ra z I i ka je de lji va s 3!
b ) da so med nj imi tri š tev i l a, katerih vso t a je del j i va s 3!

277. 3 Premica y = ax + b gr e s koz i točko T(O,6). S koordinat nima osema do ­
l o ča tr ik otnik, katerega pl oščina meri 24. Premi ca ne gr e skoz i tretji
kvad ran t.

a ) Do loči a in b!
b) D ol oči pr ostorn ino vr t en i ne , k i na stane z vr t enj em tr i kotnika okrog

nj egove na jdalj še s t r an ice !

277.4 Dana je kocka ABCDA ,B,C,D, . Dol žina roba j e a . Seči š če diagonal osnov ­
ne pl os kve ABCD je točk a M. Dalj i ci DB, i n MD, se seka t a v t oč k i K. Iz­
ra čunaj ploš či ni tri kotni kov KDM in KB ,D, !

277 . 5 Dan je pravoko t n i k ABCD . v katerem j e dolžina s t r an i ce AB dva kr a t ve ­
čja od dol žine s t r an ic e BC . Na st ran i c i CD j e izbrana točka M tako, da
j e "'A.MD = "'AMB .

a) I z r a č u n a j vel ikost kota ",AMB !
b) Ko l ika j e pl o ščina pravokotn ika ABCD, če j e do lžina da ljice DM enaka 1?

278.1 Posoda j e napolnjena s 100% alkoholom . OdI ij emo 2 1it r a alkohola in
dolijemo pr av t o l i ko desti1 irane vode . Postopek Še enkrat ponov imo; od­
lij emo 2 l i t ra me šanice in dolij emo 2 1itra desti l irane vode . Tako do­
bi mo v posodi 36% alkohol . Kol iko litrov drž i posoda ?

278 .2 Neko t roš tev i Ič no š tev i lo je 33-k r a t večje od vsote s voj ih c ife r . Do ­
kaži , da j e t o š tev i lo de ljivo z deve t ! Dol oči t o š tevi lo!

V8.3 Iz kroga spoIme rom p j e i z rezan največji možni en akos tranični t r iko t ­
n ik . Izrač un a j pr ostornino i n površ i no vrteni ne , k i nast ane z vrtenjem
os t anka tega kroga oko l i ene i zmed nj egovi h os i s i met r i je !

278.4 Dve kro žni ci zenak ima polmeroma p se doti kata od zuna j . Konstru iraj
pr emico, ki seče obe kr ožnici tako, da so nastali trije ods e ki na tej

prem ic i po do lž ini med se boj enak i ! Uteme l ji konst r ukci j o!

23



Z78.5 v kva d ra t ni mrež i 100 k ra t 100 j e vpi san ih 10 000 po l j ubn i h štev i l.
Označimo z a , vsoto š tevi I v pr vi vrsti, z a2 vso t o š tev i l v drugi v r ­
s t i , z a3 vsoto š tev i 1 v tretj i v rs t i, ... , z a , oo vso to š tev i 1 v sto­
t i v rs t i. Na t o oz nač imo z b , vsoto štev i l v pr vem s to l pc u, z b2 vso to
š tevi I v d r ugem sto lpcu, z b s vsoto š tev i 1 v tretj em stol pcu, . ..• Z

b , oo vso to števil v sto tem stol pcu . Dol oč i štev i lčno vrednost izraza :

(a, - b , ) + (a2 - b 2) + (a3 - b3) + . .. + (a ,oo - b , oo)

Z79.1 Na sveča n i veče rj i je bi lo naročeno gosti te lj u , da razpo redi ob ok ro ­
g I i miz i 4 moške in do ločeno števi lo že nsk tako, da nobe na ženska ne
sed i pol eg d r uge ženske in da j e nasprot i (d l amet r a l no ) vs ake osebe o­
seba naspro tn ega s pola. Al i j e mogel gos tite l j na pr av iti ta k r azpored ?
Utemelji odgovo r !

Z79.2 Na kolesa rsk i di rki voz i ta vzpo red no na če l u ko lone Ma t jaž in Pri mož ,
ki s ta se to liko odmakn i la od os tal ih t e kmoval ce v, da ju n i hče več ne
more dohite ti . ZOkm pred ci ljem poč i Matjažu zračnica, a Primož nada ­
lj uje vožnjo do ci lja s povp rečno hit rost jo 40km/ h. Matjaž j e zaradi
pop rav ila zračn ice i zgub i l 3 minute časa i n je potem do c ilja vozi l s
povp rečno hitrostjo 45km/h . Kdo j e zmaga l na d i rk i i n s ko l iko metr i
pre dnos ti ?

Z79.3 Dan je i zraz: IX 2 + y2 - Z2 + 2xy
Č e j e x = 361979 , z = 561980 , do loč i vse vr ednos ti za y, za ka te re ima
da ni i zra z na j manj šo možno vr ednost!

Z79. 4 Premice : x - .Y = - 1 ; x + Y = 8; x - 2y = 2 i n obe koo rdinatni osi
oklepajo petkotnik . Dol oči prosto rn i no vrten ine, ki nastane z vrtenjem
tega pe tkotnika okrog abscisne os i!

Z79 .5 Trapezova p loščina meri 80cm~, do lž i na vi šine pa 8cm. S red išče s red ­
nji ce j e odda l jeno od e nega kraka 3cm in od drugega 4cm. I z r ačun a j do l­
ž i no os novn ic tega t rapeza !

Z80.1 Dokaži, da j e v vsaki skupi n i 6 u čencev vsa j ena t roji ca u čencev, od
ka te r i h vsak pozna osta la dva a l i vsa j e na troj i ca u č e n cev , od kate r i h
nobede n ne poz na nobenega od ostal i h dveh !

Z80.2 Do l ži ne st ra nic pr avoko t nega t rikotnika so ce la števi l a. Al imoreta
bit i dolžini obeh katet ne pa r n i štev il i ? Obr azl oži odgo vor !

Z80.3 Učenec je pot roš i l do ločen znesek za na kup to rbe, knjige in peresa.
Če bi bi la torba S-k ra t cenejša, pero 2-k ra t ce nejše, a knj iga 2,5-k rat
ce ne jša od de janske ce ne , b i bi 1 st rošek 160 di n. Če bi bil a torba
Z-kra t cenej ša, pero 4- k rat ce ne jše , a knji ga 3-k rat ce ne jša, b i bil
s t roše k 240 din. Kol iko de na r ja s kupno j e potrošil u čenec ?

Z80. 4 Pr avo ko t ni t r ikot n ik ima kateti do lg i 60cm in 80cm. Naj bosta točk i M
i n N ra zpol ov i š či kat e t . Krožn ica s preme rom MN seka hipotenuzo v točkah

P in Q. Iz računaj dolžino da lj ice PQ !

Z80.5 Dan je stožec s polmerom osnovne ploskve 3dm. Nad i s t o osnovno plosk ­
vijo je konstruiran na i st i strani val j, ki ima enako površino in enako
prostorn ino kot s tožec. I z r ačunaj površ ino in prostorn ino te lesa, ki j e
pr e se k va lja in s tožca !

Z81. 1 Osnovna pl os kev pokončne pr izme je kvad rat s s t ra n ico a . Do lž i na s t ra ­
ni ce a j e dvak rat večja od dol ž i ne viši ne pr izme. Me r sk i š tevi l i povr ­
š ine in prostornine pr i zme s ta e nak i . Do l oč i do lž i no ro bov t e pr iz me ! '
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Z81.2 Števila od 1 do 10 so za pi s ana v po l j ubnem zapo re dju dr ugo za d ru g im.
Po tem zaporedj u je vsakemu štev i lu pr i rejena nj egova zapo red na š tev il­
ka . Č e se štejemo vsako š t ev i lo z njegovo zaporedno š tev ilko, dobimo 10
raz I ič n i h vso t . Dokaži , da sta c ifr i en ic vsaj pr i dve h vso t ah enaki !

Z81 .3 Dva vlaka kreneta istočasno i z kra jev A i n B d r ug pro t i drugemu. Vsak
v lak se takoj, ko pripelje v nasprotni kraj, v rne v i zhodiščni kra j .
Vl aka se s rečata p rv ič v r azdal ji 50km od kra ja A, dr ug ič pa v raz dalj i
30km od kraja B. Ko l i ka j e razda lja med kra j ema A i n B?

Z8 1.4 Na s t r an i c i AC tri kotnika ABC l eži točka K, k i del i stranico AC v
razme r ju 1 :3, na stranici BC pa to čka L , ki de l i to s tra n ico v razme r j u
1:4 . Naj bo točka M sečišče da l jic AL in BK . Dol oči razmerje da l jic KM
i n MB!

Z81.5 Diagona l i po l j ubnega trapeza del ita trapez na 4 tr i ko tni ke . P l oš č i n i

t r i kotn i kov , ki l ež i t a o b os novn icah, merita p, i n P2. Iz ra zi p lošč i no

t r apeza s količ inama p , in P2 !

Z82.1 Pre dnj a gu~a motornega ko lesa se i zrabi po prevožen i h 25000 km , a za ­
dnja po prevoženi h 15000 km. Po ko l iko prevoženih kil ometr ih j e treba
medsebojno zamenjati gumi , da bi se izrabil i obe istočasno? Po ko l iko
prevožen ih k i lometrih mora motor ist namest iti nov i gumi?

Z82.2 a) I zr a čunaj : (a - b ) (a4 + a3 b + a2 b2 + ab3 + b4 ) = . . .
b) Izko r i s t i go r nj o enakos t a) in dol oč i t ako praš tev ilo p , da bo

2p 2 + 1 = k 5 , pri čemer j e k naravno š t ev i lo !

l82 .3 Dokaži , da je v vsakem tr ikotniku ABC razda l ja presec ,sca v,s , n (or­
tocenter) od og l i š č a A dvakrat večja od razda lje med sred iščem očr t a ne

krožn ice in stran ico BC t ega trikotn ika !

Z82. 4 V trapez u ABCD je AB = 12 , BC = 7, CD = 8, 4ABC je pravi kot . Al i se ­
ka simet rala notran jega kota ~DAB krak BC al i os novnico CD? Od govo r ob ­
raz lož i!

Z82. 5 Dokaž i, da ve l ja za vsak trikotnik ABC formu la :

2- + 2- + 2- = ~ pr i čemer so V , V
b

i n V~ . viši ne, p pa po l mer vč r -
Va Vb . v e p ' a ~

tane kro zn I ce.
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C, NASVETI INREšITVE

Db- ~C

14. Tri ko t ni ka AEP i n CDP s t a podob­
na . AP : CP ~ AE : CD ~ 1 2

BE

p

A

A

15. r ~ 5

16 . r 15
17. d 11*

18 . p, ~ 90 , P 2 ~ 160

19 . Trdi t ev s led i iz podobnos ti t r i ­
ko t n i kov BFE in FCD.

20. Enakokra k a l i pr avoko ten.

21 . Tri ko t n i ka ABC i n DBE mo rata bi ­
ti podo bna . Raz I i kuj emo dva pr i ­
mera:

. 1) '4EDB ~ 2\CAB i n tJJEB ~ >\ACB.
Pr emica skozi T j e vzpor edna e ­
n i od st ra nic .

2) ""EDB ~ >\ACB i n tJJEB ~ 2\CAB.
Pr emica skoz i T seka eno od
st ra nic pod enak im kotom, kot
ga ok lepata d rugi dve st rani ci .

Če j e tr i ko t ni k ABC e nakok ra k,
obs t a ja ta nav idez še dva pri me­
ra: če je tJJBE ~ 2\CAB , mo ra bit i

C

1. a) x ~ 2 , b) x ~ 5 , c ) x ~ 4a

2. x ~ 4, y ~ 10

3 . 256m, 432m, 224m

4.•(R2 - r 2 ) : 2.(R + r) ~

~ (R - r) / 2 , kje r sta R oz. r
po lmera zuna nje oz iroma no t ranje
kr ožn i ce .

5 . 18m, 9m, 6m

6 . 20 , 10 , 30

7 . a ) Loki pr ipada j o s red išč n im ko'
t om 80° , 120° in 160° .

c) Kot i t r iko t n i ka me ri j o 100°.
600 in 200.

8. a : S : y ~ 3 : 4 : 5
a ~ 45° , S ~ 60° , y ~ 75°
BC : AC. : AB ~ 213 : 3/2: (3+/3)

9 . b 2 ~ a 2 + a 2/ 4 , b al5/ 2
2p ~ a 2 ~ bh , h 2a /15
x ~ 3a/ (2/5)
x : h : b ~ 3 4

1O. a) p , P 2 4 3
b ) O , 0 2 2 13
c ) d , d2 2 13

11. a 32 :a ,,2: a62 ~ 4/ 13 : 1 : 2/(313)
0 3 : O" : 0 6 ~ 313 : 2\/27 : 3/2 ~
~ "127 : "116 : "112; na j manj š i
obseg ima pr av i In i šestkotn ik .

12 . Obseg a 1i kov s ta enaka .

13 . Is to 1ež ne s tran ic e so v r az mer ju
2 : 1 : 13, p l o š č in e pa v r azme­
r j u 4 : 1: 3 .
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BNA

Zaradi podobnost i tr iko tnikov
ANC i n SMC ve~a c / (2r ) = v/x .
Ker j e AM = AN cIZ , j e
v 2 = (x + C/ 2) 2 - (C/2) 2 =
= x 2 + cx . Pr vo e n ač bo kvad r i ra ­
mo, vs tav imo v 2 i n na de s n i kraj­
šamo z x 2 # O, pa do- C
bi mo c 2 / (4r 2 ) =
= 1 + clx in od t od
x = 4cr 2 /( c 2 - 4r 2 ) .

Če vs tavimo šte ­
v i ls ke poda t ke ,
dob imo
x 24 cm in
b = 39cm.

Za 20 .

Dd se k meri ~ cm.

_ 2,,9 1 . 2P - .Tf2T cm

30.

29 . x = a l3/ (2 + /3) = a /3 (2 - /3)
p = 3(7 - 4/3)a2

24 . St ran i c i pa ral el ograma mer i t a 9
i n 7.

25. Osnov n i c i mer it a 18 i n 8. Tri ko­
tn ika ABC i n CAD s t a podobna.
Sl edi AC 12 .

26 .

27.

28.

CDE 31. S r ed išče kro ga j e v seč išč u s i ­
me tr al e ko ta pri A s ka t e t o a .
Podobni t r ikot niki nam povedo ,
da j e r = ab/(b + c ) .

32. Po i š č i podobne t rikotn ik e !

A

"-EDB = l>.DBE al i "-EDB = MCB; pr ­
vič gre za prvi pr imer , drugi č

za drugega. Č e j e l>.DBE = MCB ,
nam podoben r azmi s l e k s pet poka ­
že, da g re v re sn i ci za pr vi a l i
d rugi pri mer . Nal ogo reši mo t o­
rej ta ko, da nar i šemo vs e pr emi ­
ce , op i sa ne v pr vem i n drugem
pr ime r u. Dob imo vsa j 3, a na j vee
6 ra z I i čn ih pr emi c .

Iz re ž i mo i z t rapez a pr avoko t n ik
D,C,CD in z l e p imo t ri ko t n i ka , k i
os ta neta , vzdo lž st ran ic C,C in
D,D ! V dob ljenem t r iko tniku ugo­
tov imo s pomočjo podobnosti, da

mer ijo i s kan i k r ak i '~ i n 61}
5 1

o z i roma 5f3 i n 813·

23. P 1 p (6ABE) = av , / 2
P2 p( ~CDE) = cV2/ 2
P = p (ABCD) = (a + c )v/2

= (a + C)( V , + v 2)/ 2 =
= p , + P2 + aV2/ 2 + CV ,/2

Podobnos t t r i ko t n i kov ABE in
nam da aV2 = CV , . Ker pa j e
P1P2 = acv ,V 2/ 4 = (av2 / 2) (CV , / 2) ,
j e aV2/ 2 = CV , / 2 = IP1P2 i n
p = P 1 + P 2 + 2 /P1P2 o z i roma
lii = ;p:;- + rp;. Če vs tav imo š te­
v i lske podat ke , dob i mo p = 242 .

22.
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Skoz i A i n B na ri šemo prem ico in
na nj!l toč ki C i n D , t ako da je
CA = AB = BD. P r eseč i šč i C, in
D, dal j ic SC in SD s krož n ico
s t a k r a j i š č i i skan e te t i ve , o
čeme r nas prepri č aj o podobn i
trikotn iki SAC i n SA,C" SAB i n
SA,B" SBD in SB,D,.

34. Dru go k r aj i šče odse ka kotne s i ­
me tra le ozna č i mo z D. Vzporedn i- .
ca s ko t no s imet r a lo skoz i A naj
se ka nos i lka s t r an i ce BC v t o čki

E. Zar ad i vzpor edn ih krakov j e
~AEB = ~DCB = 6Do , pra v t ako pa
j e ~ACE = 18Do - ~ACB = 600 .

Tr i ko tni k ACE j e enakostran i č e n.

Iz podobnost i t r i ko t n i kov ABE in
DBC s l e d i CD = abl (a + b ) = 4 .

B

35. r = al (2 (/3 + 1))
P = a 2 (213 - n) (2 - /3 )116

36. a ) CT = CB = a
b) E'i' = ED = al 3
c ) SC =a15/2, CE = a M i3 ,

ES = 5al 6
p = 5a2/1 2, v = a15/ 3

37. a ) AE = b /i , CD = ab/il (a + b)
b) P = b2(2a + b)/ (2(a + bl )

38 . r = abl (a + b )

39 . Upoš t eva j podo bnos t nasta l i h
t r iko tn i kov.

40. Dobl j e n i š t i r i ko t n i k j e kvad r a t
s s t ra n ic a al lš in p lošč ino a2/ 5.

4 1. r =~cm
42 . a) c = 6c m, a = 10cm, o = 24cm

b) cl = S = 6D o• y = 6 1200

43. X = abl (a + b )

28

44. a ) ( 1/ 4 + a2) (1/ 2 + a ) (1/2 - a )
b) 2 (5 + 3H) (5 - 3H)
c) (x + 15) (x - 15)
č ) ((3 / 4)m + 2)2
d ) (x - l ) (x - 5/ 3)
e ) 8p
f) (x + l )(x - y - 1 )
q) ( 1 - 2b) ( 1 + a + 2b )
h ) (x + 1) (x 2 + 1)
i ) (x '+ + 2x2 + 1) - 2x2

(x2 + 1) 2 - 2x 2 =
(x2 + I2x + 1) (x2 - /ix + 1)

j ) (a2 + a - 1) (a2 - a + 1)

45. I = a

46. a) r(x ) = (x + 1) (x + 3)/4
b) Če j e x 1i ho š t e v i l o , s t a

x +1 in x+ 3 za pore dn i sod i š t e ­
vil i . to re j j e eno delj i vo z 2
i n drugo s 4.

47. a) r (x) = -2(3x + 2)/ (3x + 8)
b) r (- 2) = 4 , r (O) = - 1/2,

r ( - I/2) = - 2/ 13

48. F(x ) = xl ( l - x)
F(D) = O, F( I/2 ) = 1, F(1) nima
pomena.

49 . 1/ (1 + x)

50 . a ) - 1, b) 3(5x + 3) . c) xn+ 1

51. a ) A(a{2 , D), B(al2 , a{2 )

(an r.c) ( an )C - 2- a v2 , D O , 2

b ) x = a l2 an2 Y = - 2-
an

c) PAR: Y = X - - 2-

Y = -x + 3a/i
PRC: 2

y



x

o a

5

60. )
a ) o = 5 + 3a12,

cl 14

O a
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o

55. o = 32, P = 24
56. Čet verokotn ik ABCD je romb z di ­

agonalama 6 in 8 in stranico 5;
2

l' = 25,

57. a) k = 4, b) P = 6
58. V = 78n ~ 245,0

59. a) o = 5a12 , c) 10 '

54. a ) A (a I 2 ,a /3/ 6) , B( -aI 2 ,a /3/ 6) ,
cio, - a/3/ 3)

b) P
AB

: Y = a/3/6

PAC o Y = /3x - a /3/3

P
BC

: Y = -13X - a /3/ 3

c ) x = O, Y = x /3/3 , Y = -x/3/3

x

53. a ) A( - a/3/2,O) , B(0 ,aI 2)
C(- aI 2, (aI 2) ( 1 + /3»
D(- (a /2 ) (1 + /3) ,a/3/2 )

b) P
AB

: Y = x l/3 + a l 2

P
BC

: Y = -/3x + al2

P
CD

: Y = x l /3 + a ( 1/ 2 + 2//3)

P
DA

: Y = -;-3x - 3al2

c) A-C- = (aI2) (/3 - 1)
B'D- = (a/2) (/3 + 1)

an
PCD: Y = x + - 2-

an
P

DA
: Y = -x + - 2-

d) V = ~

52. a) A (O,O) , B(4 , 0) ,
C(4 + 212,2/2) , D(212 ,U 2 )

b) PAB : Y = O, PCD: Y = 212

PAD: Y = x, PBC: Y = x - 4
c) p = 32nl2 , V = 32n



Upoš tevaje na s vet dob imo
x+y- 1 = ° i n x -y +1 = 0 ,
od to d pa x =-0 , y = l.

b) E n a č bo pre pišemo takol e :
(x + l )2 + (3y+l)2 = ° in z
enak im razmi s l e kom ko t pri a )
prid emo do rešitve x = -1 ,
Y = - 1/3 .

83.

84.

Če j e m = 1 , je re ši t e v enačbe

vsako štev i l o x ~ O; s ice r j e
reš itev x = m + 1. E n a č ba ima
negati vno re ši tev za m = 1 i n za
m < -1 .

Če j e m = 1, j e enačba iden t ite ­
ta ; če j e m = 0, n i re š lji va;
s i ce r j e re š ite v x = - 31m. Oa bo
vsaka reš i tev e n ačbe večj a od Z,
mo r a bit i -3/ Z < m < O.

85. Č e j e a = e , e n ač ba n i r ešlji va;
sice r je re ši t e v x = ael(a - e ) .

86. Re š i t vi s ta -3 /4 i n 11 / 8.

87 . p {x) = (4x + 3) (lx - 1)
Reš itvi s ta - 3/ 4 in 1/7 .

8z . Č e j e n = Z, j e re šite v enač be

vsako š tevi lo x ~ O; s i ce r je
re š i t e v X = Zn .

88. Reš i tv i s ta 2/3 in 7/3 .

89. p(x) (x - 5) (ZX + 5)
q (x) = (3 - x) ( 1 - 5x )
a ) x = -5 , b) x = °

90. p{x ,y ) = ZX (X - Zy )
a ) p(Zy,y ) = °
b) Če vrednos t P{x ,y) n i odv is na

od y , l ahko izbe remo y po lju­
bno. Č e vzamemo y = x/Z, vi­
dimo, da je P{x ,y ) = O. Če pa
vzamemo y ~ x/Z, l ahko k ra j ­
šamo z Z(x - Zy ) i n ugotovimo ,
da mo ra b i t i x = O. Zar e s,
p{O,y ) = ° ne g lede na vred ­
nost y .

F{0 , 3)

p < Z, c ) p < - 3

x = (4k - 9) /Z 1, b) k = 3
3 , 4, 5, 6, 7

Če a + b ~ 0 , s t a re š itvi
x = a + b in y = a - b ; s i ce r
s ta enačbi identi t eti .

b) a = 3b

a) Ena č b a ima pomen le , če

lal ~ Ib l . Če a ~ 0, ima re ­
š itev x = ( a 2 - b 2 ) / { Za ) ; , i -
cer ni re šlj i va. 91. Rešitve so : -1, 3/2 , 3.

b) Enač ba ima pomen le, če a ~ 0' 9Z a) Rešitv i sta -z in l iZ .
b ~ ° in c ~ O. Če . b) Re ši t vi s ta -Z/I l i n 7/ 11.
ab + ae + be ~ 0, je rešite v
x = abe ; enačba je identična .

c ) En a č b a ima pomen l e , če 93. a)
la l ~ l b l i n a ~ O. Č e je
b ~ ° i n a + ab + b2 ~ 0, je
re ši t ev x ; a ; s ice r je i de n­
t iteta .

a = Z

a = Z

m = 5
a) Odse ka s ta 1/2 (na osi x) in

-1 / {4k ) (na osi y ) .
b) k = - 1/2

a) y = 4(x + 3)/Z l
b) za x = -9/ 4
c) 3 , 4, 5, 6, 7

y = -3

p = 5/2

p = 7
1

P = 32
D{4,0) , E{4 ,3) ,

Y = 5 - x

C{Z, 4)

f (-!') = f {x)
x

a ) p > 5 , b )

79 . a )
c )

8o . a )

76.

77.
78.

7Z.

74. Če m+n ~ 0, ima enačba eno samo
rešite v x = mnl (m + n j . Če je
m+n = ° i n m ~ 0 , e načba ni reš ­
l ji va. Če j e m = n = 0, j e e nač ­

ba i den t lte t a ( tj. re ši jo vsa ­
ko š tev ilo).

75. Če j e k = 40/ 3, enač ba n ima re­
ši tve .

61.

6z .

63.

64.

65.

66 .

67.

68 .

69.

70 .

71.
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E<f--+-..c---4.

A K B
roma menjajo l ego . Tudi diagona la
EC in z njo s l met r'l j ska ravnina
t er ro bova AB i n GH pre ide j o sa­
mi vase . To re j se točki K in N
(preseka robov AB oz i roma GH s
si metrijsko ravnino ) oh ranita,
kar pomeni, da ležita na os i vr­
tenja . Sledi, da je K s red išče

roba AB in N središče roba GH.
Podobno ugo to v imo za druga 4 og­
I i š ča presečnega lika , da razpo­
l av l j a vsako svoj rob. Torej so
vse stranice lika ena ke a1:2/ 2 .
Zasuk kocke okr og diagonale EC
za 120° nam izda, da so med se­
boj ena ki notranji koti pr i K,
M in O ter pri L, N in P. Ce ko­
cko prezrcalimo čez s re d i šče , u­
gotov imo, da s ta enaka np r . kota
pri K in N. Potemt akem so vsi
notranji ko t i enak i . Presečni

l i k j e pravi lni šestkotnik s
stranico a12/2 in p lošč ino
p = 3a2 13/ 4 oz i roma p = 9 .

100. c = 15cm, V = 2, lcm , V= 113 ,4 cm3

101. a - x = xl3
x a (13 - 1) /2
P a2 (3 + 13 + 31:2 - /b} /2
V = a3 (3 - 13}/4

Rešitve so

b} H

96. Razcepimo levo st ran :
(x2 - 9) (x2 - 4) = O.
- 3 , - 2 , 2, 3 .

97 . a ) P - n(R2 + r 2 }
s = n {R + r)

12V

B

99. Zavr ti mo kocko ok rog s ime trale
robov AB i n GH za 180° ! Kocka
pr e id e sama vas e, a gI i š č a A in B,
G in H, C in E t e r D in F pa pa-

n {2D2 + d2 }

= ~c} ~ 1Jii2

. 98 . a =j 213 m, P 413 m2

V = 2k m3

3 H
.k------;e

94. Enačbo preobl i kuj emo t akole
(2x-1) 2 + (3y - 1)2 + (4z -1)2 = O
in podo bno kot v prej šnji na log i
naj demo rešite v x = 1/ 2,
Y = 1/ 3 , z = 1/4 .

95. Razcepi mo levo st ra n:
(x + y) (x - y) = 105 . Pregled ati
moramo vse razcepe štev i la 105
na dva faktorja . Stevi lo 105
ra zstavimo na pra fa ktorj e : 105
3.5 .7 . Ker sta faktor x+y in
produkt 105 poziti vna , pridejo v
pošte v l e razce pi na dva pozi ti­
~n a faktorja. Ker j e y pozitiven ,
Je x+y > x -y . Preostanej o tore j
l e š tir i nožnos ti :
1) x+y 105 , x -y = 1;
2 } x+y 35 , x -y 3;
3} x+Y 21, x -y = 5 ;
4) x+y 15 , x -y = 7.
Od t od dobi mo š t i r i r e šitve ena ­
čbe : 1} x = 53, y = 52;
2} x = 19, Y = 16 ; 3} x = 13 ,
y = 8; 4} x = 11, Y = 4.
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f

~ :

I

B

o:-----:;;;_ ...,..----f)c

Č e je VIS Ina valja c , j e
V = 31808,624cm3

P = 5654,866cm2

al3
P = T
P = 6np (p + a ) ~ 187 . 14 dm2

V = 9;6
3

~ 113 . 10dm3

E

111.

110.

107 . v 2 = b 2 - x 2

r 2 = (v - r )2 + x 2

od t od : V = b2 / (2r ) , v = 4cm.
x = 3cm, P = 88cm2 , V = 48cm3

C

108 . P = 5a2/3. V = 3a3/2

109 . Iz podob nost i trikotnikov BSC
in FEC s ledi:

a : a;z = (a;z - p ) : P

a(2 - li)
P = 2
V = 1Ta3 (3 - 21i) - 539 cm?

>r- ~F

A

B

F

B
104 . 3 rdeče ploskve - 8 kock

2 rd e či ploskvi - 96 kock
1- rdeča ploskev - 384 kock
brez rd eči h ploskev - 512 kock

105. V = 6m3

106 . P = 8k2 /3/3, V = k3 /3/ 3

102 . a) Vso t a robov je 4a (2 + (3) .
b) S = 3a2 /3/ 2
c) V = 3a3/3/4

A

103 . a)
b)
c)
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112 . V = r
2

(4;2- 313) i, (l j e do 1ž i ­

na kana la) V ~ 2211m3

113. V ~ 165926 litrov 117. v r l:2, V = 1Tr 3 1:2 ~ 959, 66cm3

114 -pr; = rli V = 4r 3 '"2
• ~ U 2 ' vL

V ~ 707 ,11 cm3

V ~ 64776 l itrov V

_ a l:2 - ali
AE = R = - 2- ' DE = r = -4-

V - V _ 71Ta3 (2
1 2-~

"a 2
P = - 8- (5(2 + 3)

121.

122.

119. Iz podobnost i tr i kotn ikov dobi ­
mo : x = 2 , 5m, V ~ 49 ,087m3

A B

"120 . V = 9' m3

11 8 . 652 - 06 - X)2 = 612 - x 2

X = 11, 1Jc= 60, P = 7560"
V = 43200"

~
B-........<,

c ..... ......
Il -r .................

C - ----- -.,;:;..,
x ---b :.('- - -

t!)

2r15
a = - 5-

p = 8r(r
5

+ vIS) ~ 1948 ,8 5cm2

V = ~ r 2v = 4000cm3

5

116. b = r , a = r l3
p = r 2(613 + 4) ~ 1439cm2

V = 2r3 13 ~ 3464cm3

Vv : Vk = 1T : 13

115.
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B V

B

A

a129. Iz MES: v = "4
6SAE in 6SA,E , sta podobn a :
a - x - a (a
"2 12 : 2/ 2 = "4: "4 - x)

~ a a 3

x =s , V=ill S

128 . P = 2a2/3,
V = a

3

3

127. V = 49n cm3, P = 63n cm2

BA

A

126. r = 2~ /3, P = 4na2 , V = 8n~3

125. Iz podobno st i trikotn ikov ASV
i n CEV s 1ed i :
r : rl3 .::. p : (r /3 - 2 p )

p = r(213 - 3)
P = 18,(7 - 413)r2

V

123. V, : V2 V3 = 2/3 : 6 : 3
P , : P2 P3 =
= 213 : 2 (13 + 2) : ( /3 + 1)

124. BD = 5/3, AB = 2r = 14
16. 5/3 14v 40 /3
- -2- = -2-' V = - 7-

V = 2 8~ n l.3 ; 507,86cm3

C
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AaB

132. V ;, 77,94

133. P = a
2
;3(1 + 15), V = a~

V

35

138 . Novo t el o j e ok t ae de r z osnovno
pl os kvi j o MNPQ, MP = 4, P = 16,73
V = 3213

137 . Vi šina s transke pl oskve p i ramI­
de v , = alJ , v iš ina piram ide
V 2 = 3a/2, v iš i na t el e sa
V = 5a/2 .

P = 3a2(3{3 + 2) , V = 9a:,73

V o = 315
Iz pr avokotni h tr i ko tn i kov CFB
in CEF dobimo enač bo :

12 2 - (k +3/5)2 = ( 15) 2 - e
9 12

k = 15' V = 15' V = 24cm3

135. V = r 3

136 . a) VD + VA + VC + VE
= a (2 + /3 + /6 + 17)

b) P = a2~3 ( 9 + 15 + 2/2),

3a3

V = T
V

B

B

a3 ­
Vol umen oktaed ra je ~/2. Vol u-

men šestih odsekan ih piram id j e
a 3 - 5a3 /2
~2 . V = ----VI

- 5a3
P = a2 (3 + 13) , V =~

'R-_~a.,--_---.,;G

134 . C

131.

130 .



V

B

B

144. v = ill5, v, = 2a, P = 5a2

145. Polme r očrtane krog le je i12.
rra31i

P , = 2rra2 , V, = ---3---
Pre se k skoz i simetr ijsko os ok­
taedra i n središči dveh osnov­
nih robov j e ro mb ABCD . Ploš č i ­

na tega ro mba je (a2 / 2) 12, j e

pa tud i enaka i13. 2p . Iz tega

alb 2rra2
dob imo: p = ~, P 2 = ---3-

rra31b A
V2 = --rr-

143 . a) razdalja od težišča osn ovne
ploskve do strans ke ploskve

je d = %/3 V
b) P = 3a2

a3

c) V = (;13

B

142 . Po Pitagorovem izreku dobimo
EC = EV = 15 in v = 12. Tel e -ve
sna v išino izračunamo s pomočjo

tr i kotn i ka ECV.
1 - 1 - 72
Z VC. v ve = Z EC. v , v = 5"'
V = 576cm 3

141. a = 2, V = 4-:;

C

140. Iz trikotnika AVC dobimo
a = kli. 2
P = 2k2( 1 + /3), V = 3k3

V
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A

155 . P = 2ab + 2ae + 2be
d2 = a2 + b2 + e 2

8 2 = a2 + b2 + e 2 +
+ 2ab + 2ae + 2be

P = 82 - d 2

154.

153 . V = V, + V2 + V3

a s: a
a , = 2 . 2 a2 = 2

V =~ a3 , P = 9a2

148 . Iz podobnost i tri ko tn i kov ASV
i n OEV s 1ed i :
P = 8 (2 /3 - 3)/2
P = 4TT p 2 = 3 TT8 2 (7 - 413)

~
V

S Q

~
A r B

149. R = 2,"5em

146 . R - r ,;, 2em

147. P ,;,

150 R - 9a V 2a3 243. - 8' p = - 3- ' Vk =ili
V

151. alb alb
R = -4- ' p = 12
R : p = 3 : 1
V, - V2 = 675,25em3

152. Označimo robove kvadra z b , e , d
b ~. t V

k
V

k V
e = 2t a 3 = 8t 3

d = 4t t = 2em
P

k v
= 112em2 , P

k
= 96e m2

Povr š ini se raz1 ik ujeta za 16em2 .
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156 . c = 50
1 1
rrrcr = rrrah, r = 24
P = plv + pl , + pl2
P = 4080'IT
V = V - V, - V2

V 1 1
V = 'ITr 2c - ~r2v 1 - ~r2v2

2
V = 3 'ITr 2c

V = 19200'IT

160. x 2 = (3r)2 - r 2
x = r IB, y = r,
r , 2= (x + y )2 - (4r )2
r, = r/2, P = 8'ITr 2

v

157.

158 .

159.

38

Vk ock e : Vk r ogl e
4'ITr 3

= (2r)3 : ---3- = 6 'IT

Pk ocke : Pkrogle
= 6(2r )2 : 4'ITr 2 = 6 'IT

V : V = 1 : 4
s k

Pol me r i kroge l so zapo redno ena­
ki3 ,4 in5
4 3 _ 4 3 4 43 4 3
3'ITr - 3 "3 'IT + 3· 'IT + 3· 5 'IT
r 3 = 33 + 43 + 53

r = 6



072.1 x -5 x - 2
- 3- --2- = x - 3
x = 2
(zz - 3).2 + (a+ 1)( 3 - 2)

= a + 2 ­
a = 3

072.2 a) Vv = 3km/h b) V = 5km/h
c) t = (5/ 16)h

072.3 ab = (a + })x, x = tb
Višino zmanjšamo za če t rtino .

074.4 Prvi kvade r : Drugi kvader:
do lžina a 2a
š i r ina 2b 3b
viš i na 3c 4c
V, : V2 = (6abc) : (24abc)
V , : V2 = 1 : 4

7fa 2 { •074.5 V = - 3- v, - V2) , kje r

v 1 - V2 = bl2
7fa 2b

V = --r;-' V = 192 7f

skupa j 5n = 715 češen j .

1 ) J (n + 2) +
+ (n + 3) 230

štev i la so : 56, 57,

074.3 a(2 + 3) + b(2 - 3) =
5a - b = O b 5a
npr.: a = O, b = O

a = 1,b = 5

a =. - ~, b = - 2, 5

075. 1 Naj a pomen i ko l iči no premoga
v t onah in x razda l j o od A.
400a + 20ax =

= 480a + 20a{200 - x)
x = 102
a) Ugodnej e je kupovat i v kra ju
B za vse ti ste kupce , k i so od B
odda ljen i manj ko t 98km.
b) V k ra j u, ki je od A odda ljen
102 km, j e vseeno , kj e nabav i
kupe c premog .
Po i š č i še d r ugo po t!

075. 2 Skupn i večk ra t n i k š tevi l 10
i n 12 s ta š tev i 1i 300 i n 360;
odtod re ši tv i : 141 bel i h in
166 č r n i h , ( 171 bel ih in- 196
črnih) .

075.3 V = 6dm 3

075. 4 Iz r e z i z p lošč ice i ma ob l i ko
kva d ratne pri zme z osnovn im ro ­
bom a ,

a , = (~/3 - ~)

Mas i s ta v ra zmerju p lošč i n os ­
novn ih ploskev.
m, : m2 = 2 : /3

7a13
= - 2-

a = 60°,

4 4S 4v
072. a = -S' a = -t

~ -~ - 2Y5 - 3 ' S - 3
a + S + Y = 180° ,
S = 75°, y = 45°

3a2 /3072.5 3av1 = 7'- 2- ' v ,

V = 6a

073.1 n + (n +

Zaporedna
58 , 59.

073.2 P = 12

073.3 ~ + i {9 - x) =~ + i{9 - x )

x = 5
5kg pr ve in 4kg d r uge z I it i ne.

073.4 p = 25a2 + 15a2.4 = 85a2
a ) Pobarvana površ ina meri 85a2 ,
b) 14 kock ni poba rvan ih.

073. 5 26400 kaplj ic

074. 1 (n2 + 1)2 = {n2 - 1) 2 + (2n)2

074.2 n ( l O + 3 + 2 + 5) = 2860
n = 143 1

V vsaki sku pin i j e -t = 5 češenj ,
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T,

T ,

računanj e prostornine je naj ­
ugodneje prevrniti p i ramido na
s t r ansko p loskev , naka r sledi:
V = O.v13 = 8 3 16 = 4,5dm 3 •

cri.v Dobi mo tri t rojke: 3 ,3,3;
2 .3 ,6 ; 2, 4 ,4.

077.2 Po 320 di n : x kg č a j a,

po 400 di n : ( 100 - x) kg čaja ,

320x + 400( 100 - x) +
+ (320x + 400(100 - x ) ) / 4
= 430.100. Od tod x = 70,
100 - x = 30. Obe vrs ti čaja so
zme ša l i v razme rju 7 : 3 .

077.3 8, = 82 , za to lOt = (2 - t ). 6 ,
kjer t pomeni čas potovanja po
reki navzdo l . Do bimo t = 3/ 4 u­
re in ust re zna pot j e 8 , =
10.3 / 4 = 7, 5km. Tabo rniki smejo
7 , 5km d al e č po reki navzdo l .

077 .4 a2 - b 2 = 49
(a + b) (c - b) = 49 . 1
a + b = 49 , c - b = 1
b = 24 . c = 25 .
Drugi dve st ra nici meri ta 24cm
in 25cm.

077 .5,
/,

/ a ...".,. "", ,
r "

ci( ·····
\ '

\ "
\ '

\

r\
\
\
\

~__........._--o'C

076.5 a = 312, P = O + Pl =
= a2 13/ 4 + 3. 82/2 . Sled i
P = 9(13 + 3)/2 ,;, 21, 29 dm 2.Za

076.1 Velja a + b + a + d = 324 i n
a + 5 = x , b - 5 = x , a. 5 = x
in dl 5 = x . Če v prvi e n ač b i a ,
b,a in d i z raz imo z x, dob imo
x = 45 i n odtod a = 40 , b = 50 ,
a = 9 i n d = 225.

076.2 3km s hitrostjo 30km/h prevo­
z i v 6 mi n, 3km s hit rostj o 45
kml h v 4 min , 10km s h itrostjo
60km/h prevo zi v 10 min; sk upno
to re j prevoz i 16km s hi trostjo
x kml h v 20 min; dobimo
x = 48km/ h.

d76.3 A(x "y" O) , B(X2, 0 , 82) ,
C(X3, Y3, 83) , kjer 83 = y 3 . Na
sliki je na ris točke A in tl o­
ris točke B na osi x , proj ekci ­
ji točke C pa sta na ist i o rdi ­
na t i in enako odda ljeni od osi x.

076. 4 Osnovn ici trapeza sta a in a .
Pri tem je a = 2r13/2 = rl3
in a = r. Vi ši na t rapeza je
V = r 13/ 2 - r /2, s rednj i ca pa
8 = (a + a) 12 = r(l3 + 1) 12 .
Dob imo: p = 8 . V = r 2 / 2 .
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Ker je v , = alb/ 3, $ . = alI/ 2 ,
V2 = alb/ 6 dobimo
V, : V2 = O.v , / 3 : O.v2/ 3

= V, : V2 = 2 : 1

d 2

078. 1 P = 2V3dm 2
; 4 0 = 20;

d = 2l2dm ; a = 2dm; P = 24dm2

Q78. 2 (x - 1)2 + 72 = x2, X = 25
Nitno nihalo je do l go 25cm.

078. 5 a) 4(al3)2 = 12a2
b) 4(a2 + b2 + 0 2 ) =

= 4a2 + 4b2 + 402

c) Velj a: e2 + f2 = 4a2, kjer
sta e in f diagona l i romba.
2(e2 + c 2) + 2(f2 + c2) =
= 2(e 2 + f2) + 4c2 = 8a2 + 4c2

079. 1 Če vsa števi la iz raz imo z a ,
dob imo ulomke : a a + 2

C!+T' a + 3'
a + 4 1-a+5"' ve Ja

_a_ < ~ < a + 4
a + 1 a + 3 a + 5 ka j ti :
a ta + 3) < (a + l ) (a + 2) in
(a + 2)(a + 5) < (a + 3)( a + 4) .

a o e
Torej : Ii < a< f"

079.2 Iz ra z ima na j manj šo vred nost,
• 2
ce ~ - Y - 3 = O. Mn oži ca i s-

kani h pa rov lež i na premici :
2

Y = yc - 3

II

078. 3 V košari j e x j abo l k .
Ostanki:
x 1 x - I
2 2 = -2-
x 1
2-2 1 x - 3
- 2- - 2 = - .4-
x 1
2 -2 1
- 2-- 2 1 x - 7

2 - 2=---g-

Y = 7 => x = 63

Na z a č e t k u je b ilo v koša r i 63
jabolk.

078.4 ~ABC = 30°
~S ,BC = ~BCS , = 60°
MCS2 = ~S2AC = 30°
~ACB = 180° - ( ~BCS , + ~ACS2)
~ACB = 90°
BA = 2AC = 30cm.

B

079. 3

x

H
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Pl o ščin o pravokotneg a tr i kot­
n ik a ABE i zrazimo na dva n ačina :

a.a /2 _ x .a/3 _ "'7"3 _ /2
2 - 2 ' x - avc t j - ~

Do reš itve pridemo l a hko tudi
drugače, npr. upoštevajoč podo­
bnost pravokotnih trikotnikov
ABN in ANE.

079 . 4 Povr šino se s t av l j a jo pl o šč in e

šes t i h kvadr atov , dvanajs tih
pravokotni kov i n osmi h trikot­
nikov :

6 an a2 13
P = a 2 + 12a --2- + 8 --8-- =

a2 (6 + 6/2 + /3)

079.5

v

42

Iskani_daljici sta ANJ in AN,
kjer j e NJ sr edi š če s t ra n i ce CD
in N s r e d išč e stranice DE.
Utemelj itev: Naj bo
p(ABCDEF) = 6. Pot em je
p (AEF ) = 1, p (DEA) = 2 in
p (DNA ) = p (NEA ) = 1 , ker imata
trikotn ika DNA in NEA s k l adn i
osnovn i ci i n ena k i vi š i n i. Ena­
ko ve l j a : p(NJDA) = p (CMA) =
= p (BCA ) = 1 odkoder s l ed i
končni s k le p.

080 1 6a - 1 = 3a s l ed i a = - -95. - 5 5 '

080.2 Prod ani h vs topn i c: N
zn i žanje ce ne: x
zni ža na cen a : 120 - x

Za dohod ek konce r t a po t em ve lj a:
3N 5Z- (l20 - x ) = 4 N. 120 , od tod

dobimo x = 20. Cena vs to pni c je
bila zn i žana za 20 din.

a3 3a
080. 3 Velja ·b~ = b ' s l ed i

9b=~. Ker mora biti bEN,

je imeno valec lahko l e 9 , 3 al i
l , ve ndar je le v zad njem pri­
meru tudi aEN . Iskani ulomek j e
t ako 2/9 .

080.4 Č e 0 1/0 = k , j e P1 /P = k2 .
Pri tem k 2 = 36/ 25, t o rej
k = 6/5 . Upošte vajmo še
0 1 - o = 24, pa dobimo :
O = 120cm, 0 1= l44 cm.

08 0 .5 C,



A B

081.3 k = 3, y = 3x - 5
P re s e či š či gr a fa s koordinatnima
osema s ta M(5/3, 0), N(O , -5) in
p = 25/ 6.

B

MBD:oo: I1ESD => AB:ES = AD:ED
I1BDC "" I1SFC => AB:SF = BC :FC
AD : ED = BC : FC
AB : ES = AB : SF => ES = SF

081.5 ACQP j e e na kokra k trape z
AC = 1012, PQ = 512
AP2 = a2 + (a/2 )2 = (5a2) / 4
AP = 5/5, V = (1512) / 2, P = 112, 5

H

081.4

082. 1 AB = t = 6m
r , 2 - r 22 = (t/ 2) 2
p = n (r , 2 - r2 2) , P 9nm2

x

Trikotnik D,C'C , j e e na kok r ak
pr avokotni trikotnik , zato j e
x = Zr ; VD 'C 'C 1~ 1 = nr 2x,

VAB , C'V , = V - 2 VV 'C'C 1V 1

VD 'C 'C 1D1 = 2nr 3
,

V
AB 1C

' D 1 = ~r2v - np3

VAB , C 'V , = 1Tr2(v - r)

VAB , C'V , - 4710cm3

08 1. 1 x = aj( a - 2 )
En a čb a j e r e šlji va za vsa k a ~ 2.

081. 2 CD = BD = 3/3 c
AC = 3 + 3/3

p = tO + /3)
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a
x = a , - "2

1 a1: "2 ="2 : (a ,

a a
a , - "2 = "4 ' a ,

082.2

3 5
Y = - 7j x + "2

OM = .!.Q. ow = .2.
3' 2

MN2 = OM2 + ON2 , MN = 25/6
d .MN = OM.ON, d = 2

082.3 x = š tevi l o znamk po 30 par
30.x + 3x . 40 + (x/2 ) . 20 2400
x = 15
Dobil naj b i torej :

15 znamk po 30 pa r ,
45 zna mk po 40 pa r ,

17"2 znamk po 20 pa r .

Ker s l ednj e n i mogoče, trd itev
n i pra vi Ina.

082.5 v x °1 = i °
0 1 = 27em

- ~)
2

= i a

-----­a,

082. 4 ACF j e enakos t raničen tri kotnik
p = (d2 13) / 4 , ali = d , d = 21i
P = 6a2 V = a 3

P = Z4dm2 V = 8dm3
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45

[em ve l j a
p , = Pk / 2 - p o. r , = r 12nr 2
p , = (nr 2 ) / 2 - p o. Pt = --2-- - p o

p , = P t

R73.4

R73 . 1 v(90.105.120) = 2520
2520 : 90 = 28

Pr v i s a te l i t bo obkr ož il Zeml j o
28-k r a t.

R73 .2 A + B = i(C + D + E)

C +D +E = x

A +B = ~ x
5

2x + 5 x = 10500. x = 7500

~ x = 3000
5
A : B = 2 : 3
2y + 3y = 3000. y = 600
C : D : E = 3 : 4 : 5
3z + 4z + Sz = 7500, z = 625

A• • .. .. 2y = 1200 d i n
B 3y = 1800 din
C 3z = 1875 d in
D 4z = 2500 d in
E 5z = 3125 d in

R73.3 O zn a č i mo s p , ploščino li ka .
k i ga določata loka . s Pt ploš­
č i n o trikotnika, s po ploščino

1ik a DCT in s Pk plošči no kroga.
D

BaA

R72.3 5x + 12y = 60
x = O => Y = 5
u = O => x = 12
3x + 4y = 12
x = O => Y = 3
y = O => x = 4

A,:0 ,5) , B( 12 , 0) , C(0 ,3) . D(4 ,0)
P = 24 . o = 28

R72 . 4 VO = 2a2 v13. v = a/2/ 2

Vo = 72/2 cm3 • Vk = 4nr 3 / 3
r = a/2/2 , Vk = 72n/2 cm3

F

R72. 1 Drugo š te v i lo 10x ; pr vo š te ­
v i lo (4/ 5) . l Ox = 8x
0 ,5 : (9/ 20) = 10 : 9
t retj e š t evi lo 9x
Bx + 9x - lOx = 70. x = 10
Štev i l a so 80, 100. 90.

R72. 2 a = 4x . b = 3x
2(4x - 6 ) + 2(3x + 3) = 50
x = 4; St r an ic i pravokotnika
mer it a 16cm i n 12cm.

E
R72. 5 Vp - Vk = (316) / 8 - 1.

~ = (a/2) / 2
316 316

a 3 (-g- - 1) = --8-- -

a3 = 1 a = 1

V - 3/6 Vp - -g- . k

H"k- ----?I



c

6d

E

b 2

x

a

D'i':::" -r-__.,;C

o
B

x

. ··········l·· R74 .4 V ~ (14 .3,8 + 16.1,2 + 3. 2 ,6 ) .
. 12 ~ 962,4 m3

V ~ 9624 hI
..'rl'!'"!€ VI ( 10 hl ~ 1000 1 ~ 1 m3 )

Gladi na vode se dvigne za xm ;
... . 30 . 12 .x ~ 1 , x ~ 1/ 360 m ~ 3 mm

Glad ina vode se dv igne za 3 mm.

R74.S Produkt dveh š t ev i l je enak O,
če j e vsaj en faktor enak O:
2x + 1 ~ O, x - S ~ O
x ~ - (1/ 2) , x ~ 5
Produkt je pozi tiven, če ima t a
oba faktor j a enak predznak
a) 2x + 1 > O, x - S> O

x > - ( 1/2 ) , x > 5
Oba pogoj a izpolnjuj e x > 5

b ) 2x + 1 < O,X - 5 < O
x < - ( 1/2), x < 5
Oba pogoja i zpo l nj uj e
x < - (1 /2 )

c

15km

kraj em B.

A B
: . a --~~

o
A

x x 1
bO ~ 75 + za' x ~

VIak s ta j i ISkrn pred

R74 . 2 x ~ 50cm ~ Sdm ~ v
s ~ v'li""+"25 ~ 5, 39

R74 .1 v , ~ 60km/h, t , ~ x /60
V 2 ~ 7Skm/ h , t 2 ~ x / 75 + 1/ 20
(3min ~ 1/2 0 h)

R73 .S nr 2x := a 2( v - x) - Trr 2 (v - x) R74 . 3 x 2 = a 2 + d2

a2v - rrr 2 v v (a2 - Trr 2 ) a2 + b2 49
X ~

a2 a2 b 2 + c 2 4 / . (- 1) +
- l , 95m c 2 + d2 36

Kopat i mo ra j o 1, 95 m gl oboko . a2 + d2 _ 49 + 36 - 4
x 2 81, x ~ 9

v

p ~ 2Trr 2 + Trrs ~ Trr (2r + s ) ­
~ S8 ,97dm 2

Znr3 nvr 2
V ~ ---3- + ---3- ~ 1Zn dm3

Rl 5. 1 (x - 0,1) 2 - (O , 2x + 1) 2 ~

~ [ (x - O, 1) + (O,2x + 1) ] •
. [(x - O, 1 - ( O,2 x + 1) ] ~

~ ( l ,Zx + O,9) (0, 8x - 1,1)

R7S.Z

x
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v

R76.2 2 rrr + 1 = 2rr(r + h) , od t od
h = 1/(2 rr) . h ~ 16cm.

R76 .3 Upošteva jmo zveze :
t a2 = b ? + (a/2) 2 , a 2 + b ? = a 2
t b 2 = a 2 + (b /2 ) 2 i n ta = a/ 2
i z kate r ih dob imo

C

t a
2 +tb2 = .

= a2 + (a/2) 2 + b ? + (b/2j 2 =

= %(a 2 + b2
) = %a 2 = 5t a

2

R76. 4 Naj bo d d i agonal a kvad rata in
stran ica p iram id e.

d/ 2 = a/2 + a l3 /2
a = d/ ( l + 13) = 1
Višina pirami de je V = a l2/ 2
Zato V = a3 !i/ 6 = !i/6dm 3

P = a 2 + a2 13 = ( 1 + 13) dm 2

aA

A B

Funkc ija je premica
y = - 3x - 4

Vrten ini s t a s t ožca
8 1 = 8 2 = S

3
r , = 4" r2 4

pl , : pl2 rrr , s : rrr2s
p l ; : pl2 1 3

R75.3 PL, r 2 (2rr + 3(3)/ 12

P r 2 (2rr - 3(3)/ 12L3
P

L2
rrr 2/ 2 - P

L
, - P

L3
rrr 2 / 6

R75.5 Prvo tno števi l o : 900000 + x
Novo š tev i 10 : 10x + 9
900000 + x - 4( 10x + 9)

Sledi x = 23076 R76. 5
Iskano štev i lo j e 9230 76 .

R76. 1 Naj bosta t ež i obeskov x oz i ­
ro ma m - x gr amov . Zlata ima t a:
px / 100 oziroma q (m - x) / 100
g ramov . Iz e nač be

px / 100 = q (m - x)/ 100 + r
potem dob imo
x = (mq + 100r)/(p + q )
m - x = (mp - 100r ) / (p + q )

R75.4 r = aI3/ 6 , V = 2r, zato
V
p

: V
k

= 9/3 : 2 rr

C
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B x
24

Pokazati mo ramo, da j e
x 2 + x 2 = a 2 (g lej sl ik o). Iz
s like vid i mo t ud i :
v 2 = a2 - 1'2 in 1'2 = (a2 ) / 3 kar
da v 2 = (Za2 )/ 3, t er dalj e
x 2 = 1'2 + (V/Z) 2 oz i roma
x 2 = (a2 )/ Z. Tore j j e re s
x 2 + x 2 ::;; a 2 •

R77 . 5 AD2 = 52 + 1Z2 132
BC2 = 102 + z42 = z62

o (ABCD) = AB + BC + CD + DA = 56
p (ABCD) = p(OBC) - p( OAD) = 90

y

C

Rl8. 1 Re š i t ev e n ač be: x = c/ (c - Z)
a ) x > O, če je c > Za l i c < O

x < O, če j e O < c < Z
x = O, če j e c = O

b) re š i t ev ne obs t a ja , če je
c - Z = O, to re j c = z.

R78.z Štev i l i : Zn - 1 , Zn + 1
(Zn + 1) 2 - (Zn - 1) 2 = 19Z
n = z4
Zn - 1 = z.z4 - 47
Zn + 1 = Z.z4 + 49

P R78.3v = Z1' =>v = 4
a + c a c

p = - Z- .v , b = "2 + "2

a + c = .?E. b = ~v ' Z
a + c = l O, b = 5

~ = .fb 2 - v 2
Z

a - c D
- Z- = ~~---OQ

Ko t ~BSA le 1Z00, zato
AB/Z = rf3/Z
Po dr ug i s t ra n i pa j e
AB = sfi i n S 2 = 1' 2 + v 2

Od tod 1'13 = s l2
31'2 = ZS 2 = Z(1'2 + v 2 ) , 1'2 = Zv 2

Nazadnj e V = 1T1'2V/ 3 = Z1Tv 3 /3 dm3

R77 .1 a) Namig:
(a + b) (b + c ) = O = > b = -a a l i
b = - c
b) (x + 1) 2 + Oy + 1) 2 = O,
x = -1 , Y = - 1/3

R77 . Z Z~ = v ~ 6 + A '
v = z4 km/h. Rezul t a t j e neodv i ­
se n od razdal j e a .

R77. 3 PR = a + Zb , PR = VPI3
VP = (a + Zb) / 13 , VT2= vp2+ i'T 2

VT = Z.f (a 2 + ab + b2 ) / 3
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R78.5 a + 8 = 1800

a = 8" ker s t a obe dvoji ci kra­
kov vzporedni v is to smer.
a , + 8, = 1800 = a , / 2 + 8 , /2 =
= 900 => ~AA ,B , = 900 . Podoben
sk lep vel j a za ko t e z v rh ovi B"
C, i n V, .
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k,

5 e na-

5 (x + 7)2(4 x) 2 =
5 x + 71j x=

T. x = 28

1
T+a

Vredn os t iz raza je za a
ka 1/ 6 .

a 1 0 0

+---=
1 + a

1+a - a-a 2+a 2+ .. . +a 99-a 99-a1 o o+ a 1o o

1 + a

R79 .2 Iz besedil a na log e i zhaja e ­
n a č ba :

( 10a + b) + ( l Ob + a ) = c 2

i z ka t ere dobimo naprej :
11 (a + b) = c 2

Ker s ta a i n b narav ni š tev i li ,
ma njši od 10, j e t o mogoče l e ,
če j e a + b = 11. Iz t e zveze
med a in b dob imo na sl ednj e re-
š i t ve: a b š tevi lo

2 9 29
3 8 38
4 7 47
5 6 56
6 5 65
7 4 74
8 3 83
9 2 92

R79. 3 a ) AB2 + BC2 = AC2, BC = x

(i x) 2 + x 2 = (x + ]) 2

R79.1 (1-a+a2-a3+. . .+a98-a99) ( l+a) +
1 + a

..........
<,

..........
-----..op

S 1
I

I
/

I
/

/
/

/

A

c

a + c = 10, a - c = 6
a = 8, C = 2

R78. 4 V = ( Tfp 2v , )13 + (Tfp2v2)13 ,
Tfp2

V = - 3- (v, + V2)

Tri kotni ka ABC i n ASC s ta po lo­
vi ci enakos tran ični h t riko t n ikov,
zato je b = (a!:3)/2 i n p = bl 2
=> p = (c!:3)/ 4 =>

V _ ~(C!:3)2 TfC
3

=> - 3 4 . C =~

B



BC = 28cm, AB = 21cm
b) Na r išemo pr avo ko t nik ABCD z
do lž inama s t ranic 4 , 2cm in 5,6
cm (g le j s l i ko ) . Nato nad stra­
ni cama AB i n BC na r i šemo, zuna j
pr avoko tn i ka , enakos t ran ična

t r ik o tni ka ABS , in BCS2 . Iskana
t o č k a ~ je presek ~ožni c

k ,(S"AB) i n k2(S 2 .BC). Nal ogi
zad oščajo še t oč ke T2 , T 3 in T4 •

R79. 4 T ,T22 = 122 + 52, T , T 2 = 13

T,

R79.5 Romb sestavlja ta dva e na ko­
s t ra n ič na tr i ko tn ik a s st ra nico
a. Dol o či mo v iš ino V p i r amide:
v = BD 13/2 = ai3. 13/2 = 3a/2
Tore j j e :

1 a 2 - 3 1 -
V = ? = 3" 2"13 . 2a = lja3 / 3

V
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D ol o č i mo še povrs lno :
a 2 - a

p = 0 + p l: = 2"13 + 4'2 v ,
kje r je V, viš i na triko t nikov
ABV, BCV, CDV in DAV. Dobimo jo
po Pitagorovem iz reku i z pravo­
ko tnega trikotn ika SEV:

-- (3)2 (a - )2V, 2 = V2 + SE2 = r + lj / 3

(SE = 1/ 2 višine trikot nika ABC)
oz i ro ma V = a139/4 i n da l j e

p = a2 /3" ( 1 + /13)
2

R80. 1 Označimo rob nove kocke z x ,
po t em ve l ja za nj eno d iagona lo
d« = x13 = a/2 + a/2 + alI =

a( l + 13), odkode r i zha j a
a( l + 13) l n

x = 3

V = a 3 ( 1 + 13) 3 • 3
3/3 = 3,92a

R8D . 2 O z n a č i mo manjše števi lo z x,
pot em j e večje števi lo x + 10
i n doblj en i prod ukt
p = x(x + 10) - 40 = 10x + 9
Poenos t av imo enačbo in dobimo
x 2 = 49 oz i roma x = 7. Man jše
štev i lo j e 7 in večje 17 .

R80.3 Skle pamo ta ko l e : v 1 dnev u
pr eh it i ur a za 4 min , v 1 ur i
pr ehit i ur a za 4/24 mi n = 1/ 360
ure, v x ur ah pre h i ti ura za
x/360 ur e . Od 6. ur e dane s do
20 . ur e jut ri je 38 ur. Na j bo
x š tev i 10 ur pr avega časa od 6.
ur e danes pa do t ren utka j ut riš­
nj ega dne , ko bo ura kazala 20.
ur o. Potem ve lja enačba:

x + x/360 = 38 i z katere dob imo
x = 720/ 19 ~ 37 h 53 mi n 41 sek
Pr av i čas j e 19 h 53 min 41 se k.

R80 .4 Funkc i j a y = f(x) =
= (3x - 12a2)/4a j e pr emica , k i
seče koordinat ni os i v točkah:

T , (X1 ,O) = T , (4a2 , 0 ) i n T2(0 ,Y2)
= T2 (0 , - 3a ) . Torej je p loščina

p ravokotne~a tr i ko tnika OT ,T2

enaka p = IX1Y2 1/ 2 = 61al 3

odkode r dobimo e načbo za a
p = 6 ia l3 = 48 oziroma
la l3 = 8, k i ima rešitvi a 2
in a = - 2 .



B

R82. 1 a = - 22

R82.2 ~NSM j e prav i kot, AB = 2r
x 2 + r 2 + y 2 + p2 =
= (x - y )2 + (2r)2. y = r 21x

al b = xl(b - x )
ab - ax = bx . x = (ab)/( a + b)
Pt l Pk = (a + b )2/ (2ab)2

R8l . 5 x = al3/3 . V , = a3 1316
V2 = 2 V" V = a3 13/2

R82 . 3 p (ABCD ) = 3.p (AND)
p(AND ) = (1/2) .d . (dI 2) = d2 4
p (ABCD ) = (3/ 4)d2

D~__-;J

/
/

/
/

/
/

/
/

rL_ - --.

R80.5 DB = 2a17. BE = a17. EC = 6a17;
CF = 3a17. FA = 4al 7

p (DEFG ) = p (ABC) - p (DBE ) -
- p (ECF ) - p (AFG ) = (3I3a2) / 28

C

a

R8l . l Ulomek -2x + 5y n ima pomena
2x - y

pri y = 2x. da n i u lomek pa nima
pomen a t ud i pri y O.

R8l .2 Ker je
P = (a - 5)2 + (b - 7)2 + 02 + 1.
ima na j manjšo vr ednos t pri ~ 5.
b = 7. 0 = 0 .

R8l . 3 r = a/2
x + x li = a fi /2 - al 2

a 12 - 1 a ('2 1)2 ';'x = 2" '72"+'] = 2" >,L -

,;. O,086a

R8 1. 4
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R82.4 V2 ~ (tal2 - (a;Zl2
v ~ al !« , t;ASV - l!ES , V

a l2./2 : ",12./2 ~ a/ 4 : (a/4 - xl
x ~ a/ 5 , v ~ a3

/ 125

T

D

R82.5 Vera j e Branki na babica.
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zn .1 5 5 5
1 1

6 6 6
2 2 2

2 5 2 5 2 5
1 1

6 6 6
2 5 2 5 2 5

Naj bodo a, b, e i n d št iri
sosednja š tev i l a v i s ti v r s t i
( is tem s to l pc u) . Iz pogoja
a + b + e = b + e + d = 12
s l ed i, da j e a = d. To pomeni ,
da se š t ev i l a v i st i vr s ti
(s to lpcu) ponav l jajo po vsa ki h
dve h p r e s kočen ih po lj ih . Ta be l o
dop o lnimo po v r s tah (s l. 1) in
na t o še po sto l pc i h (s l . 2) . Os­
ta la š tev i la dob i mo i z pogoj a,
da j e vso ta t re h zapored n ih šte ­
v i I v vs ak i v rs t i (sto lpcu) ena ­
ka 12 (s 1.3) .

2 5 5 2 5 5 2 5
4 7 1 4 7 1 4 7
6 O 6 6 O 6 6 O
2 5 5 2 5 5 2 5

X : (x+l00) /3 = (3x) : (x+lOO)ur
letalo j e l e te lo od svo jega
vz le t išča do s rečanja :

( l} (X + 100) ) / x ur.

Obo j e zd r už imo v e n ač bo :

4(3x)/(x+1 00) = (}(x+l00))/x

( x ) 2 - ~ d d d b ix + 100 - 9 ' o t o o Imo

x _ + 2 k
x + 100 - - } ' e r j e
(2/3)2 = (-2/3)2 = 4/ 9 . Štev i li
x i n x + 100 pa sta pozi tivni ,
za to ust re za t a sa mo enač b i

x/Cx + 100) = 2/3 , i z ka t e re do ­
bi mo re š i t ev x = 200 km itd .

Z72.3 Geometr ij sko konstrukc i jo i z ­
de l a j sam!
Pl o ščina šes t e roko t nika ABCDEF
v pra v i ve l i kos t i j e 900c m2. Re ­
š i tev : Po Pitago rovem i zreku do­
b i mo: CG = 9cm, AC = 18cm,
DH = 16cm, .DF = 32cm, CK = 24cm
Iskana pl o š čina j e
r = t1lBC + t1lCVF + ITVE = 9dm2

B

D
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- de lo za o ran je prve
nj ive

- de lo za o ra nje d ru -
ge nj iv e

Prva nj i va j e dvak ra t v e č j a od
drug e nj i ve . zato ve lja e n ačba :

x +I = 2'(I + 2) , z re š i t v i j o

x = 8

Z72 . 2 Oddal j enos t v z l e t i š č j e 500 km, Z72 . 4 Bri gada je šte la 8 t rak to r is -
h it rost hel ikop te rja j e 100km/ h t ov. Re š i t e v : Br i gada naj šteje
l e tal a pa 150km/ h. Re š i t e v : Naj x t raktor i s tov . Če me rimo del o z
bo pot he l i kopte r j a do s reča nja e no to " t r ak tor na dan" (de lo
x km, t e da j j e l e t al o do s r e č a n - t rak t orj a venem dne vu ). do bi mo
j a p re 1e te 1o (x + 1OO)km . Hi t ro - X

s t he l i kopt e r j a j e (x + 100) / 3 x . l + 2 . 1
km/h, hit ros tIe ta 1a pa x

2 . 1 + 2
~ km/h . Od sv ojega vzle tišča

1}
do mesta s rečanja j e he l i kopt e r
lete l



Enačbi prem ic, na kate rih l e ži t a
diagona l i AC in BD, določ imo ta ­
ko, da koordinate (A in B ter C
in D) vstav imo v e načbo

y = ax + b ter do ločimo koe f i ­
cienta a in b , Is kan i premici
s ta :
diagonala e: x - 2y + 1 O
diagona la J: x + 2y 3 O

Z73.4

M~:----~
A B

Ker l ež i točka M hkr a t i na si ­
metra l i zunan jega kota z vrhom A
i n na sime tra l i z unanj eg a kota z
v r hom D, je enako oddaljena od
premic CD i n AB. Na enak način

ugotovimo, da je točka N e na ko
oddaljena od pr emic AB in CD .
Zato ležita t očki M in N na s re­
dnjici trapeza . Dolž ina dalj ice
MN je enaka po lovici ob sega t r a ­
peza . Tri ko t n i ka NAE in BMF sta
namreč enakokraka in je NE = d12 ,
FN = b12. Torej je o = 2.2k = 4k

Z73.5 a) Po lmer osnovne pl oskve sto­
žca o značimo z R . Ker je Vs = Vv ,
velja ( ~R2h ) ll =nr 2 h , od kode r
i zhaja R = r / 3
b ) Iz podo bnos t i trikotn i kov BQN
in OQS dob imo h, lh = (E - r) / R
in od tu h, = h. D - 13)/3
Prostornina del a va l ja , ki je v
s tožcu, je:
V = nr 2h, + nr2 (h - h,) / 3 =

= 1'r2h (9 - 2/} )19

lJ

D 3 C

f
je

-3 - 2 - 1
r 2

ji

x s

Z73.3 a) Koo r d i na t i četrtega og l išča
sta D( - 3, 3 ).

b) Koord inat i presečišča diag o­
nal AC i n BD s ta :

~=
2

-1 + 3
YS = --2 - = 1

c) Ena čbe pr emic, na katerih le ­
že st r an ice pravokotnika, so :
AB : Y -1 BC: x = 5
CD : N = 3 DA : x = - 3

54

a2 13 ~ .
Z72.5 a ) Iz~ = 6,25>'3, dob imo

a = 5
b) Polmer vč r ta nega va l ja je
r = ( 1/3)h, po lmer oč rtanega

va l j a j e R = (2/3) h = 2r . (h
višin a os nov ne p los kve) .
V, : V2 = nR2a : nr 2a = R2 :
= 4r2 : r 2 = 4 : 1
Za vse take pr i zme je r azme r j e
ved no i s t o . .

Z73. 1 Vsako nara vno štev i lo l ah ko
zapišemo veni i zmed ob l ik : 3k,
3k + 1 , 3k + 2 , (k = 1,2,3, . . . ).
Če j e vsaj eno od š tevil a in b
ob l ike 3k , je tu di nju n produkt
de lj iv s 3 . Če i ma t a a in b ob l i ­
ko 3k + 2, je nj una r azl ika de ­
l ji va s 3 , če pa ima eno števi l o
3k + 1 , d rugo pa 3k + 2, je nj unE
vsota delj iva s 3 .

Z73.2 Blago j e b i lo pred zni žanjem
po 30 di n. Rešitev:
Pred znižan jem:
kol i čina blaga (m): X

vrednost blaga (din) : 270
cena blaga (di n) : 270l x
Po zn ižanju:
ko l ič ina b laga (m) : X + 1
vred nost blaga (din) : 240
cena blaga (d in) : 240J(x + 1)
Pri sestav l janj u enačbe upošte ­
vamo , da je cena po znižanju 20%
manjša, t o r e j 80% ce ne pred zn i­
žanj em:

~~ = 2~0 . ~ kar da x = 9

in ceno 270lx 270/9 = 30



ka r nam ob upoštevanju poda t ka ,
da je s tožec enakostr an ičen

(h = R/3 = 3r) . da rezul t a t
V = 1Ir 3 (9 - 2/3)/3 .

274 . 1 Iz p loš č in e d i agona lne ga pr e ­
seka ugotovi mo, da s ta k ra jša
diagona la ramba i n viši na pri zme
enaki k . Iz p lošč i ne ra mba dob i ­
mo dal j šo d iagona lo

~ = ~ k2 => d = ~ k
2 3 3

St ran i ca ramba a dobi mo i z pra ­
vokotneg a t r ikotnika v rombu
a = (5/6 )k
Odgovor imo še na vpr ašanj i :
a ) V = (2/3) k3 , P = (14/3)k 2

b) V = P => (2/ 3)k3 = ( 14/3) k2

=> k = 7
Z74 .2 Na da ljic i AM konst ruiraj toč­

ko N tako, da j e MN = C~1. Kot a
~ABC in ~AMC s t a obodna kota nad
i s t o t et iv o AC. Zat o je ~AMC =
= ~ABC = 60° , t ore j je t r i ko t ni k
CMN e n akostr an iče n in za to CN =
= CM . Iz sklad nosti tr ikotn ikov
ACN in BCM s led i, da j e AN = BM .
Po konst r ukci j i j e MN = CM , zato
j e AM = AN + NM = BM + CM

Z74.3 Naj pre voz i prvi motoc ik l i s t
x .met rov v en i minuti in drugi y
metrov v en i minuti . Iz pr vega
pogoja s l ed i : x + y = 165 0 , i z
drugega: x - y = 1650/1 1 = 150
Rešitev s is t ema e n ačb j e :
x = 900m v mi nuti i n y = 750 m
v mi nut i a l i 54km/ h i n 45km/h.

y

Z74 .4 a) PABCD = POAB - POCD = 7cm2

b) Isk ana prostornina vr ten ine,
ki na stane z vrtenjem tr i kotn i ka
BDS oko l i o r d i na t ne os i , j e e na ­
ka r azi i k i pr ostornin dveh stož­
cev.
V = V, - V2 = 2211 4/ 3 - 2211 2/ 3

= 811/3

Z74.5 Rešitev e n a č be je x = 3.
Preuzk us : 3 .86 = 3.86 .

Z75 . 1 D vo š tev i l čna pr aš tevi l a, manj ­
ša od 20, so 11, 13, 17 in 19.
Cifra e n ic poljubne potence
štev i l a 1 1 j e 1,
št e vi la 13 j e 1 . 3 . 7 al i 9 .
š tev i l a 17 je1,3 ,7a l i 9 ,
š tev i l a 19 je 1 al i 9 .
To r e j so c if re en ic elementov
množice A l. 3. 7 al i 9 . Č e

ima t a dva e lementa i sto c if ra
eni c . j e njuna raz i i ka de lj i va
s 5 (o z . 10) . Če pa imajo vsi
e lement i ra zl i čn e c if re enic,
potem sta dva e lement a s cifra ­
mi en i c l i n 9 a l i pa 3 i n 7 ..
Ted a j j e vso t a teh štev i l de l j i ­
va s 5 (oz. 10).

Z75. 2 x = 1/ 2, Y = 1/ 3. z = 1/ 4
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x385

I
I

p.----
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/

/
/

/
/

c

Z76.3 Rob koc ke oznac 'mo za. Odseka­
ni rob kocke je pi ramida s pro­
stornino V, . Prostornino pr eo sta­
lega de la kock e označimo z V2 • Iz
besedil a nal~e izhaja :
SMla = 213, SNla = 314, SPla = 4/5 .
Torej je

V -.!. SM.SN SP a3
'I n

1 - 3 ' 2 = 15
V2 = ~ a3 od koder dobimo i ska­

15
no razmer je V2 : V, = 14 : 1.

i z t re tje pa 1 + c2 1a2 = 4c2

Iz t eh enačb dob imo c = /5/ 4 i n
nato a = /5/ 2 , b = 315/8
P = 65/16, V = 15/5/64
(p = 169/36, V = 13113/72 )

Z76.1 Z besedilom naloge določeno

š t e v i lo je enako n2 + 8 . 00 ­
bljeno število je naravno š tevi ­
lo . Da b i bi lo š t e vi lo delj ivo s
5 , mo ra j o biti njegove eni ce de ­
l ji ve s 5. Števi lo n2 se končuj e

sa mo s c iframi, k i pripadajo mno­
ž ici {1,4 , 5 ,6 , 9}, t o pomen i , da
zadnja c ifra š t ev i l a n2 + 8 pr i­
pada množi c i {2, 3 ,4 ,7 ,9} i n po­
temtakem ne more b it i del jiva s 5.

276 . 2 Označimo ostali del po t i z x .
Ča s l e t enj a je 385/220 + xl330
ur i n torej 385 + x =
= 250( 1,75 + xI330) . Enačbo re ­
šimo i n dobimo x = 216 , 5625. Le ­
ta lo je preletelo 601 ,5625km poti .

~~
B~ / \

I " // \
I ' / \
I <; \
I /A.l'..... \d

bl / .......... \
I / <, \
130'7 ' 30°\
I / " \
1/ ' ..... \
~ ' h
DCC

skupno : 114 285 kli nov

Z75.4

c 2 = 3b2/4 + 3d2 /4 = 300 2

a2 = b2 / 4 + d2/4 = 3002/3

a = 10013 m

Z75 .5 alb = 4/3
I (a2 + c2 )/ (b2 + c2 ) = l207T3
d2b!abc = 2 ali a2 + c 2 = 4a2 c2

(d ,alabc = 2 ali b2 + c 2 = 4b2 c 2

Iz druge enačbe dob imo:
(1 + c2 Ia 2 ) / (b2 Ia 2 + c2 1a2 )

= 20/13

Z75.3 Iz enega kov i ns kega kosa i zde­
lamo določeno število kl inov,
ostane pa 1/8 porabljenega mate­
riala. Iz tega izdelamo 8- krat
manj kI i nov i td .
od 100 000 klinov je ostalo ma­
t er iala za 12 500 kl inov;
od 12 500 klinov je ostalo ma­
ter iala za 1 562,5 kl i nov ;
od l 562 k l inov je ostalo mate­
riala za 195,25 klinov in 0 ,5;
od 195 kl i nov je osta lo ma t e r ia­
la za 24,375 klinov in 0,75 ;
od 25 kl inov je ostalo materiala
za 3,125 kI i nov in 1 ,125 ;
od 3 klinov je ostalo materiala
za 0,375 kl i nov i n 0 ,2 5;
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Z76 .4 a) Ker j e AM = CM , DM = CD in
~ADM = ~ADC , sta trikotnika AMD
in ACD s k l adna . Tor ej je tudi

AM = AC = CM , kar pomeni, da je
tri kotnik AMC enakostraničen . Od
tu pa i zhaja ~ACB = 60° in
~ABC 300
b) P = 12k2 n , V = (8k3 nl3)/ 3

C

Z76 .5 Tr ikotnika ACD in BCD imata
skupno s trani co CD. Njuna vi šina
v na t o s t rani co j e ena ka v i šini
trapeza (g lej sli ko ) . Za to ima ta
tud i enak i plošč in i .
p (ACD ) = p (BCD ) = CD . vI 2

Tudi trikotn ik a MCD in NCD s ta
pl o š č in s ko e naka , sa j imata sku p'
no st r an ico CD, p ripadaj oč i vi­
šini pa s t a e naki odda l j e nos t i
pr emice p od daljice CD :
p (MCD) = p (NCD) = CD .dI 2
Ker j e p (AMD) = p(ACD) - p (MCD)
in p(BND) = p (BCD) - p(NCD ) , iz­
haja iz pr ej šnjih ugotovitev
p (AMD ) = p (BND ) , kar j e bilo
t reba dokazat i .

Z77.1 Če bi bilo mogoče robove kocke
oš te v i l č i t i na zahtevan i naCln,
bi bila vsota vseh os mi h ogli š č­

n ih vsot enak a:
2. (1+2+3+ oo . +11+12) = 2. 78 =

= 156
saj se vs ako š t e v i lo poj a vi dva­
krat v skupni vsoti - v og l išč ­

nih vs otah o beh k r aji š č pr i pada­
j očega roba. Torej bi b i l a posa ­
me zna og l i š čna vso ta enaka
156/ 8 = 3912. To pa j e v proti­
s lo vj u s ce l o š tev i lčnos t j o og l i ­
ščn i h vsot . Zato rob ov kock e ne
mo remo oštevil č iti na za ht e va n i
nači n .

Z77.2 Množ i co ce l i h š tev il Z l ahko
r az b i j emo na t r i paroma l očene

množice. imanujemo jih r a zred e :
Ze {kl k 3m (k j e de l ] iv o s 3) }
Z, {kl k 3m + 1 (pr i delj enju

s 3 dobimo ostanek l)}
Z2 {klk 3m + 2 (pri delj enju

s 3 dobimo ostanek 2 )}
Vs ako cel o š tev i lo pripad a na­
t anko ene mu od teh r az r edov .
a) Izmed pe t i h š t evi 1 mo ra t a
vsa j dve pr i pada t i is t e mu razre­
du in je za t o njuna r az l ik a de­
lj iv a s 3 :
3m1 - 3m2 3(m, - m2)
(3m, + 1) - (3m2 + 1) = 3(m,-m2)
(3m , + 2) - (3m2 + 2) = 3(m,-m2 )

b) Če tri od danih peti h š t ev i l
pri pada jo istemu razredu , j e
nj i hova vsota deljiva s 3. Na
Primer , če so t ri šte v i la v Z2,
j e nji hova vsota:
(3m,+2) + (3m2+2) + (3m3+2)
= 3(m, + m2 + m3 + 2)
V nasprotnem primeru , ko ne ob­
s t ajajo tri š t e v i l a i z is t e ga
razreda, pa mora bi t i v vsakem
r azredu vs aj eno izmed š te v i l .
Vsota po ene ga predstavn i ka iz
vs akega razred a pa j e e naka:
3m , + (3m2+1) + (3m3+2 ) =
= 3(m, + m2 + m3 + 1)
in po temt akem s pet deljiva s 3 .

Z77.3 a) Označimo s S p re seč išče

pr emice in a bsc i sne os i . Trikot­
nik OST je pr avo kotni s p lošč i no :
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Iz podobnih t r i ko t n i kov KDM i n
B,D,K dobi mo :
V : V, = DM : D,B , = 1 : 2 (ker
je DM = (1/2) D, B, ) . To re j je
V = V1/2; po dr ug i stran i pa je
V + V, = BB, = a, iz česar do­
bimo V = a/3 i n V, = 2a/3. Sedaj
ni več težko določit i plošč in

obe h t rikotn ikov:
p(KDM) = a 2 1I/ 12 in
P(B,D ,K,) = a 2 1I/ 3

Z77.5 a) Ker je AB liCD, j e 4BAM =
= 4AMD (izmen ična kota). Zd r u­
žimo to z enakost jo iz besed ila
na loge 4AMD = 4AMB, pa dobimo
4BAM = 4AMB. Trikotnik ABM je
potemta kem enakokrak in BM = AB.

B

30°

V pravokotnem t rikotniku BCM je
hi poten uza BM dvakrat da ljša od
katete BC:BI1=AB=2BC . Torej je
trikotnik BCM enak po lovici
enakostraničnega trikotnika s
kotom 4BMC = 30 0 • Od tu pa do­
bimo naprej:
4AMB + 4AMD = 150 0 oziroma
4AMB = 4AMD = 7<;0.
El Označimo BC = b,~ote~je

CD = 2b ini z CD = CM + DM,
DM = 1 ter CM = b/3 še
2b = bl3 + l. Iz zadnje zveze
lahko izračunamo b = 2 + /3 in
na t o še p loščino p = 2b 2 =
= 2(] + 4/3).

Z78.1 V posodi je x litrov 100% al­
koho la. Če odI ijemo 2 1 alkoho ­
la in dolijemo 2 1 vode, dobimo
p% mešanico, ki vsebuje (x - 2)
1itrov a lkohola in 2 1 vode.
x 100%
x -2 p%
p 100 = lx - 2) : x
p 100(x - 2)/xB

o x

II _ --:::\

----- . \
\
\
\
\
\
\
\ S(8,0)

p = (1/2)OT ~S
Za p = 24 i n OT = 6 je os = 8.
Torej gre premica skozi točk i

T(O ,6) in 5(8,0). Vstav imo nju ne
koo rd i nate v enačbo pre mi ce
y = ax + b. Tako dob imo enačbi :
6 = b in O = 8a + b
z reš i tvijo ~= -3/4 in b = 6.
b) ST = 10, OH = 4,8

V = 3- OH2.ST = 76,8" = 241,27

Z77.4 Tri kotnika KDM i n B,D,K pri­
padata pravokotn iku DBB~

(g lej sI iko) in ve lja : BB, = a ,
BD = alI, DMI IB ,D, .

C,
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Mešan ica vsebu je p% č istega al ­
kohola.
V posod i j e x 1i trov p%me šan i­
ce . Če od I i j emo 2 1 mešani ce in
do l ij emo 2 1 vode , dob imo novo
mešanico, k i vse buje 36% a lko ­
ho l a.
x p%
x - 2 ' 36%
36 : p - (x - 2) : x
p (x - 2) / x = 36
Upoštevajoč doblj en i iz raz za
P . dobim o :
100 !(x - 2 ) / x 12 = 36 62

;

10(x - 2) / x = 6
Sledi x = 5. V posod i j e bi lo
5 1itrov 100% a lkoho la.

278.2 Iskano troš tev; Ično štev i lo
M = 100x + 10y + z l a hko zap i ­
šemo tako le:
M = 33( x + y + z ) = 3 . 11 (x+y+z)
Ker je M delji vo s 3, mora biti
vso ta nj egov i h c i fe r prav t a ko
de lj i va s 3.
x + y + z = 3m; M ~ 1
Pr i tem je m na r avno števi lo .
Dobi mo
M = 11 . 3(x + y + z ) = 11 . 3. 3m

= 11. 9m = 99m

S tem smo dokazal i , da je M de ­
lji vo z 9. To pa pomeni, da je
t ud i vso t a nj ego vih ci fe r del j i ­
va z 9 :
x + y + z = 9n ; n ~ 1
Pr i t em j e n na ravno š t e v i l o.
Ke r so x , y i n z manj ši a l i kve ­
čjemu e nak i 9, ve l ja
x + y + z 5, 27 . Za t o mo r a biti
n 5, 3. to re j je lahko n e na k 1,
2 a l i 3. Pr i tem ima š t ev i l o M
obl ik o :
M = 33( x + y + z ) = 33.9 n = 297n
Ogl ej mo s i vs e t r i možnos t i !

n M = 297n x + y + z = 9n

1 297 2 + 9 + 7 F 9
2 594 5 + 9 + 4 = 18
3 891 8 + 9 + 1 F 27
Iskano š tev i l o j e t o r ej ena ko
594. Ko pridemo do sklepa , da
je M de l jivo z 99, l a hko r eše ­
vanje na loge nadal ju j emo še ne­
ko l i ko d ruqače. Pi ši mo :

(1DO x + 1D y + z ) : 99 =
= x + (x + 10y + z)/99
Od t od s 1ed i :
x + 1Dy + z = 99p ; p =1,2;3, . . .
Ker so x ,y in z manj š i a l i kve ­
č j em u e nak i 9, ve l ja
x + 10y + z 5, 9 + 10. 9 + 9 108
oz i ro ma 99p 5, 108 i n ko n čno

p = 1 . Sed aj l ah ko p i šemo :
x + 10y + z = 99 oz i ro ma
10y + (x + z) = 10. 9 + 9
Ker mo ra bit i x + z 5, 18
in ke r ima štev i lo 99 na mestu
enic š tev il o 9 , sledi , da x + z
ne mo r e biti dvoštevi lčno šte­
v i l o. Zar adi tega l a hko sk le pa­
mo i z zadnje enačbe, da mora
bit i x + z = 9 i n y = 9,
torej : M = 33( x + y + z) =

= 33. 18 = 594

Z7 8. 3 AS j e s imet ra la 4BAC. Za t o j e
~DAS = 30° i n ker j e ~DS = 900,
s le d i, da je ~SA = 60°. Tr i­
ko t nik ADS je po lovica enako ­
stran ičnega t riko t ni ka s stra ­
nico r i n j e zato SD = r /2 . Iz
pra vokotnega trikotnika ADS
s led i al2 = r ll/2 oz i roma
a = ril. Vr t eni na je dol očena s
k rog lo polmera r in z vč r t a n im

pravokotnim s tož cem viš ine
v = 3r / 2 in po lmera R = al 2
= r 1l/ 2 . Za k rog lo ve lja:

c
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za s t ožec pa :
Vs ( l/3) "R"v = (3/8) "1'3
PS = "R2 + "Rs = (9/4 ) "1'2
Tako dob imo za prostornino in
pov ršino vrtenine :
V = Vk - Vs = (23 /24 ) "1'3
P = Pk + PS = (25/4 ) "1'2

Z78 . 4 Da bomo l ahko konstruira li
za ht e vano pre mico, moramo ugo­
toviti razmerje med neznano
dol ž in o treh enakih odsekov in
danim po lmerom l' o beh krožn ic.
Na ri šimo premico p in označ i mo

na nj ej t ri e nake odsek~l ju­

bne do lž i ne a = B,A , = A,A2 =
= A2B2. Odseka A,B, i n A2B2
pred stav lja ta t e ti vi dve h krož­
ni c e nak ih pol me rov 1', = 1'2 = l'

S s redišč i S , in S2. Ker je
A,S , = B,S, = l' in A2S2 =
= B2S2 = 1', s ledi , da sta S , i n
S2 na s i met r a l a h t e ti v A,B, in
A2B2 in s ice r z i s t e s t ra ni pre ­
mi ce p , s ice r se kr ožn i ci ne b i
dotikal i. Razdalj a s imet ra l je
enaka S,S2 = 21' = 2a , ke r se
krožnic i dotika ~ a in ke r j e tud i
A,A2 = a . Od t od s led i, da j e
a = r . Tri ko tn i ka A,B,S, in
A2B2S2 s ta t ore j enakost rani čna .

To pomeni . da pred stavljata t e ­
tiv i A,B , = A2B2 = l' s t r an i c i
kr ožnicama vč r tan ih šes t ko t n i ­
kov, k i se s t ikata v dot ik a l i ­
šču M obe h krožn ic . Zato vel ja
A,M = AzM = r . Zdaj l a hko kon ­
s t r ui r amo zahtevano pre mico .
Načrtamo daljico S,S2 = 21' in

jo ra zdel imo na dva e naka de la
s t oč ko M. Na t o nač rtamo dve od
zuna j se dotikajoči krožnici s
polme rom r in sredi š či v 5 1 i n
S2. S šest il om do l očimo na obe h
krožnicah t oč ke, k i so za l' od­
da ljene od dot ikal i šča M. Tako
dobi mo dva para točk A, in A2

t e r C, in C2 , · sko zi ka te r a na­
č r t amo prem i ci , k i s ta vzpored ­
ni z da ljico S ,S2. Obe premi ci
z adoš ča ta pogo j em v na l ogi .

Z78 .5 V vsoti
a = a 1 + a 2 + a 3 + . . . + a 1 0 0

so zaje ta vsa š t e v i l a, vp i s ~n a

v kva d ratn i mrež i . Pr av tako so
v vsot i
b = b « + b z + b 3 + . . . + :" 00
zaje t a vsa štev i la kvad rat ne
mreže , za t o je a = b , Izr az
(a.-b,)+( a2-b2)+. . .+(a , oo-b , oo)
l ahko i zp i šemo , po t em ko r az re ­
š i mo ok le paje , tudi v ob l i ki
(a - b) . Upo š t e v aj oč , da je a
enako b , s ledi, da j e vred nost
poda nega i zr aza enaka nič .

Z79 . 1 Da bo naspro t i vsakega od 4
moških se de la že nska , mora gos­
t itelj za mi zo r azpo red i ti 4
že ns ke tako, da bo med dvema
že nskama en mošk i. Naj bo AB
preme r ok rog le miz e in naj bo
A mošk i in B ženska . Le vo in
desno od preme ra AB mo r a jo se ­
sedet i po 3 osebe . To pa pome­
ni, da mo ra biti B mošk i , kar
ni v sk ladu s po~ojem, da na -

p
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B

o ~ o

~O~
A

s pro t i moškega sed i že nska . To­
re j gost ite l j n i mogel r a zpore­
di t i gostov ta ko, kot so že le l i.

Z79 .2 Pri mož je voz i l do c i l ja
20/40 = 0, 5 ur e al i 30 mi nut .
Matj až pa j e po tre boval 20/45
ur in 3 mi nute , s kupa j 89/3 mi­
nut . Tore j j e zmagova lec Ma t­
j až , ker j e pripelj al na c i l j
1/ 3 minu t e , t j . 20 se kund pr ed
Pri možem. V te h 20 sekunda h je
Primož prevoz i I še
(1/ 180) .40 km = 2/9 km. Matjaž
j e zmaga l s pr edn ostjo 222 ,2 m.

Z79. 3 Izr az pod kvadratnim koren om
pr eo bl i kuj emo :
x 2 + y 2 - Z2 + 2xy =
= (x + y)2 - Z2 =
= (x + y + z) (x + y - z )
in upoš t e vamo , da j e vr ednos t
kvadrat nega ko re na najman j ša,
ko je izr a z pod ko re nom ena k O,
odko de r dob imo : x + y = ±z
oz i roma y = ±z - x
Isk ani vrednos t i y sta 200 001
in - 923 959.

Z79. 4 Na s l ik i j e petkotnik i z be ­
sedi la nal oge osenčen . Koo rdi na ­
t e og l i š č dobimo ko t p reseč išč a

odgova rjajoč i h pr emi c .
Npr . : toč ka (0, 1) j e pres ek y
os i (x = O) i n pr emi ce x - y =
= -l. Koord i na t i t očke (7/ 2, 9/2 )
dobi mo z re ši t vij o s is tema e n ačb

x -y = - l in
x + y = 8 i t d .
Iskano pr os t or nino do bimo, če

od dvoj nega s tožca s po l merom
9/ 2 i n v iš i no 9, odš te jemo
dvo j n i s tožec s po lmerom 2 i n

v Is Ino 6 in s tožec s po l me rom
1 in v iš i no 1: V = (629/1 2) rr

Z79. 5 Dol žino 8 s rednj ice trap e za
do loč imo iz zve ze
s = p/h = 80/8 = 10
ka r nam da pr vo zvezo med os­
no vnicama trape za:
28 = a + c = 2 O ( 1)
Tri kotnika NSQ i n Sb1P s ta s k la­
dn a. Iz pod obn i h tri ko tn i kov
SMF in ECF pa dobimo SP : MF =
= CF : EF oziroma 3: 4 = 8: x ;
kar da x = 32/3. Tudi triko t-

D C

x B

nika NSQ i n AED s ta podobn a:
SQ : QN = DE : AE oz i roma
4 :3 = 8 :y ; kar da y = 6.
5t i r i ko tn ik EFCD j e pra voko t ­
n i k . Za t o je x + y = a - c , od
kode r dob i mo še drugo zve zo med
os nov n icama :
a - C = 32/3 + 6 (2)
Re š imo s istem enač b (1 ) i n (2)
in dobi mo is ka no re šite v :
a = 55/3 in c = 5/ 3.
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Z80 .1 Oen imo , da u čenec A pozna
vsaj tr i učen ce. Če se vs a j dva
od t eh pozn ata med se boj , po tem
tvo rit a z A- j em trojico znan cev .
Če pa se nobena dva od t eh treh
ne pozna ta , po tem tv o ri jo ti
tr ije učenci t ro jico neznancev .
Če pa učenec A pozna n a j ve č dva
u čen c a , potem os ta l i h treh ne
pozn a in l ahko ponov imo zgornj i
s k lep, pr i čeme r zamen jamo " po­
zn ali , Iln e pozna li .

Z80.S Označ imo v,s,no val ja z v,
viši no s tožca z u in st ranica
s tožca s s . Ker s t a pros torn i n i
en aki , j e v = u13. Ker sta po­
vrš i n i e nak i, j e
~r (r + 8) = 2 ~r(r + v)
oz i r oma
lu2 + r 2 = 8 = r + 2v
Odtod dob i mo
u (12r )/S = 7,2 drn
V (4r)/S = 2, 4 drn
8 (13r)/S = 7,8 drn

c

Z80.2 Ne. Če bi b i l i do lž in i obeh
kate t lihi na ra vni š tevi l i, de ­
nimo 2n+l in 2m+l, bi bi I kvad­
rat hipotenu ze enak
4(m2 + n2 + m + n) + 2
in del j iv l e z 2, s 4 pa ne.
Tore j ne more bi ti kvad rat na ­
ravnega š tev i l a.

Pr e se k stožca in va lja je pri ­
sekan s tožec z vi ši no v , po lme­
rama os novni h pl os ke v r in 2r/3
i n s t r an ica 813. Torej j e nj e­
gova prostornina ,
V = ( 7 6~r3)/ 13 S ~ 47,75 dm3
in povr šina
P = (26 ~r2)/9 ~ 81,68 dm2

Z81. 1 a = 8, b = 4

Z81 .2 Se števe k teh desetih vs ot j e
sodo š tevi lo , saj j e enak dva ­
kra tni ku vsote vse h na ravni h
števil od 1 do 10. Torej mora
bit i med tem i de seti mi vsotami
sodo mnogo l ih ih . Č e bi bi l e
ci fr e eni c pri vs e h de setih
vsotah raz l ične, bi b il o med
nji mi pet lihi h, za kar pa smo
ugo t ov i l i, da n i mogoče .

LO I. 5 Prv i v lak, k i kre ne iz kra j a
A, voz i s h itros tj o V1 in d r ugi
v l ak s hitrostjo V 2' Označ imo

B ra zda ljo med kra jema A in B z x.QA

Z80 .3 O zn a či mo ceno t orbe s t , ceno
knj ige s k in ce no pe resa s p.
Potem j e
t i S + p/ 2 + kI(2.S) = 160
t l 2 + p/ 4' + kl 3 = 240
oziroma
2t + Sp + 4k = 1600
6t + 3p + 4k = 2880
Če se š t e jemo obe enačbi , dob imo
8( t + p + k) = 4480 in
t + P + k = 560
Tore j je u čenec po trošil skupn o
560 d in .

Z80.4 Točk a Q je s red išče hipo tenu ­
ze AB tr i ko t ni ka ABC. Tr i ko t ni k
BCP j e podoben t r ik o t n ik u ABC
i n za to BC : PB = AB : BC ozi­
ro ma PB = BC2 1AB in
PQ = BC2 1AB - BQ = 14 cm
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Ko se vlaka p r v ič srečata, ve ­
lja 50l v, = (x - 50)l v2 a l i
v21v , = (x - 50) /50 i n ko se
s r eč a ta d rugič (x + 30)l v , =
= (2x - 30)lv2 a li v21v ,
= (2x - 30)/( x + 30)
Iz tega dob i mo x = 120km.

Z81.4 Vzporedn i ca pr emice (A,L)
s koz i točko K seka s tranico
BC v točk i P. Ker de l i točka K
s t r an i co AC v r azmer j u 1: 3 , de­
li točka P da l ji co LC v razme r ­
j u 1:3 . Ker je BL : LC = 1: 4 ,
del i toč ka L dalji co BP v raz ­
me rju 1 :1. Zato de l i t očka M
da l ji co BK v ra zmer j u 1:1 .

c

Z81. 5 P = (a + e ) (v , + V2)12 =
= p , + P2 + av2/ 2 + cv , / 2
Tr ik o tni ka ABM in CDM s ta po­
dobna . Zat o j e v , /v 2 = ale
Obenem je P, Ip 2 = (av ,)/(ev2)

v , 21v22. Zat o j e av2/2
= cv ,/2 = ev ,v 2/ (2v2) =
= P21P,Ip2 i n
p = p , + P2 + 2/p' P2 =

= (;p:;- + rp;) 2

Z82. 1 Po x km se i z r a b i xl 25000
prve gume i n x / 15000 za dnj e
gume. Pr eo stane k prv e gume
1 - xl25000 se i z r a bi po y km ,
ampak sedaj kot zadnja guma,
to rej velja
1 - x l 25000 = y / 15000
Enak s k lep ve lj a za pr eos tan e k
zadn j e gume, kar nam da še eno
e n a č bo

1 - x/ 15000 = yl25000
Iz obe h en ač b po t em i zl u š č i mo

x = y = 9375 . To re j moto ris t
mor a zamenj a ti gumi po pr e vože ­
ni h 9375km in po skupno pr e vo­
že n i h 18750 km sta obe gumi i z­
rab l jeni .

Z82 .2 Do bi mo
(a - b ) ( a '++a 3b+a2b2l-ab3t b ")
= a S - bS . V ~e j zve z i i zberi mo
a = k i n b = 1; s I ed i
(k- 1) (k'++k3tk2t k+1) = k s - 1
Izraz na l e v i mor a b i ti e nak
2p 2 , kj er j e p pra š t e v i 1'0. Ke r

j e p pra š t ev il o, mo r a bit i p 2
enak e nemu od izra zo v na l e v i ,
venda r oč it no večjemu , t o rej
dobi mo k - 1 = 2 i n
v- > k " + k 3 + k 2 + k + 1 . Sle ­
di k= 3 i n p = 11.

Z82. 3 V tri ko tniku BSC j e ko t ob S
en ak 2 . t,CAB, ker je t,CAB nj egov
pripada j o či obod n i kot, sl edi
lJJSE = t,CAB i n pra voko tna t ri ­
ko t n ika BSE in AFC sta s i po­
do bna. Sled i razmerj e (gle j
s l i ko) !!J l b = se/» . Pri t em
je e , = AF in r rad ij oč r taneg a

c

B
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kroga . Ko t ~DA je enak kotu
~BC (p ra voko t nos t k ra kov) , za ­
to s ta s i pravokotna t r ik otn ika
FDA i n FBC podo bna . Sledi ra z­
merj e DAlc , = al vc r kj er j e
~~ = qF. Se~aj obe e n ač ~ i zd r u­
zimo ln upostev arno zvez I za
p loščino tri kotnika
E-= c .Vcl 2 = abc114r ). Dobimo
DA = a~/vc = a.SE.bcl (vcr c)
= 4rp. SEI(2pr) =. 2.SE

282.4 Diagona l a AC razd eli ko t ob
og li šč u A na dva de la , ki j u
p znač i mo z o in "2. D ol oči 1 i
bomo, ka te r i od t eh ko to v ~
večJ..!.. . Ta~ dob imo AD = vf>5
in AC = 1193. Pl oš č ina t ra peza
j e 7D , p l oščina t r i ko t n i ka ABC
j e 42, to rej j e pl o ščina tri­
kotni ka ACD e naka 28. Za višino

T

12

8 c

7

B

q .DTIBC = 12. /T93.56/( 97 . / 193.7)=
= 96197 < 1 ; t o pa za ustrezna
ko t a pomeni U2 < U , , i z česa r

s l edi, da s imet r a l a kota trape­
za pri A se ka krak BC .

282.5 Zapi š imo zve ze
aVa = bvb = CVc = 2p , kj er so
oz nake s tanda r dne. Poleg tega
velja še
ap/ 2 + bp/2 + cp/ 2 = p . Izpo -

s tavi mo v zadnj i zve zi p , ko l i ­
elne a , b , i n c pa i zr az imo s
plošč ino in ustre zno v i ši no i z
prv ih zve z
p(plva + plvb + piva ) = p , od­
kode r že s l edi do ka z zap i sa ne
zveze .

DT t eg a trikotnika dobi mo
DT = 2.2 8/1T93 = 5611193. Sled i
AT = "'5- 5621193 = 9711193.
Če seda j vs e strani ce v tr ikot­
niku ATD~množi mo s štev i l om
q = 12. /193/97, se e na kateta
dob lj eneg a trikotni ka uj ema s
ka t eto AB v t r ikotn ik u ABC.
Dglejmo si razmerj e drug i h ka­
tet :

c

A

q.DT
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ORUSTVO MATEMATIKOV,
FIZIKOV INASTRONOMOV SRSLOVENIJE

ZAVOD lA SOLSTVO
SOCIALlSTlCNE REPUBLIKE SLOVENIJE

učenec
_ ____ _ _ _ _ _ _ _ _ _ _ _ _ _ ___ __ _ _ _ razreda

osnovne šole

je prejel

SREBRNO
VEGOVO PRIZNANJE

za uspeh na republiškem tekmo vanju iz matematike v šolskem letu 19_ '_

Društvo matem atikov, fizikov in ast ronomov SR Sloven ije

in Zavod za šols tvo SR Sloven ije

predl agata sredn jim šo lam , da učenca op rost ijo pre izkusa znanja iz matematike;

d ružbeno-pol i t i čn im skupnost im, izob raževa lnim skupnos tim in delovnim orga nizaci jam

pa pr iporočata , na j učenčev uspeh upošt eva jo pri podelj evan ju št ipend ij

in drug ih oblik pomoči za šo lan je .

v _ _ _ _ 19_ Predse dn ik občinske

tekmov alne komisije :

Izd. lo Drul tvo matemati kov, fizikov ln astronomov SRS - Z. lol ila Državni zalofba Slovenije
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