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A. NALOGE ZA UčENCE VII. RAZREDA

1. Ka j je večj e , 31 1 1 a li 17 1 4 ?

Z. Ugotovi , al i je enakos t 3 1 0 0 + 7 1 0 0 8 10 0 prav i lna?

3. Naj bo p naravn o štev ilo. Kdaj je a = (p + 8)/p na rav no · š t e v i l o?

4. Pokaž i, da j e ~ +~ +~ + .. . + n(:+l ) n: 1

- 1 < a <če jea , - a ,Ur ed i po vel ikos ti števi l a

Za ka te re v rednos t sp remen lj i vke x je vrednos t i zra za (Zx
negat i vna?

8 . Za kate re vrednos ti s premen lj ivke a je vrednos t iz raza 1/( 1 + a )
večja od 1 ?

9. Na j bo a > b , o > D, d < D. Ka te ro š tevi lo j e večj e :

a) al o al i bio
b) aid a l i bld

5. Vsota t reh zapored nih naravnih š te v i l j e vedn o delji va s 3. Dokaži!

6.

7 .

10 . Al i j e mogoče:

a) a - b > a + b
b) a - b = a + b
cl a + b + o < O
č) a + b + o = O

11. Kat e re i z j a ve so pr avilne :
a) a 3 < b 3 ="a < b
b ) a < b ="a2 < b 2

cl a 2 < b 2 ="a < b
č) a < b ="a 3 < b 3

l Z. Za ka te ra števi la a so izja ve pravilne :
a ) al ( -1) < O
b) 1l a > O
c ) -1 1a 2 < O
č ) ( - a 3) I (- 1) < O

13 . Pr i me r ja j po ve 1i kos t i iz raza a + b 3 in a2 + b 3 !

14 . Za katere vred nost i k (k ~ 3) j e izra z ( -5 ) k . ( - 4) k-l . ( -3)k- 2 pozi ti -
ven?

15 . Za katere vrednos ti k (k E N) je izraz (-3) k+l . ( -4) k : ( _1) K+3 poziti -
ve n?

16. I z r ačuna j v rednos ti štev i lski h i z r azov :

a) Om + 4n ) O m - 4n) + (m - n ) (9m2 + 16n 2 ) za ln = 1 ih n =-1
b) [a - al 3 + a : (a + aI 3)] . Ca - a2/3 - a : (Za + a2 )J za a = - 1

c ) a2 - b 2 a - b
~ a + b za a = 0,5 in b = 0 , 4

č) a 3
- b 3 a + b
~ ~ za a = 1, 5 in b = 0 , 5

d) -x (-x (-x (-x -x )-x )-x )-x za x =



e) a - b b - c c - a
~ + c-:-a + a-:-b za a = 1 , b = 2, c = 3

17 . Izračun aj :

a ) ( a B : a " ) : a ) s
b) ( x s . x" : x 3 ) ") 2

c ) (x 2a+ 1 • xa- 3 ) "

čl (r 2 /36 - r s/9 + s2/9): (r /6 - s/3)

18 . Izraču n a j vr ednost izra za 0 ,00 1a 3b 3 , če j e a n a j v ečj e ce lo nega t iv no
d vošte v il čno š tev i lo, b pa naj manj še ce lo š t e v i l o med -2 , 5 i n -5 ,2 !

19 . Kvadratn i koren nega ti vne ga števi la ne ob s t a ja (n i rea l no š t e v i 10 ) . Ta­
ko na primer ;:q ne obs t a j a . Ugo t ov i , za ka te re vre dnosti sp remen l j i vk
a ,b ,m ,n,x in y o bs t a j ajo kvadrat n i ko re n i :

a) v"a+3 b) ;a:-}

c )~ č ) ~

d )~ e) lE
f) FE g) l'fj'L

h) Fi? i) 1m2 - 4m + 4
j )~ k) Ix 3 - 125

1) 19/ 16 - y 2

20 . Poenosta vi i zra z : (la + 1 + 2ra + l a + 1 - 2rap , a ~ °.
21 . Iz računaj :

15 - 1

~
' 2 - .ff.

+ ---
2 + .ff.

__ _ 15-1

3 - 15

a ) 12 + .ff.

V2 - .ff.

b ) 2

22. Iz rač u n a j :

23 . D ol oč i ti s t a ce la š te v i l a a, ki z ad oščajo nee n a č b ama i $~ $ t
24 . .Dokaž i , da s t a A in B ra zI i č n a :

1.

+ a (a + 3) (a - 2) - (a - 3 ) (a + 1 )
+ a (a - 3) (a + 2) - (a + 3) (a - 1)

2)(a - l )a (a + l ) (a + 2)( a + 3)

1) (a + 2 )
1)(a - 2 )

(a - 3)(aZmnož i :

A = (a ­
B = (a +

25.

26 . Poenostavi š te v i ls ke i z r a ze i n na pr avi pre izk us :
a ) 8a" - ( -(a2 - 1) 2 + a"( 4a" - (2a 2 + 1) (2a 2 - 1) ) ). Pre izkusi z

a = 1 .
b) «(a - b )2)2 - (a 2 + b 2 ) 2 + 4ab (a - b )2 . Pre i zk usi za = 1 i n b
cl - ( 0 , 3a2 - 0 ,2b 3 ) 2 - ( - 0 ,3a2 + 0, 2b 3) 2 - 2 ( 0, 3a2 - 0 , 2b 3 ) (0,3a2 +

+ O,2 b 3 ) • Pr e i zkus i z a = 2 in b = -1 .

27. Za ko l i ko ods tot kov se s premen i prod ukt š tev i l m in n , č e m zma nj šamo
za 20%, n pa povečamo za 20% ?
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28. Določi x tako, da se min zmanj ša za 40%, če m zmanjšamo za x%, n pa po­
večamo za x% .

29. Med funkc i jami i zberi tako, da zanjo ve lja f (O) = 1 i n f( l) O !

30. Izračunaj vrednost fun kc i j e :
a ) f (x) x 3

- 5x 2
- 3x + 16, za X = - 3 in za x = O

b) f(x ) 2x 2
- 3x + 1 , za x = 0,5 in za x -3/4

31. Na j bo f(x ,y) = - x 4 + 4x 3y + 5X2 y 2" - 3xy 3 + v"
f( O,1} , f( l,O) i n f ( 1 , -2 ).

I z r ač u n aj f( O, O) ,

32 .

33.

Dane so funkcij e:
a) f(x) = x 2 - 3x + 2 . I z r a č u n aj

b ) g (x ) = x 2 - X + 1 . Izraču naj
c ) h (x) = x 2 - 3x - 5 . Iz r ačunaj

Dokaži , da j e večč lenik (pol inom)
R(x) = x S + x 7 + x 6 + x 5 + x 4 + x 3

f (2 + /5) .
g (a + 1} in g(l/a) .

h (l2) in h (h ( I2»

p(x ) = x 2 + X + faktor pol inoma
+ x 2 + X + 1

34.

35.

36.

Dokaži, da za vsa
a l 6 = (a S + 1) (a 4

Iz r az 2a2 + 2b2

Izraz x 2 + y2 +
štirih kvadratov

realna štev i l a a velja ena kost
+ 1) (a2 + 1) (a + 1) (a - 1) + 1

preob likuj v vsoto dveh kvadratov

Z2 + u 2 + a ta + x + y + z + u ) preobl ikuj v vsoto
!

37. Vsot a t r eh realnih šte vil je O. Dokaži, da j e vsota kubov teh treh šte ­
v i l enaka trikratnemu pr oduktu t eh treh števil .

38. Doka ži , da je za vsa ko ce lo š t ev i lo n i z r az (n 3 n)/ 6 celo š tev i lo !

39. Dokaž i , da je za vsako cel o š t e vilo n i z raz nl3 + n2 / 2 + n 3 / 6 cel o
š tevi lo!

40. Doka ži, da j e za vs ako l i ho š t ev i lo n štev il o n 3 + 3n2 - n - 3 de lj i­
vo z 48 .

41 . Dokaži , da j e za po ljubna cela štev i la a , b in e i z r az
(a + b)2 + (b + e)2 + (e + a)2 - (a - b)2 - (b - e )2 - (e - a)2
vedno de l j i v s 4 !

42 . Dokaž i , da j e pr odukt šti r i h zap orednih cel ih štev i 1 , povečan za 1 ,
kvad rat celega š tevi la!

43. Za katere vrednost i s premenlj ivke x j e i z r az lix večji od izraza
1/ (x+1) ?

44 . Ee s t a a in b naravni š t evi li , doka ži , da j e ab(a + b) sodo š tev i lo !

45 . Dvomes t nemu š tevi l u ab pri pi šemo nj eg ov i ci fri v ne spremenjenem vrstnem
redu in tako dobim o šti r imes t no štev i lo abab . Ko l ikokr a t j e dob lj eno
števi lo večje od prvo t ne ga?

46. O izrazu a(e - b)/b vemo, da j e poziti ven. Nadalj e vemo, da je med
števi li a , b in e eno poz it iv no, dru go nega tivno in t retje ni č . "Ka t e ro
je pozi ti vno , ka tero negativno in ka te ro n i č ?

47 . Dve š tev i I i a in b "D zmnož i (ab) . na t o ist i š tevi l i de l i (alb ) in
kon č no odš tej eno od d rug ega (a - br . Se lahko zgod i, da dobiš pri vse h
tr eh oper ac ij ah is ti r e zu l t at ?

48 . Dokaži , da je štev i lo ob l ike abeabe de l j ivo s 7, 11 in 13 !
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49. Zmnoži tri za poredna naravna števil a i n zmnožku dodaj s r ednje izmed
t re h. Kaj dob i š ?

50. Ookaži: vsota t reh zapo re dn i h naravn ih š t e v i l je vedn o se s t av l jeno š te ­
vil o! Kaj pa, če je s umandov ve č kot tr i ?

51 . J e i zraz a 2 - b 2 , kje r s t a a in b naravn i š t ev i l i, pra š t ev il o al i
se s t av ljeno š tev i lo?

52 . RazI ik a kvad ratov dveh za pore dn i h š tevi 1 j e 173 . Ka t e rl š tev i 1i sta t o?

53. Ooka ži , da j e r az lika kvad ratov dve h za po redn i h 1ih ih š te v i l a dclj iv a
z 8 !

54 . Označ i mo z abe t ri mes t no š tev i l o (e # O) . Določi množi co
M = Gl)C; abe - eba = 792} !

55. Ce dvome stnemu š tevil u pri š tej em š t e vi lo z obrnj enim a cif ra ma, mora bi ­
ti vsota delji va z 11. Razli ka obeh š t e v i l pa mora bi t i deljiva z 9 in
z ra zl iko cifer. Dokaž i obe trditvi!

56 . Posp l oš i , če j e mogoče , trditvi prej šnje naloge na trimestna š tevila!

57. RazI ika kvad r a t ov dveh zaporednih 1ihih š tev i l je 48 . Kat er i s ta ti dve
š tev i li?

58 . Produkt dveh dvomestni h na r avnih š tev i l ses toji i z samih št i ric (kol i ­
ko , ne vemo) . Ka te r i sta ti dve š tev ili ? J e takih dvojic več?

59 . Poi š č i š t evi l o z na s l ednj o lastnostj o: če ga povečamo za a in vsoto
kvadriramo , dob imo za 8a več, kot če ga zman jšamo za a in ra zliko kvad­
riramo; pri tem j e a pol jubno š tevi l o .

60 . Dokaži : če zmnožku štirih za po redn i h sod ih š t e v il dodamo 16, do bimo ve~

no popoln kvadrat!

61. Med c i frami 1,2,3 ,4 ,5,6,7 ,8 in 9 i zberi poljubne t ri r az l ične! Z njim i
ses t av i vsa mož na trimestna š t ev i l a ! Ta š tev i l a seš t ej in doka ž i, da j e
dobljena vsota deljiva s 37 in 6 !

62. Al i obsta j a dvomestno š tevi lo z l astnos t j o : če kubu deset ic pri štejemo
kvadra t enic, dobimo š t e v i lo samo?

63. Dokaži , da kol i čnik poljubnega trimestnega š tev i l a in vsote nj egovih
c i fe r ne more pr e segati 100 !

64. Doka ži: če so vse c if re t r i me s tn eqa š tevi la raz i i čn e od O, j e ko l i čni k

med š t e vi l om i n vsoto njegovih cife r manj š i od 83 !

65. Poi šč i trimestno štev i lo z od O raz l ič n imi ci f r ami , pri katerem je ko­
l i č n i k med številom i n vsoto nj egovih c ife r večji od 82 !

66 . Če med c i f ri dvomestnega š tevi l a vrinemo O, dobimo trimestno š t e v i lo ,
k i j e dev etk rat večj e od začetnega dvomestnega štev i la . Dol oči to dvo­
mes t na š tev i lo !

67 . Če ne ko š tev i l o delimo z a , dobim o enako š tevi l o , ko t če is kano š tev i ­
lo zmanj šamo za a . Ka te ro š tev i lo je t o? Ce j e a ce lo š tevi lo , al i je
i skano š tev il o cel o ali ul ome k?

68 . Poi š č i naravni š tevi l i, kateri h vso t a j e 168 , n ajveč j i sk upn i delitelj
pa 24 !
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69 . Dokaži , da j e vsota kvad ratov petih za poredn i h cel ih š tev i l delj iva s
"S, ne pa s 2S ! .

70 . Neko trimestno š tev i lo j e 33-krat večje od vsote s voj i h c ifer. Dokaži ,
da j e to š tevi lo deljivo z 9 ! Po i š či vsa t a ka trimestna š t e v i l a !

71. Č e kvadrat poljubnega 1i hega števila zmanj šamo za 1 , dobimo števi lo , k i
j e del j ivo z 8 . Dokaži !

72 . Iz t reh cifer t ri mestneg a š t e v i l a ses t a v imo vsa mogoča dvomestna števi­
la, k i j i h nato seš tejemo. Dob lj ena vsota je tri kra t večja od prvotnega
tr imestneg a š tevi l a . Ka te ro š tev i l o j e t o?

73. Če v nekem ul omku kubiramo š t e vec , imen ovalcu pa prištejemo 3 , je tak
ulomek "t rikrat večji od i skanega . Poi š či ga!

74. Poi š či dve taki naravn i š tevi l i, da bo razl i ka njun ih kvadr a tov e na ka
133 "!

7S. Bodi al b ul omek (a F O) . Katero š t e v il o moramo pri šteti njegovemu štev­
cu i n odštet i od nj egoveg a imenovalca zato, da pri tem dob imo njegovo
obra t no vr ednost (bla ) ?

76. Al i obs t a ja dvomestno š tevi l o , ki je en a ko produ ktu svoj ih c i f e r ?

77. Številoma 164 in 100 pr i štej tako naravno š t ev i l o , da bosta dobljeni
vsoti popolna kvadrata!

Pri na sl ednjih nalogah i zračunaj ploščino i n obseg narisanih likov! Čr ke ,

ozn ačen e na ri sbah , pomeni jo poda tke. V nalogah 78-82 in 86 , 94 , 103 je 1ik
ABCD kvadrat , pr av tako lik SABC v nal og i 102 . Šestkotni ki v nal ogah 88-90
in IDI so pravi Ini. Li k ABCD v nalogi 93 j e deltoid , v na logi 106 pa pravo­
kot n i k.

78 . 79 . 80.

e

a F

a B a B
81. 82 . 83.

e
.12

E

B

S



84.

87.

A

90.

B

c
85.

88.

91.

c
89.

92.

A B

6

93.

A c

94. 95.

t::=J
A e B



96. 97. 98.

\
\

30°\
\
\
\ a

\
\

\

A B A B A B

99. 100. la l.

e D e
I

rl
I

--~<L- er r
2 "2

A B A

e
102 . 103 .

c~
D e

\
r / \ r
/ \/

/ \

S A A S B B

105 .
e

106.
DQ- .....,.e

d

A'&o,,;,--~---~B A B
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a

Ba

Oc'----~~-oc

A

110 .

11 3 .

107 .107. I zrač un aj p l o š č i no i n obseg l i
ka, ki ga ses tavljaj o kvad ra t ­
ABCD s s t rani co a = 8cm in šti
r j e enaki de l i kroga . Po lmer ­
k roga je diagonal a kvadrata!

108. Izračun a j pl oš č l no in obseg
"e l ipse " , očrtane pravokotn iku
s stran icama 2a in a. S red išč i

dal jš ih lokov sta v sred iš č ih

da l jših stran ic , kr ajš i h lokov
pa v sečiščih d i agona l kvadra ­
to v. (G1ej sli ko! )

109 . Polkrogu s pr emerom AB = 2r
i zse ka mo e nakokr ak trikotnik
ABC s kotom o b vr hu jc = 1200 .

I zračunaj obseg in pl oš čino

preos t alega de la po lkroga!

110 . V kvad ra t ABCD n ačrtamo l ok AC
s s red iš~em v B in po lkroga s
premeroma AB in BC. I zra čun aj

obseg in ploš čino č rtkanega de
la, če j e s tran i ca kvadrata ­
a = 6cm. (G1ej s li ko! )

111 . Oan je kvadra t ABCD s st ra n ico
a = 6c m. Nari š i lok AC s s r ed i
ščem v B in lo k BD s s redišče~
v A. Ko l i ka st a obse g i n pl o­
š čina li ka , ki ga omejuj e ta
s tran ica a i n de la lokov AC i n
BD 7

112. 2 1eb ima v pravokotnem prerezu
obl i ko pol kr oga s p remerom 1m.
Ko l i ka je viši na sk ladovn ice
treh ž 1ebov7 (G1e j sl i ko! )

113. Prek dveh ko l e s spoimeroma
rl = 40c m in r 2 = 20cm teče

j e rmen , tako kot kaže s lika .
(Je rmena se navide zno seka ta
pod pr av i m kot om.) I z ra č unaj :

a) do lži no jermena
b) središčno razda ljo ko l e s !

114. V sekstant (šest i no k ro ga) s
po lmerom r = 9cm vč r t aj krog.
I zračunaj nj egovo pl o š č i no !

115 . Vsako og l išče enako s tra n ičnega

trikotn ika s st ranico a na j bo
s r e d i š če krožnic€ t k i poteka
skozi t e ži š č e t rikotnika . Iz r a
č unaj p loščino t r i li s tn e roze :
t e , k i jo ok lepa jo te krožni ce !
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116 . Enako strani čnemu trikotni ku s
st r an ico a = 4cm na ri šemo tri
pol kr oge s pr emerom a i n s s re
di š čem v s redišč u s t r an i c . Ko:
li k j e obs eg in ploš čina 1i ka ?
(Glej s l l ko l )

117 . Osem en ak ih k rogov s po l me rom
1 cm l eži na tr i r az l i č n e na ­
c ln e v pravokotni ki h . V ka te ­
r em pri meru j e ob seg pra voko­
tn i ka največj i i n v ka te re m
j e na j manj š i? (Glej s l i ko l )

c

118 . Kvadra tu ABCD s s tranico a
včrtaj dva po lk roga, ki se do ­
t ik ata s temeni v središču kva
drat a S . V osta l i ploskvi ABS­
in CDS vč rtaj kroga, ki se do ­
t ika ta po lkrogov in strani ce
kvad rata. Kolika je p loščina

obe h pol krogov i n krogov?
(G1e j sli ko! )

119 . Kva d r a t u ABCD s s t r an i co a
vč r t aj l ok AC s sredi ščem v B
i n l ok BD s s red iščem v A. Ko­
l i k i sta ploš čina in obseg
pl os kve med s t r an i ca CD i n
k ra jš i ma l okama?

120. Nad nasp rotnima s t r an icama kva
dra t a s t a navzven načrtana po l
k rog in enakostran i čni tri kot:
ni k. Kol ik a j e pl oščina ses t a v
lj enega 1i ka , če j e ra zdalja ­
t emena polkroga in vrha triko!
nika v = (3 + /3) ?

121 . I z r a č u n a j p l o ščino in ob seg
č r t k an i h p loskev. če meri s t r a
ni ca kvadr a t a a = 2dm! (Glej -
s l l ko l ) Aa B

122. Načrtaj enakok rak t rikotnik z osn ovnico c = 6c m i n kotom 1200 ob vr hu .
Og l i š č a tr iko tn i ka so s rediš ča treh krogov, k i se med seboj dot ikajo
od zunaj . Kol ik a je p lošč i na manj šega kroga?

9



Krogu s po Imero m r j e vč r ta n in
očrt an e n a kos t r aničn i trikotni k.
Kol ik a j e pl o š čin a del a ra vnine
med tri kotni koma? (Poseben pr i­
mer : r=2 cm! )

123 . Dve raz 1 i č ni kr ožn i ci k , (O, ,R} i n k2 (02 ,r } , kje r je R > r , se dot ikata
od zunaj. Iz s re d išča O, krožnice k , nari ši tangen t o na' krožnico k2 ;

i z njenega dot i kal iš ča A kro žnice k2 pa nar i ši tangento na krož n i co k"
k i se doti ka v to č k i B. Kol ik a j e razdalj a dot i kal i š č tan gen t AB?

124 . V krog spoIme rom R vč r t aj tri enake k ro ge, t ako da se med seboj do ti­
kaj o. Kol i k je polmer r teh krogov ?

125. Premi ci a in b se se ka ta v točk i A pod kotom 300 • Na premic i b j e toč­

ka B, ki je od točke A oddaljena 4cm. Načrtaj krog, ki se dotika pre­
mice a v točk i A in gre skozi točko B. Izračunaj o bseg in pl o š čino

kroga !

126 . V kr og spoImerom R včrtaj š t i r i e nake kroge tako, da se za pored do t i ­
ka jo in da se hkrati doti ka j o dan ega kro ga . Iz računaj p lošč i no včr ta­

ni h krogov!

127 . Plo šči na 7dm š i ro kega kol oba r j a mer i 4,1 8m2
• I zr a č unaj notranji i n zu­

nan j i premer! (11 = 22/7)

128. V kvad r a t s s t ran ico a n a č r t a j šti r i enake kro ge, k i se doti kajo obe h
diagonal in stranice . I zračunaj pl o š čino kr ogov!

129 . Dan je krog s po Imerom r . Kol i ka j e p l o ščina lika , ki ga omej uje ta
vzporedni t etiv i AB in CD s s re d išč n i ma ko toma 1200 i n 600 t e r l oka AD
in BC? Kolik j e ob seg tega 1i ka?

130 . SI ika kaže prerez dvojne T kot­
ve elektromotorja . Kol i ko cm2

meri ta prese k , če j e polmer
10c m? (Gle j s l i ko l )

131. Na daljici AB dolžine 3a j e
t oč ka T med točkama A in B , ta­
ko da je AT = 2a . Nar i ši en ako ­
s t r a nič n a tri kotni ka ATC i n TBD
t er zveži og l ji šč i C i n D. Iz­
računaj pl o š čino š t i r iko t n ik a
ABDC!

132. Dan j e pravokotni t r iko t n i k ABC 133 .
s hipotenuzo AB = 2a in a = 300 .

A j e s red išče kr ožn ega loka s
polmerom AC, ki seče s t r an ico AB
v to čki E, B pa s redi šče l oka s
po l mero m BC, k i seče stranico AB
v t očki D. I zr ačun aj ploš čin~

lika, ki ga omejuj ej o : nar isana
lo ka CD in CE t er da ljica ED

134 . V enakos tran i čnem t rikotn iku
ABe s st ran ica a nari š e mo iz
og l i šča B lok AC i n l ok DE , ki
se dotika s t ranice AC. Koli ka
je p l o š čina lika , ki ga omej u­
j ej o l ok AC, t e ti va DE, odsek
AD na s t r an ic i AB i n odsek CE
na s t r ani c i BC? (Glej sliko! )
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135 . V trikotn iku ABC j e dano : st ranica b, kot a = 60° in B
č i ob seg i n p lošč ino tr ikotn ika !

ro

146 . Diagona l i t ra peza sta pravo ­
kotn i na kra ka t rapeza. Kol i-
ka je p lošč ina trapeza, če

mer i d i agonal a 20 cm i n k rak
15 cm ?

147. Iz~č unaj pl o š č inoošti ri kotni k a ABCD , če je AB = 12cm, DA = 5cm, BC =
= CD , *A= *B= 90 .

136 . Pr avoko tn i t r i kotn i k ABC i ma stranico AB = e , a = 2B, C j e v r h pr avega
kota . Nad kate t ama tega t r ikotn ika načrtaj navzven enakos t ra n ič na tr i ­
kotnika CAE i n CBF !
a) Ko l iko meri ta st ran ici AC i n BC ? ,
b ) Dokaži , da je CE 1 BF !
c ) Dokaž i , da ima t a t ri kotnika CEF in CEA en ak i p loščin i !
d ) Kolika j e p lošč ina štir iko tnika ABFE ?

137. V tr i ko tni ku je da na stran ica AB = e , BC = 2e, CA = (AB + BC)/ 2 . Kak­
šen j e ta tr ikotn i k (os t rokoten , pravokoten a l i t opoko t en ) ? Kol ika je
v iš i na na st ra n ico AB v tem tr i ko tn i ku? '

138 . V tri kotniku ABC j e dano: ko t a = 450 , ko t B= 600 i n viš i na na stran i
co AB, ki je e naka CD = 6c m. Kolik je obseg tr ikotnika? -

139. V e nakokrakem trikotniku ABC je AB = AC , ~A = 1200 i n BC = a . Določi

AB t er pol mera trikotn ik u očrtanega in včrtanega kr oga !

140 . V t rikotniku ABC so da ne stran ice a = 87cm, b = 65cm, e = 88cm. Kol i ka
je Ve in koli ka p l oš č i n a trikot n ik a?

141. Stranici t riko t ni ka sta 21 in 9/2; kot med nj ima je 450
• Izračuna j ob­

seg in ploš čino t r ik o t n ika !

142. Iz vr ha pr a vega kota se po kr ak ih g i b l je ta dve t e lesi . Pr vo se g ibl j e
s 3/4 hitros t i d r ugega . Po 10 minutah j e ra zda lja med te lesoma , 100m.
I z r a č un a j h i t r os t teh teles !

143. V pr a voko t nem tr ikotni ku ABC, kjer je AB hipotenuza, narlsemo iz sredi
šča D stran ice BC pr a voko t n i co na hipoten uzo, ki jo seka v točk i E.
Dokaži , da vel ja re lacija AE2

- BE2 = AC2 !

144 . Izraz i po l mer pra voko tn emu tri ­
ko tni ku vč r tanega kroga s s t ra -
ni cami t r ikotn ik a a, b i n e !

145. V krog spoIme ro m r j e včrtan ih

5 enakih kvadratov, kot kaže
sI i ka. Koli ka je stranica kvad ­
rata?

148. V trapezu z osnovn icama a in e ter v išino V zveži središče enega kraka
s k ra j iš čema d rugega k r ak a. Izračunaj ploščino nastalega t rikotnika
te r uteme lj i r e š i t e v!

149 . V kvadra t ABCD s s t ranico a na ri šemo lok e s po Imerom a/ 2 i n središč i

v ogli šči h A, B, C in D. V pre se či š ču v sak ~ g a l oka z d i agonal o kvadra ­
t a na r i šemo tangento . Ko l ika s t a obseg in pl o š čina kvadrat a , ki ga ame
j ujejo odseki na t ange n t ah? -

11



150 . Dan je tra pez s s t ran ic ami AB = 7cm, AD = 5cm, DC = 15cm. Kot a z vr hom
A in vrh om D sta prava kot a . Dol oči točko M na st ra n ici AD t a ko . da j e
plošč i n a t r i kotni ka MBC 23 . 5cm2 !

151. V t r a pezu ABCDsko to m rABC = 600 je dia gonal a AC pr a voko t na na s t r an i ­
co BC in ra zpo la v lja kot DAB . Obse g t r ap e za j e l 0cm. I z r ačun aj :
a) do lž i no s t r an i ce AB
b) p lošč i no tr a pe za!

a

<;l;:-- - - - --2,Jc

152 . St r an ica kvad r at a j e 3cm. Toč k a T l e ž i na d i agon al i kvadr ata in j e od
og l i š č a A odda l jena l em. I zr a č un aj na dve dec ima lk i ra zda l j i TB i n TC!

153. V rombu s podat ki a = 412 cm
in a = .450

na č r t amo i z og l iš č A
in C l oka s po Imero m a . I z raču ­

na j p lošči no l i ka , k i ga omej u­
je ta l oka!

154. Iz kvad r a t a s s tra n ico a i zre že
mo ob njegovih st r an i ca h enako:
k rak e t r i ko tn i ke s ko t om 1200

o b v r hu. Kolika s t a obse g in
ploš č in a š t i r i kr a ke zve zde i n
kol i ko mer i j o notr an j i ko ti ?
(Glej s l l ko l )

155. Nad s t r a n icami kva d rat a (a = 3cm) so navzve n n ačrt an i enako st ra n ičn i

t r i kotn ik i . Zveži zapo re dna s re d iš ča tri ko t nikov . Kol ik a j e pl o š čina

t ako na stal ega kvadr a ta?

156 . Na premicah , ki se seka t a pod kotom 600, l e ži t a s re dnji c i pa r a le log ra­
ma, ka te rega s t ran i ce so odda lj en e od pre mi c 4cm oz iroma 3cm. Do l oč i

obseg i n p lošč i no pa ra l el ograma!

157. V enakokra kem t rapezu so dani : s t r an ica e , kot a = 600 i n v i šina v =
= 3e . Dol oč i p lo š č i no , ob seg i n diagona lo t rape za!

158. V š t i r i ko t n i ku ABCD je AB = 6dm, AD = 4dm, fA = f B = 600 , f D = 90° .
Izra č unaj d i agona l i in pl o š č ino š t i r iko t n :ka!

159. Okr og s red i šča kvadra t a s s t ra n ic o a n a č r ta j krog tako, da ods e ka na
s t r an ica h kvadrata tet i ve, ki so e na ke po lmeru kr og a . Kol i ka s t a obseg
i n p l o š č in a 1ik a, ki j e sku pe n kr ogu i n kvadr at u?

160. V kr og spo Imerom r j e vč rtan e nakokr ak t r ape z ta ko , da j e e na stran i ­
ca premer , v i ši~e enaka r /2. Doka ži , da j e ob seg trape za O
= r (2 + /3 + 212 - /3) !

161 . Osn ovn ic i e nakokr akega trape za s t a 8cm i n 6c m, v i š ina pa je 7cm. Kol ik
je pol mer oč r t ane krožn i ce?

162 . Dan j e pravokot ni k ABCD . Od dve h k ro gov z i s ti m po lmerom r se eden do ­
t ika poltraka AB in AD , d r ug i pa po l t raka CD i n CB. Dol oči po lmer r
t eh k rogov , če veš , da se doti kata med se boj !

163 . Dan j e kvadrat EFGH zdi agona l0 h. Pokaži, da za polj ube n e nak ok rak
tr a pe z ABCD , kate re~a s red išča s t r an i c so og l i š ča kvad rata EFGH , ve l ja
a) b = d = v{a2 + e )/2 b) P = h2

164 . I z ra č u n~ obs eg in p l o š čino tr ik o tnika ABC s podatki: fA = 105° , f B =
= 300 , AB = 20cm .
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165. V. kvad r a t s s tranico a je vč rtan kvadra t z ogl išč i na danih s t r an i cah
kvad rata . Ko t med s t ranico d ~nega kvad r a t a i n vč r tanega kvadr ata j e
300 . Kol ika s t a o bseg in pl o š č in a vč r t ane ga kvadrata?

166. Nad s t r an i cami ena kos t r aničnega tri kotnika ABC s s t r an i co a na r iš i ena
kok rake pravokotne t riko t n ike . Kol i ka s ta p l o š čina in obseg t a ko dob-­
lj ene ga še s t ko t n i ka?

167. Pr avi ln emu osemkotniku s s tran ico a oč r tamo kvad rat tako, da nasprotn i
s t r a n ic i kvadrata :v sebuj et a vzporedni s t r a n ic i ose mko t n ik a. Določi

s t r an i co oč r t anega kvadrata in pl o š č ino osemkot n i ka!

168. Oan j e k rog s po imero m P . Kol i ka sta ob seg in pl oš čin a pravi ln ega osem
kot n i ka , ·k i j e včrtan dan emu k ro gu? -

169. Kol ik a s t a obse g in pl o š čin a pr avi ln ega dvanaj stkotnika, če j e dan po~

me r oč r t anega kr oga P ?

170. Naj kra j š a d iago~rav i l nega
12- kotni ka j e v2 + iJ ; ko l ika
j e nj e gova s t ranica?

171. Dva sk ladna kvad ra ta s st ran ico
a pos tavimo t ako, da se tež išč i

uj emata , medt em ko j e di a gonal a
ene ga vzporedna s stran ico dru­
gega. Unija obe h kvadratov j e
"osemkr aka zve zda" (gl ej s l i ­
ko) . Ko l i ka s ta nj en obseg i n
nj ena p lošč i na?

172. Dan j e romb ABCD s podatki: 1BAD = 600 , AB = 8cm. Skozi točko M, ki
deli st ra n ico AB v razmerju 1:3, nari ši da l jico MN vzporedn o z diagona
l o BD da nega romba. ( Točka N l e ž i na s t ranic i AD. ) Kol i ka j e p t oš č l na "
pe t kotni ka MBCDN ?

173. V krož n i kvadrant ( č e trtina kr oga) s po Imero m P = 25 j e vč rta n pr avo­
ko t n ik t a ko , da j e s i met ra la kvadranta tudi s ime t ra l a pravoko tni ka.
Kol ike so s t ra n ice pravokot n ika , če j e nj ih ovo raz mer je 1:6 ?

174 . Dan je kvad ra t s s tranico a . V nj em j e včrtan kvad rat t ako , da nj egova
og l i š ča delijo s trani co a v razmer ju 1:3. Ko l ik a j e plo š či na včrtanega

kvad ra ta ?

175. Kot i trape za so v r a zmerju 1:2 : 4 : 5 . I z računaj obs e g in pl ošči no t r ape­
za, če je da n krajš i kr ak k = 2cm in je en~k krajši osnovnic i !

176. Na s imet ra li e nakokrakega t r a pe
za d ol o či točko M, i z katere se
v id i ta oba kr aka pod pra vim ko­
t om. Če lež i točka M na s r ednj i
c i t rapeza , pokaži, da j e krak ­
trape za enak nj egovi srednj ic i !

177. Nad kr akoma AC = BC = k enako­
krakega tr i kotni ka ABC s kotom
ob v rh u 300 načrtamo kvadrata
BDEC i n ACFG. I zrač una j pl o š č i­

no šestko t n i ka ABDEFG! (Gl ej
s l i ko l )
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178 . V pravoko tnem tri kotn i ku ABC de li v Is Ina na h ipo t enu zo pr av i ko t v raz
merj u 1: 2 . Kra jš i odsek na h i pot enuz i j e dol g 3cm. I z r ačuna j obseg tr i
ko t n i ka ! .

179 . V pr avok o tn em t r i ko t ni ku me r i os t r i kot 150 . Pokaž i, da j e nj egova hi ­
potenuza št i r ik r a t večja od v iši ne na hipote nuz o!

180 . Pr av i l nemu šestkotnik u s s t r anica a oč r tamo en akok rak tr ik otni k tako,
da kr aka trikotnika vsebujeta sosed nj ist ra nic i šes t kotn ika . I zr ačunaj

obseg i n p l oš č ino t r i ko t n i ka !

181 . Za pr avokotni tri ko tn i k ABC sta dan i ka teta a in r az I i ka d = c-b med
hi potenuzo c in ka teto b. Po i š č i s t ra n ic i c i n b tr ikot n ika !

182 . Oan a je krožn i ca spo lmero m r. I z r ačunaj p loščino v krož n ico vč r t a ne

šes t kr ake zvezde !

183. V kvad ratu ABCD s s tran ica a = /3 + 1 l eži na d ia gona l i AC točka T,
da je kotet-BTD e nak 1500. I z ra č u n a j p lo š č ino š t i rikotn ik a ABTD !

184. Sko z i ag I i š ča pra voko tn i ka s s tranicama a in b (a > b) so nar isane si ­
met ra l e no t ranji h in sime t ra le zun anj ih kotov pravoko tn ik a .
a) Kakše n l i k okl e pajo s imet ra le vseh notranj i h ko tov in kakšen 1ik

ok lepa jo s ime tral e vseh zuna nji h kotov?
b) Izraz i plošč i no dob l j e ni h 1ik ov ko t f unkci j o s tanic a i n b !
c ) Ko l i kšno j e razmerj e p lo š č in manj šega i n večjega 1i ka , če j e a

= 5cm in b = 3cm ?
č) Ko l ika j e pl ošč ina l i ka med obema 1i koma?

185 . Premic i p in q se seka ta pod kotom 600 .

a) N ačrtaj krožn ic i k I in kz tako , da se do t ik a ta premic in med seboj!
b) Iz računa j p lošč i no t rap e za TITzT,T, , kjer so TI' Tz ' T, in T, dot!

k a lišča prem ic p i n q in k rožn ic k I i n kz !

186 . Kr ogu s po lme rorn r oč r t a] enakokrak i trapez. Vel i kos t ko t a ob os novnici
j e 600 • I z računa j obse g in p loš č l no te ga t r a pe za !

187 . Dan j e krog s polmerom r-. Izbe r i točko A na krožnic ; i n kons t ru i ra j
kot 1A = 300 tako , da j e s re d i š č e kro ga na s ime t ra l ; kota . Kol ika je
p!oš č ina 1i ka , k i ga omej uje t a krožn i ca in kot?

188 . V krog s po imerom r je vč r t a n t r iko t n ik s ko toma 150 i n 600 . I z r ačun aj

p lošč ino tega t r i kotni ka!

189 . Pol kr ogu oč rtaj enakos t ra n ič n i tr iko tn ik ta ko . da l eži pr eme r kroga na
tri ko t n i kovi s t ra n ic i ( n ač rtava I na nal oga ) . I z r ač una j ob se g i n plošč i­

no t rikotn i ka, če je dan po lmer r kroga!

190. Dan j e enakos t ran i čn i tr ik otni k s s t ran ic o a . Na črta j krog tako, da j e
s t ra n i ca tri kotnika premer kroga ! Ko l i ka j e p lo š či na de la t r i ko t n i ka,
k i ne l ež i v k rog u?

191 . V kvad r a t s s t r an ica a včr

tama en akostraničn i t r i kot
nik t ako, da se eno ag I i - ­
šče uj ema z ag I i š č em kvad ­
r ata , os t a li dve ag I i š či

tr iko t nika pa l ež i t a na
s tr an ica h kvad ra t a (g l e j
s l i ko ) . I zra čun aj p l o š či no

trikotnika!

14

:[g:



192 . I z r ačunaj viš i no t r apeza s podatki: a = 15cm, a= 1l cm, b
d = 7cm !

5cm in

193. Dan j e enakos t ranični t r i ko tni k s st ranico a . Nad vsa ko s t ra n ico nar i ­
š i e nakok rak t ri kotni k z os novn ico na st ra nic i e nakos t r a nič nega t r i kot
ni ka , kraka pa naj ok lepata ko t 300 . I zr a č u n aj p loščino t e "tri kr ake ­
zvezde! ' !

194. V enakostran ičnem trikotniku je raz l ika med dolž ino stranice i n do lž i ­
no viši ne e naka d. Iz r az i p l o š či no t riko tn ika z d .

195. Izra čunaj p lošč i no t rape za, če s ta da na ko t a ci. = 600 in B = 900 te r
obe os novnic i a in a !

196 . V pravokotnem t r i ko t ni ku je dana kateta a in po lmer včrtanega k rog a r.
Kol iki sta kateta b i n hipotenuza a ?

197. Po i š či vse pr avokot n ike , pr i ka teri h so obsegi š tevi lčno enak i njiho­
v i m pl o š či n am in so do lž i ne st r an ic nara vna š tev i l a !

198. Za enakok rak t ra pez veš , da se diagona l isekata pr a voko tn o , pozna š pol
mer R očrtanega kroga in razda ljo d med sred iščem očrtanega kroga in ­
sečiščem obeh diagona l . Iz r a č u n a j plošč ino tra peza !

199. Obseg romba je 2k, vsota nj e govi h d ia gona l j e m. Kolika j e p lošč i n a

romb a ?

200. Kol ik i sta os novnica i n krak e nakokrakega t ri ko tnika , če s ta da n i viš i
na v in po lmer r včrtanega kroga?

20 1. Dan je kvadra t ABCD s st ranico a . Vsako ogl išče je sred išče kroga s
pol me rom a . I zrač unaj p lošč i no pr ese ka vseh šti r i h k rogov!

202 . Krog u spo Imerom r 1 je vč r tan prav ilni osemko t nik . I zračun aj pr o­
duk t mersk ih štev i l vseh st ra nic i n d i agonal os emko t n i ka!
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B, NALOGE S TE KMOVANJ ZAUčEN CE VII, RAZREDA

071.1 Za ko l iko se r azi ik ujeta vrednosti iz razov 1/ (1 - x + x 2
- x 3

) i n
1/ (1 + x + x 2 + x 3

) , če je x = - 1/2 ?

071 .2 Pr i deb l ih izražamo de lež skorje v procentih pl o š čine presečnega 1i­
ka. Pr ; hr a s t u j e de lež 18% . Kako de be l a je skorja, če je pr emer de bla
( l/2)m ? (Na mm n a t an čno . )

071.3 Dani so kvad rati s st ranicami a l = 2cm, a2 = 3cm, a 3 = 4cm. Nač rta j

j ih in konst ruiraj kvadrat, kate rega pl o š č in a j e enaka vsot i pl oš r.i n
vse h treh kvad r a t ov!

071.4 Iz kock z robom l cm j e sestav l jena večja koc ka z robom 3cm. Povr š j e
te kocke j e r de če pop l e skano . Kol i ko mal ih kock : je pot rebn ih za večjo

a) j e potre bni h za večjo koc ko? č) ima popl es kan i dve ploskv i?
b) ni pop leskan ih ? d) i ma popl e s kane tri p loskve?
c) i ma pop leskano e no pl os ke v? e) i ma popl e skane 4 ploskve?

071.5 I zr a č u n aJ pl oščino š ti riko t nika ABCD s podat k i :
AB = 30m, EV = 10m , 1ABC = 600 , fBCD = fCDA = 1200 ! .

072.1 V š tev i l s kem izrazu 7. 6 + 12 : 3 - 1 postavi ok le pa je t ako , da bo
vred nos t i zra za a) 17 , b) 27, c ) 45 , d ) 48 , e ) 69 !

072.2 Za ko l iko ods totkov se zveča a l i zmanjša produ kt š tev i l a in b , če

pr vi fakto r za 10% zvečamo, dr ugega pa za 10% zmanjšamo?

072.3 Vr ednost i zraza (m - 3)/(m2 + 1) j e l ahk o poz i t i vno a l i negat iv no
š tevi lo, pač g lede na t o , kakš no je š tevi lo m. Za ka tera š tev i la m je
vr e dnost i z raza pozi ti vna?

072. 4 Not ranji ko t para le log rama me ri 1500 , višin i para le lo gr ama pa me rita
Vl = 4cm in V 2 = 5cm. I zračun aj obseg in pl o š čino paral el ograma !

072. 5 Dan je krog s po1me rom 1m in s red iščem S. Točk i B i n C i zberemo na
krož nic i tako, da je ko t 1BSC = 450 . Tan gen t a na krog v točki C seka
podalj še k da l j ice SB v točk i D . Izračunaj :

a ) p lošč i no trikot n ika SDC ,
b) p lo š č l no li ka , ki ga omejujejo daljica ?Yi, da ljicaBD in l ok BC,
c) obseg t ega 1ik a !

073.1 Za ko l iko se raz likujeta vred nost i i z r azov 1/ (}a2
- 2a + 1) in

11(_a2 + 2a - 3) , če j e a = -2 ?

073.2 V tr ikot n ik u mer i ta stranic i 17cm in 25c m, VIS Ina na tretjo st r anico
pa l Scrn. ! z r a čuna j obseg i n p lošč i no t ri ko t n i ka !

073.3 Ve ri ga 'j e ses tav l jena iz 100 krožn i h ob ročkov. Vsak ob roček j e izde­
l an iz 15mm debe le ok rog le žice . Preme r odprt i ne o b ročka mer i 8c m. Iz r a
čunaj dolžino stegnjene verige ! -

073 .4 Pra vo ko t ni t r ikot n ik i ma kateti a = 24cm in b = 32cm . Ob vsakem og l i ­
šč u odrežemo od t ri ko t ni ka i zse k kr oga s po lmerom 10cm. Kol iko merita
obseg in p loščina dob lje nega 1ika?

073.5 Enak i krožnici s polmerom r se sekata tako, da g re ena skozi s red išče

druge . I z r a č u n a j obseg in p l oš č l no sk upnega dela krogov, k i ju omej uje­
ta dan i krožnici!
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074 .1 V i zrazu a + b . e 3 so izpadi i okl epaji . Postavi jih tako, da bo
'v r s t n i r ed operacij na sl ednji:
- seš tevanje, poten ciranj e, množ enj e;
- množe nje, po t e nci ran j e , seštevanj e ;
- seštevanje, množen je, poten ci ran je .
I zra čun aj vsak ič t ud i vrednost i zra za , če j e a = 1, b = 1 , e - 1

074.2 Števec ul omka je 2a. Napiši ul omek, č e j e i me noval ec:
- za 6 večji od števca,
- 6- k ra t večj i od š tevca,
- za 6 manj ši od števca,
- 6ck ra t manjš i od števca .
Vsa k ufomek okrajšaj !

074.3 Vredn os ti i zrazov 2n , n2 + 1 , n' - 1 so dol žine tr ikotn ikov i h st ra ­
ni c. Dokaži, da j e t r ikot n ik pr a voko t en !

074.4 Diagon al a, ki j e hkra ti s imetra la deltoida . mer i l 3cm, e na st r an ica
pa 12cm. Vsota kvadratov dveh ra z i i čnih s t r an i c j e 169cm2 . Kol ik a je
p lošč i na de l to id a? .

074.5 Po l krogu s po l merom r = 1 vč rtamo enakos tranični t rikotn ik , tako da
l eži ena stranica na pr emeru, v iši na pa je enaka Dolmeru . Kol iko odstot
kov pl o ščine pol kroga pre dstavlj a pl o š č in a t rikotn ika?

075.1 I zra čunaj: (( - ~)' : ((-1) 3) ') : (- t)'
075.2 Poi š či ul omke zenomest n im imenova l eem, ki so večj i od 7/ 9 . t oda manl

š i od 8/9 !

075.3 V en akok rakem trapezu j e k ra j ša vzporedn i ca za 12cm dal j ša od kraka ,
krak pa je za 22c m kr aj š i od da ljše vz pore dni ce . Obse g trapeza meri
86cm. I zra čuna j nj egovo p lošč ino!

075.4 Na premici -E so t ake t~~ke A. B i n C. ki si s lede v napi sanem vr s tn em
r edu . da j e AB = 2 . 5cm. BC = 6cm. V točk i A pos tav i pravoko t nico na pre
mico p i n do loč i na nj ej tako toč ko M. da j e AM = 2cm; na pravoko t n ic i­
i z točke C na i st i strani premi ce p določi tako točko N. da je CN

7 . 5cm. Pokaži . da j e trikotnik MBN pravokoten !

076. 1 Poenos t a vi i z r az : 3a' - 3b' - 6be - 3e' • če je b + e = a !

076. 2 Za kol i ko od stotkov se s premen i kol i čnik štev i l a in b . če de l j e nec
za 20% zveč amo, del i t el j . pa za ZO % zmanjšamo?

076. 3 Po n a č r t u na j bi v t ova r ni v 25 dneh i zde la l i 2400 te le v i zo r jev, na
dan pa so jih naredil i 24 več . ko t so ra čuna l i . V kol ikšnem ča su so na­
r edi l i 2400 te lev i zorj e v? Zapiši rešitev kot š t e v i l sk i i zraz in i zr ač u ­

naj nj egovo v redn ost !

076. 4 St r a n ica kvad r a t a mer i 1m . Krož n i ca se do tika dveh nj ego v ih s t ra nic
in gre s koz i eno nj egovo og l i š če . Kol ik je polmer krožni ce?

076.5 Dana s t a dva i sto s r edi š čna kro ga. Te tiva večj e ga kroga se dot i ka no­
tran jega kroga i n meri 8cm. I zra č una j ploščino ko lobarj a !

077. 1 Da na s ta i zraza: 7x - 3(3x + y ) in lIx - 5(3x - 2y) . Kat er i i z r az
moraš odšte t i od drugega i zraza , da dobi š ra zl i ko . ki j e od pr vega izra
za manjša za i z r az x + y ?
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077.2 Podj e t j e planira poveč a nj e pro izvod nje vsako l e t o za 8%. V prvem l etu
j im j e us pel o povečat i proizvod njo l e za 5%. Za ko l i ko moraj o povečat i

pro i zvod njo v dr ugem letu , da doseže jo p rvo t no postav ljen i pl an ?

077.3 Iz krož ne pl o š č e spo imerom 6 i z r ežemo 7 največj i h možn i h sk l adni h
krožni h p lošč ic . Kol i kše n de l p lošče ostane pri t em n e i z k ori š če n ?

077. 4 V krogu mer i te t iva 2m in j e enaka st ran ic i krog u vč rtanega kvad rata .
I zr a č u n aj pl oš č ino manjšega odseka, ki ga tet iv a odreže od kr oga !

077.5 Dani s ta krožnica k in prem ica p v i sti r a vnini , k i k rož n ice ne seka .
Na krož n ico k načrtaj tange nto , ki tvo r i sprem ico p kot a = 750

. Po­
s topek op iš i !

078. 1 Ogl i š ča š t i rikotn ika ABCD so v koo rd in atni ravn in i dana tako le :
A(2 , 1) , B(4, 1) , c (6 ,8) , D(2 ,8) . I zr ačunaj p loščino te ga št i r ikotn i ka !

078.2 Za katere vre dnost i spremen ­
l ji vke x ima i zra z
(4x - 3) (4x + 3) - (3x - 5) 2 ­

- 3( 10x - 2) vred nost O ?

078.3 V t r i ko tn i ku je prv i kot enak
d vema se dmi nama drugega ko ta,
tret j i pa je e nak vsot i prv i h
dve h . Kol i kšn i so koti tega tr i ­
kot nika?

078. 4 Danih j e sedem krož n ic s sku p­
ni m sred iščem S I i n kot a z vr­
hom v SI ' k i meri 600 . Poda tke
o do lž in i po lmero v kaže s I ik a .
Vsota dol ž in vseh l okov , k i pr i ­
padajo s red iščnemu kotu a , j e
ena ka obseg u n aj večj e g a kroga K.
D ol o či po l mer tega kroga!

078.5 Za p i ši števi lo 0,375 z u l omkom alb t ako , da bo vsota števca in imeno ­
val ea e naka 374 !

079. 1 Ured i po ve l i kos t i š tevila a , -a , a2 , 2a i n a3 , če je -1 < a < D .

079.2 Dokaži: Šes t mestno števi lo , v katerem sta s i enaki prva i n če tr ta ci ­
f ra , dr uga in pe t a ci f r a te r t ret ja in šesta ci f ra, j e de l j i vo s 7 , 11
i n 13.

079.3 V para le logra;nu ABCD s s tr ani cama 7 i n 4 j e no t ranji kot 1:A ma njš i od
pravega . S imetra la tega kota razde li pa ra le logram na dva de la . V kakš ­
nem razmerju sta nj uni p lošč in i?

079. 4 Dan j e krožni kol o ba r , ki ga omej ujeta krožn ic i k l (S ,r ) i n k 2 (S ,3r ) .
I zr a ču n a j po lmer k rožn i c e , ki i ma s red i š č e Ef i n r a zdej i t a ko loba r na
dva p loščinsko enaka de la .

079.5 Dan j e pravi ln i šestkot n ik . Z da l j icama, ki imata skupno krajišče v
i zbr anem og lišč u, razde l i ta lik na tri pl o š či n s ko e nake de le!

080 .1 V i z ra z u a2 + a T 1 zamenja j š tev i lo a z nasp rot nim številom .
a ) Za ko l iko se dob ljen i izr az raz i ik uje od danega?
bl I z r a č un a j v re dnos t pr vega in drugega i zra za . če je a = -1 / 3 !
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+
C .OBO.2 Dan je prav i In i šes tko t n ik ABCDEF. Oz n a č i AB ~ , B+C = b, CD

a ) Nari š i ve kto r ~ - ~ - b !
b) Nar i š i ve k t o r BE i n ga iz raz i z vekto rj i ~, b, ~ !

OB o . 3 Nar i š i de ltoid ABCD (AB = BC , AD = DC) , k i j e da n s podatk i :
BD = 7cm, AC = 5cm, a = 900 !

OBO .4 Ugo t ov i, za ka te ra na ra vna š tev i l a j e vrednos t u lomka
(n3

- n2 + 3)/(n - 1) celo štev i lo !

OBO . 5 V par al el ogramu ABCD j e s t ra n i ca AB dva kr at dalj š a od st r an ice BC .
Toč ka R j e s r ed i š če s t ran i ce AB. Dokaž i , da je da lji ca CR pr avo kotna na
da lj ic i DR !

OB1. 1 Po i š č i na j manj tr i take ul omke, katerih vredn ost se ne spremen i , č e

š t evec poveč amo za 27, imenoval e c pa za 30 !

OB 1.2 V e na kok rakem t r i ko t n i ku j e vsot a ko t a ob v rhu i n kot a o b os novnic i
1110 . I zr ačun a j ko t a , k i ju okle pa simetra la ko t a ob os novn ici z v iš i na
ma na k r aka !

OB1.3 Dol oči fak t o rj a in zmože k pr i na s l ed nj ih pogo j i h :

- če prv emu fak to rj u doda š 2/5, se zmnož e k poveča za 1 ;
- če dr ugi fakto r zmanj ša š za 1/ 2, se zmnož ek zma nj ša za 4/5 .

OB 1.4 Pa ra l el og ram ABCD je orient i ran v smis l u , ko t so zap isana og l i šč a .

Nj egovi d ia gonali sta ; = A17 i n f = BIJ • Dokaž i , da j e ; - f = 2A~

OB 1. 5 Imamo t r i kvad ra te. St rani ca p r vega kvad rata j e a . St ra ni ca d r uge ga
kvadra t a j e za pet ino da l j ša od s t ran i ce pr vega kvadr ata. Strani ca tre !
j ega kvad rata j e za petino kra j ša od s t ra n i ce drugega kvad r a t a. Kol i ko
ods totkov p loščine prvega kvadra t a je p l o š či na tret jega kva d rat a?

OB2. 1 Iz rač unaj :
133} ' (- 0 ,00 2 ) (-3 ) .( - 5000)

33 1 1
- 1 ~ + ( - 5 + ( - 2) :0.B) : ( - 2)

OB2.2 V Južn i Af rik i ž iv i 4 mi 1i jone be lcev i n 17 mi l i jonov črncev . Bel ci
poseduj ej o B7% zeml je, č rn ci so la stni k i preos t a le zemlj e . Ko l i kok rat
več ze~l j išča i ma povprečno be l ec od č rnca ? (Odgovor zaok rož i na ce lo
š tev i l o. )

OB 2 .3 S kombaj n i so pože l i prv i da n lb polj a , d r ug i dan 2i krat ve č ko t

pr v i da n , t r e tj i dan pa preosta l ih B7 ha . Kol i ko ha meri po l j e?

OB2.4 Dan je krog s s red iščem S , po lmeram r i n tetivo AB, k i ne gr e skoz i
sr ed i š če . Podalj šaj t eti vo skozi B za po l me r kr oga , da dobi š točko C.
Pr emica skoz i C i n S se ka krožn i co tud i v t oč ki D, ki j e na d r ug i s t ra ­
n i s red išča ko t C. Kol ikok r at j e fASD večji od fACD?

OB2 .5 Vi ši na e n a kost r a n ičnega triko t ni ka s s t r a n i ca a je premer krož n ice ,
k i se ka dve t r iko t n i kov i stran ic i . Dokaži , da j e do lž i na t eti ve na stra
n ic i enakos t r a n ičnega tri kotn ik a en aka (3/ 4)a.

19



Z70. 1 De š i f r i r aj enakost: abed = (5e + 1)2 , t o je , P O I S C I tako št i rimest ­
no štev i lo abed , ki j e enako kvadrat u števi la 5e + 1 . Crke a, b, e, d
so znak i za ne znane c if re . Postopek r azl ož i!

Z70 .2 Letalo je l e t el o iz kraja A v kr aj B naj pre j s hitrost jo 180km/h . Na
preosta l i pot i , ki je za 320km krajša od že pre jetene poti, je povečalo

hitrost na 250km/h . Tako je bila povprečna hit ro st l e t al a na pot i od A
do B 200km/h . Do loč i do lž ino pot i od A do B !

Z70.3 Mi lan j e na risal parale log ram ABCD in označi l s točko M sred išče st ra
nice BC , s točko N s re d i š če stran ice CD i n na t o odšel i z sobe . Ses tra ­
Nada je na ri sb i zbrisala vse točke, r azen točk A, M in N. Pomaga j Mi l a
nu , da ri sbo obnov i , Lj. do loči točke B , C in D ! -

Z70 . 4 Kraka t ra pe za sta 39mm in 45mm , d i ago na la , do lga 60mm, leži pravokot­
no na da l jši k rak. Nar i š i t rapez i n izrač unaj obseg i n p loščino !

Z70 .5 Povr šina pra vi l ne št i rist rane p iramide j e 5a2 , kje r je a do l žina os ­
novnega roba p irami de .

al Izra z i pros to r n i no te p i ramide za !
bl I z računaj pr osto rn i no p iramid e za a = 6dm

Z71. 1 V sobi j e več l judi , ki zna jo vs a j enega od tre h t uji h j ez ikov . Šest
l judi govo r i ang l e ško , š t i r je nemš ko , se dem f ra ncos ko, št i r je zna j o ne~

ško in fran cosko, dva fr ancos ko in ang l e ško . Eden obvlada vse tr i jezi ­
ke . Ko l i ko lj ud i j e v so b i? Ko l i ko l j udi zna sa mo ang leš k i j ez ik?

Z71.2 Ce dvomestnemu š tev i l u pr ištejemo š tev i lo , k i je napi sano z i s ti mi cl
f rami v obra t nem vr stnem redu , dob imo kva drat ne kega na ra vnega š tev i l a.
Do l oč i vsa t aka dvome s t na štev i la !

Z71.3 Uče nec, k i mu j e b i lo na ročeno , da po i š če ko l ič n ik dve h š tevil, je do
bi 1 ko l ič n i k 74 i n os tanek 22. Pri pre i zkusu je pomnoži l ko ličn ik z de :
I ite l jem , pr i š t e l os tanek in dobi l 302 14 . Pri tem se j e zmot i l i n c if ro
6 na mest u dese tic v delite I j u preb ra l i n pr episa l kot nič lo . Kol ikšen
je de ljenec in ko l ikšen je del i t e lj ?

Z71.4 Dan je št i rikotnik ABCD. Nariši para le logram DBCM ! Dokaži, da j e p l 9
ščina t rikotnika ACM enaka pl ošč ini danega štirikotn ika ABCD !

Z71 .5 Dan je tr ikotnik ABC. Nari š i premico p vzporedno st ran ici AB tako, da
je AD + EB = DE , kjer j e točka D p resečišče premice p in s t r an i ce AC,
točka E pa je p reseč iš če premice p s stran ico BC danega tr ikotn ika !
Obrazlož i !

Z72 .1 Clan i matemat ičnega krožka so se dogovo r i l i , da bo v počitn ica h vs ak
na pi sa l po eno razg lednico vs em d rug im č lanom . Koliko je bilo č lanov

krožka, če j e b i 10 nap i sani h 342 ra zg l edn i c?

272 .2 Pismene na loge i z matematike n i r e š i 10 12 % , u č en cev , de l no j e naloge
re ši l o 32% učencev , pravi l ne reš it ve je i me l o 14 učencev. Kol i ko učen ­

cev j e b i l o v razred u?

Z72.3 Poenostavi i z r az
Rezul ta t pr ever i za

A = I ( 4a + 5bl 2 12 - I ( 4a - 5bl 2 12
- 160ab (4a - 5b1 2

•

a = 1 i n b = - 2 !

Z72. 4 Na i s t i s t rani pr emice p = (M,N) l ežita t očki A i n B. Do l oč i točko

P na dani p remi c i t ako, da bo kot MPA 2- krat večj i od kota NPB !
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Z72 .5 v kvadra t s s t ran i ca a n ač r t aj d r ug kvadrat, ka terega og l iš č a l e ži j o
na s tran ica h dan ega kvad rat a . Ko t med s t r a n i cama j e 300 . Ko l i ki de l plo
šč i n e danega kvadra t a za j e ma vč rtan i kvadra t ? Izra zi v ods to t k i h ! -

Z73 . 1 Dol oči naj man j še na ra vno števi l o , ka te r ega produkt s š tev i lo m 8316 j e
kvad r a t na r avnega š tevi l a !

Z73 .2 Ceno pl atn a so zn iža l i za 20%. Seda j dobi mo za 240 d i n 1m pl atn a več ,

kot smo ga do bi l i za 270 d i n. Kolika j e b i la ce na pl atn a p red zn iž a­
nj em?

Z73 . 3 Iz kraj ev A i n B, k i s t a med se bo j odda l jena 250km, s o čas no od pe l je t a
drug pr oti d r ugemu dv a mo toc ik l ist a . Hi tros t e ne ga j e za 10km/ h večj a

od hitros ti d ru gega . Po dve h ur ah vožnje s t a še 30km narazen . Kol ika j e
hi t r ost vs akega motocikl i st a?

Z73. 4 Vso t a dvome s t neg a š tevi la i n š tev i l a, k i ima i s ti c i fr i v ob ra t nem
redu, j e kvadra t nek eg a na ra vnega š te vila . Po i š č i vsa t aka dvomestna
š tev i la !

Z73.5 Dan a j e kr ožni ca s s r e d iš čem v O in pr emerom AB = 4cm .

al Nari ši tr i t an gente , od t eh dve v t oč kah A in B ; t ret j o t angento pa
nari ši t ako , da pr v i dve od reže t a na nj e j odse k CD = 5cm .

bl Kol i k j e ko t 1COD ?
cl Iz računaj plo š čino I ik a, k i ga ome j uje jo od seki ta nge nt in krož n i ca !

BaA

Z74.4 Dan j e paral el ogr am ABCD . Toč­

ka M j e s redi šče s t r an i ce AB,
toč ka N pa s red išče st r an i ce CD .
Dokaži, da dalj i c i DM i n BN del i
ta d iagona l o AC na tri e na ke ­
del e!

Z74. 5 I z r a č u n aj pl o šč ino os enčenegd

de la kvadrata ABCD s s t r an i ca a !
S redi šči loka v s t a točk i A i n B .

Z74. 1 Če nek o š t ev i l o de l imo s šte v i l om 72 , dob imo ko l i čn ik n i n os t anek
68 . Kol ika sta ko l i čni k i n os tanek , če i sto š t ev i l o deli mo s 24 ?

Z74.2 Dano j e t r imestno š te v i 10 . S p reme š č anj em c ife r dob imo razli čna š t e v i
l a : vso t a vs e h t e h štev i l j e 1998. S ka t eri mi c i f r ami j e zap isano da no­
tr imes tn o šte v i l o? Navedi vse pr imere !

Z74 .3 Vso t a dveh š t e v i l j e 135 . Kate
r i s t a ti dve štev i li, če j e 35%
e nega š t e v i l a enako 28% drugeg a
š tev i la ?

Z75 . 1 Vsota šes t i h za po redn i h na ravn i h š tev i l , od ka te r ih ni no beno deljivo
s 7, j e del jiva z 21 in n i del ji va z 42 . Dokaži! Dol oči šes t t ak i h š te ­
vil , ta ko da bo njihova vsot a št i r i mes t no š tev i lo, ki j e kvadr at narav­
nega š tev i l a !

Z75 . 2 Do l oči d vomest na število , k i j e e nako vso ti kuba s voj i h de set ic in
kvad rata svoj i h e n ic . D rugače poveda no : re š i enač bo ab = a 3 + b 2 !

21



Z75.3 Pe t po l j ubn i h da lj ic, k i ne sovpada jo , i ma sku pno k raj išče A . Iz nek e
ga izmed prost ih k r ajišč te h pe t da lj ic (ne iz točke A) je na ri sanih še
pet da lj ic, in to tako , da nji hova pr os t a krajiš ča ne sovpadajo s k raj ~

šč i os t a l i h da l j ic. Tako postopek ponav ljamo . Nekd o je na koncu ri sa nj a
naš t e l 700 prost ih krajišč . Al i j e pri preš tevan j u napr avi I na pako?

Z75.4 Dan je romb ABCD s kotom 1BAD = 600
. S imet ra le kotov med d iagona lama

sekajo st ra n i ce romba v točkah M, N, P in Q.

a) Kakše n š t ir ikot n ik dob imo?
b) Po išč i razme r j e odse kov na d iagona lah , ki l ež i j o i zve n št i rikotni ka

MNPQ !

Z75.5 Točka B , k i l eži med točkama A i n C, r azdeli da lj ico AC do lž ine a v
razme rju 3:2 . Nad AB in BC na r iš i kvad rata ABDE i n CBFG (z raz l icne
st ran i da ljice AC) . Oz nači z O in Ol sred išči teh kvadratov . V kakš nem
razmerju sta p loščina št i riko tn ika OO ICD in p lošč in a kvad rata s strani ­
co AC ?

Z76.1 Mo r ska voda vseb uje 5% so l i (g lede na t ežo ) . Kol i ko kg de s ti li r ane
vode je treba zmešat i s 40 kg morske vode, da bo dobl j e na zme s vsebova ­
l a 2% soli ?

Z76.2 Po išč i t ak na jmanjš i u lomek, s kate rim j e t reba de l i ti u lomke 8/ 15 ,
12/ 35 in ZO /2 1, da bo ko l ičnik v vse h tre h pr imerih naravno š tev i lo!

Z76 .3 Krožnic i k I i n k 2 se dotikata zunej v toč k i A. Premi ca skozi točko A
seče krož n i co kI še v točk i M i n . krožn i co k2 še v točk i N. Dokaž i , da
sta t a ngen t i tI i n t 2 na k rož n ic i k I in k2 z dotika l i š či M i n N vzpo ­
red n i !

Z76 .4 Dokaži , da i maj o vs i kvad r i , katerih povr šina (v cm2
) in prosto rni na

(v crn ") je iz ražena z i s ti m š tev i lom, i s t o vsoto obratnih vrednosti
do lžin treh robov, k i se s tika jo v i st em og l i š č u!

Z76.5 Izberi mo kate roko l i š t e v i l o z 2000 c i f rami, k i j e de lj ivo z 9 . Vsoto
cifer tega števi l a označ imo z a, vsoto c ifer števi la a z b, vso to c i :
fe r števi Ja b pa s c . Do loč i t a c !

Z?7.1 V vrst i stoj i 1000 u č e n c e v . Dovoljeno j e , da zamenjata SVOJ I mesti
učenca, ki ima t a i s t ega soseda . Al i j e možno , da s t aki mi zamenjavam i
mest pr ide učen ec, k i je v začetku sta l na e nem koncu vrste, na d r ugi
konec? Ob raz loži odgovor!

Z77 .2 Zmnožek štir ih zapo redn ih sod ih naravni h š te vil j e 13440. Dol oč i ta
štev i l a !

Z77 .3 Del avc i Andrej, Bor is in Cene opravi jo ne ko de lo skupno v 1 ur i. Zna
no j e , da b i vsa k i zmed nj ih sam potre bova l za to de lo ce lo š t ev i l o ur .
Vemo še tudi, da de la Boris h i t r e j e od Andreja , toda počasneje od Cen,:
t a . V ko l i kem času bi vsak de lavec sam op rav i l to na logo?

Z77 .4 Višina t rapeza mer i 6cm, ena od osnovn ic pa 4cm. Notranja kota ob tej
o s novn ici mer i ta 12 00 in 135° .

a) Nač naj ta trapez !
b) I z ra č un a j obseg in p lošč ino t rapeza!

Z77 .5 Da n je tr ikotn ik, katerega s t ran ice mer iJo 3em, 4cm in 5cm. Al i obst~

j a v njegov i not ranjost i točka , k i je od vsake st ranice odda l jena manj
kot lem?
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A

Z79 .3

Zl8 . 1 Doka ž i , da j e 7 1 0 ooo - 1 de 1j i vo z lO !

Z78.2 Nad s t ranicama AB i n BC parale log rama ABCD nar iši kvadrafa AEFB in
BGHC . Dokaži . da j e da lj i ca GF sk la dna z eno i zmed d iagona l pa r al el o­
g rama ABCD !

Z78.3 Dvojna p lošč ina prav il nega šestkotn ika je enaka t r ikratni ploščini

enakostran ičnega t r ikotnika . Do loči ra zme r j e obsegov šestko tn i ka in
tr i kotnika !

Z78. 4 V raznost ran ičnem tr iko tniku ABC je viš ina i z v rha C na stran ica AB
enaka vsot i dolž i n drug i h dveh vi ši n . Iz r az i dolž i no st ran ice AB kot
funk c ij o do lž i n dr ug i h dve h s t ra n ic ! Na t o dokaži , da ne obs ta ja t r i kot ­
n ik op is a ne vrs te. v ka t e r em j e BC = 6 in sta t ud i do lž i n i d r ug i h
dve h st ran ic na ravni števi li !

Z78.5 V kvad rat n i mrež i 100 kra t 100 j e bi l o vp is a n i h de se t t isoč štev i l .
O zna či mo z al vso t o štev i l i z prve vrste . z a2 vsoto števi l i z d ru ge
vrste itd ., z a lOO vsoto štev i I iz state vrste . Podobno označi mo vsote
posamezn i h sto l pcev z b l , b 2 , b l oo . Do loč i š tev i lčno vred nost
i zra z a :
(al - b l) + (a 2 - b 2 ) + (a 3 - b 3 ) + oo. + (alO o - b lO o )

Z79. 1 St re lec st rel ja v ta rčo i n dobi za vsak us pešen zade t e k 5 točk, za
vsa k zgreše n s t re l pa se mu odb ijejo 3 točke. Ker j e imel s tre lec očit­

no s l ab dan, j e dosege l po se r i j i stre lov, k i j ih j e b i l o več ko t 10 in
manj kot 20, na t anko O (nič) točk . Kol iko stre lov je b i 10 v se r i j i i n
ko l i ko j e b i lo usp e šnih ?

Z79.2 Nara vno štev i lo a ni del ji vo s š tev i lom 5. Do l či os tanek , k i ga dobi
mo pr i delj en j u š tevi la a 4 s številom 5 (pet) l

I z r a č un aj vrednos t iz ra za :

1. 2.4 + 2. 4.8 + 3.6 . 12 + + 100. 200. 400

1.3 .9 + 2.6.18 + 3.9 .27 + + 100.300.900

Z79.4 V r a zn o st ra ni čnem š t i r i ko t n i ku ABCD se se ka t a d i agona l i AC in BD v
t oč k i O. P l oščin ; tr ikotn i kov ADD i n BCO s ta e na k i . Dokaž i , da j e dan;
št ir iko tn ik t rapez !

Z79.5 Nad h ipoten uzo pra voko t nega tr i ko t n i ka j e n a č rtan kvadra t , k i ne vs ~

buje vr ha pravega kota dan ega tr iko t nika . Dokaž i . da po teka s i me t r a l a
p ravega kota daneg a t rikotn ika skozi središče kvad ra t a !

Z80. 1 Mati je š la po nakupih i n je vze la s sebo j de na rne bone v v rednost i
po 15 in 20 din. Pet in o den a rj a j e po rab i l a za za jt rk , k i ga j e p lača­

la z 2 bonoma. Za po lovico preos t alega denarja je kupi la živež i n ga
p lača l a s 3 bon i. Kol i ka j e sk upna vre dnos t bonov . ki jih j e vze la s
sebo j?

Z80;2 ~ tevi la a, b , c i n d izpolnjujejo pogoj: a 2 + d 2
- 2( ab + be + cd ­

- b 2 - c 2 ) = O . Dokaži , da j e a = b = c = d 1

Z8 0.3 Dokaži, da j e prod ukt dve h za pore dn i h na r avni h štev i l de lji v z 12,
če j e večje i zmed obe h š tev i l kvadrat nekega na r avnega š tev i l a !

Z80. 4 Dan j e po lj uben št ir iko t n ik ABCD . Naj bodo t oč k e M, N, P, Q, R i n S
za po redoma ra zpo l ov i š ča da l ji c AB, BC. CD , DA, AC in BD. Dokaži . da se
premice (M. P), (N,Q) i n (R,S) sekajo v isti točki !
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Z80 .S Dana j e premica p , i zven nj e na i s t em bre gu pr emic e točki A in B.
Točka C je z r ca l na s l i ka točke A g lede na pr emi co p . S e či š č e pr emi c p
in (B, C) j e točka D. Naj bo E po lj ubna t očka pr emi ce p . ra z I i čna od
točke D. Dokaži, da j e obseg tr i ko tn i ka ABD manj ši od obse ga t r i ko t ni ­
ka ABE !

Z81.1 Dol oči neznano c if ro v za pi s u štev i l a 401S12x , t ako da bosta os t an ­
ka pr i del j e nju t ega š tev i la s 3 in s 5 ena ka !

Z81.2 V nepoI ni posod i j e 8S-odsto tna raztopina al kohola. ~e poso do na pol ­
ni mo do v rh a z 21-odstotno r aztopino a lk oho la , vs e to dobr o pr eme ša mo,
od I i j emo toli ko tekoč i ne , ko l i kor smo j e dol i l i , in pos odo zopet napo!
n imo do .vr ha z 2 1-odsto tn o raztopi no a l kohola, dobimo raztopi no, k i
i ma 70% a lkohola . Ko l ik i de l posode j e b i 1 nap oln j en pred do l ivanjem?

Z81.3 Po na jnovej šem pop is u preb iva l stva ž i vi v 5990 na seljih SR Slovenije
1 883746 prebival ce v . Doka ž i , da s t a v SR Sloveniji vs aj 2 na se lji z
e nak im š tev i 10m pr e b i val ce v!

Z81.4 V tr ikotniku ABC j e Va'Vb/Ve = e , pr i čemer so va. vb , ve do lž ine
v iš i n i n e do lžina s tran i ce trikotnika . I z ra č u n a j ene ga izmed kotov t~

ga t r ikot nika !

Z81.S Naj bodo A, B i n C takšne točke v ravnini, da je za vsako točko M t e
ravn in e i zpol nj en vsaj ede n od nas lednj i h dveh pogo j ev: d(A.M) S
d (B ,M) in d(A.M) S d (C,M) (Z d (A ,M) j e oz načena razdal j a med toč -

kama A in M.) Dokaži, da l eži točka A na da l j i ci BC

Z82. 1 U čen ci A, B. C i n D so tekmoval i v tek u. Vsak med nJim i Je napoveda l
v r s t n i re d na c i I j u ; učenec A: ABCD , u č e n e c B: BACD , učenec C: CBDA i n
učenec D: DCBA. Po t ekmi se je i zkazal o . da n ihče n i napo veda l pravega
vr s t nega reda . Le ede n med nj imi je ugani 1 mesto enega samega tekmoval
ca. Kakšen j e bi 1 pr av i vr stni red na c i l ju? -

Z82.2 Določ i os t ane k pri de lj enju štev i la 31 0 0 s 13 !

Z82 . 3 Točke M. N i n O ne ležijo na i st i p remici . Konstruiraj kva drat ABCD
tako . da točka M l e ž i na premic i AB , točka N l eži na pr emici CD i n je
točka O pres ek d i agona l kvad rata !

Z82. 4 V os t ro ko t nem t rikot n ik u ABC so noz lsca v l s l n og l iš č a triko tnika DEF.
Dokaž i, da so vi šine t ri kotni ka ABC hkrat i si met rale ko tov trikot ni ka
rep !

Z82. S V dan em če t ve roko t n ik u so tr i je ko t i topi. Doka ž i, da j e med diagon~

lama večj a t i sta, ki vse buje ogl išče z os t r im kotom!
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RBI . l Pe t e r na j bi prinesel i z trgovine za 50 din kromp irja. Krompi r pa se
j e podraž il za 25%. Za ko l i ko ods t o t kov manj kromp irj a j e dob i l Pete r ,
ko t je p r i čakova l?

RBI.2 Oan j e ve č čl en ik : p(x) = 4x' + x 3 + Bx 2 + X + 4 . Pokaž i , da j e vre~

nost ve čč l e n i ka za vsak x EN sodo š tev i l o !

RB1. 3 Po i š či na j ma nj še naravno š te v i lo , s katerim moramo pomnožit i števi lo
2520, da dob imo kva d rat ne kega nara vnega š tev i l a .

RB l. 4 Tan gen t i i z točke T , kil ež i i zve n kroga, razde 1i t a k rožn i co k na dva
l oka. Ko l ik šen kot ok lepa t a t angent i, če j e krajš i od teh dve h lo kov
3/ 10 kr o žni ce k ?

RB1.5 Točka o je s red i šče tr ik otniku ABC včr tan eg a k roga . Pr emi ca skoz i O,
ki j e vzporedna s t r a n ic i B~ seče da~ico AB v točki P i n dal jico AC v
točk i Q . Ookaži, da j e: PQ = BP + QC !

R82.1 Zjutraj j e de lavec od reza l 2/5 kab l a. Ko j e dopoldne od ostanka ka b l a
od re za l še t ret j i no, mu j e os ta lo Srn ka bl a . Ko l ika j e dol žina vsega kab
l a ? (Re ši z enač bo . ) -

R8 2.2 Tr imestni š tev i l i s t a zap i san i s š te v i l kama abe in eba . Pokaž i , da je
njuna raz I i ka delj iv a z 11 !

R82. 3 Jože i n Bo r i s s t a ob i s t em čas u odšla v šo l o . Jože t ov korak j e bil za
10% kraj š i od Bor i sovega , ve ndar je Jože v is t em Ča su na prav i l 10% ve č

kora kov kot Bori s. Ka t eri od dečkov j e p r i še l p re j v šo lo?

R82. 4 Na ri ši krož n ic i k 1 (Sl ,r) in k 2 (S2, r). Sred išče 52 l ež i na kr ožnic i
k 1 • Pre se či š če krožni c označi z A i n B. Skoz i točko A na r iš i p remico
p , ki seka krožn ico v točkah C in D. Dokaž i , da j e trikotnik DBC enako­
s t ra n ičen !

R82.5 Anica , Bran ka, Ve ra , Gabrij ela i n Dan i ca so ožj e sorodn i ce . Bra nk i na
babica, k i j e e na od njih , je Da ni či n a ses t r a . a Dani ca j e Ga br ij el i na
teta . Ani č ina se s t ra, k i j e e na od njih , j e Brankina mat i . V kakšn em s~

rod stvu s ta Bran ka i n Ve r a?
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C. NASVETI IN REš ITVE

je na ravno š tev i lo na t anko tedaj , ko IJ del i 8:

5. k

+ .. . +

- 1 < a < O.

0 , j e t o re s natan ko ted a j, ko j e

1 + a > 0, to re j pri

Ker j e x 2 + 1 vse le j v e č j e od
2x - 1 < 0 , t ore j x < i.

8. -1-
1--- > 1 <; > + a < ° i n+ a

1. 31" < 34" - (2 . 17)" ; 2048.17 "
17'4 ; 17" . 173 ; 491 3.17"
To rej j e 31" < 17' 4.

2. Ce velja e nako s t . je 7'00 ; 8'00 - 3' 00 ; (8 - 3) (89 9 + ...+ 39 9 )

Štev i lo 7'00 pa ni de ljivo s 5. Torej en akos t ne ve lja .
3 a ; IJ + 8 ; 1 + ~

. IJ IJ

IJ E {l. 1 .4 , 8}. a E {9 . 5 , 3 , 2} .

4. 1 1 1 -r_1'--"7T"1.2 D n + .. . + n (n + 1)

+ (J. _ _ 1_ ) 1 1 n
n n + 1 - n+f; n+f

5. Vsota (n - 1) + n + ( n + 1) ; 3n j e de l j i va s 3.

6 . Štev i l a so ure j e na po ve l ikosti ta kole Za < a < a3 < - a .

7 .

9. a ) ale> blc b) aid < bld

s a j j e
in j e za

10. J e mogoče !

a ) Ce j e b < O. b) Ce je b ; O.
c ) Npr . če j e a - 1, b ; - 1 in c ; -1.
č) Npr . če je a ; 0 , b ; ° i n e ; O.

117 Pr avil n i i zj a vi s t a a ) in čl . Izj av i b) i n c ) ni sta pr av i ln i .
npr . za a ; - 2 i n b ; - 4 r es a ~ < b2 , med t em ko ni re s a < b
a ; -4 i n b ; -2 r es a < b , med t em ko n i r e s a2 < ~ 2 .

12. a ) Za a > 0, b) za a > 0 ,
c) za a * 0 , c) za a < O.

a + b3 ; a2 + b3<;> a ; ° a l i a ;
a + b3 < b2 + b3 <; > a < °a l i a >
a + b3 > a2 + b3 <; > °< a in a <

14. Izraz j e poz it iven , če j e mi nuso v sodo mnogo. Štev i lo k + (k - 1) +
+ (k - 2) ; 3(k - 1) mor a biti sodo . To pa bo res, če je k I iho š tev i lo .
k ; 3, S, 7 , 9 • . . .

15. Iz r az j e poz iti ve n . če je k + 1 +
je re s l e , če j e k so do š tevi lo . k ; 2 .

16. a) 43. b) - 7/ 36 . c) 0, 9.
17. al ' > bl x 48 , cl x I L a - oo. ,

18 . a ; - 10. b ; - 5, 0, OOla3 b3 ; 125

19. a ) a ~- 3 , b) a ~3 , c) a ::;3. č )

e) b ~ 0, f ) b s 0, g) vsak b ,
k) x ~ S, 1) -3 /4 ::; y ::; 3/ 4.
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k + k + 3 3k + 4 so do š tev i lo . To
4 , 6, .. .

č ) 13/ 4 , d ) 1 , e) - 3/2

čl (r- - 28)/6 .

a ~ v'J ali a s -yJ, d ) -'/3 s a ::; +'/3,
h) b ; O. i ) vsa k ,"1;- j) vs a k n,



4, če j e O S a S

4a , če je < a

b) °zt , e ) z../2
ZZ. z

Z3. a = -4, - 3, -Z, -1, 0, 1 , Z, 3

Z4. Če vzamemo na pr imer za a = Z, postane A 7 , medtem ko postan e B - 13.
Izraza s ta r az1 i čn a!

Z5. a7 - 14a5 + 49a3 - 36a

Z6. a) 8a4 - Za2 + 1; preizkus : 7 .
b) - 4a2 b 2 : pre i zkus: - 4.
c) -0 , 36a4 ; pr eizkus : -5 , 76

Z7 . Zmanj ša se za 4%.

Z8 . x = Z5. Če m zmanj šamo za Z5% in n povečamo za Z5%, se kvoci ent min
zmanjša za 40%.

Z9. Na primer f (x ) = - x a li pa f( x) = 1 - x 2 •

30. a ) f( -3) = -4 7, f lo) = 16 .
b) f( 0,5) = 0, fH/ 4) = 35/ 8 .

31. f( O,O) = 0 , f (l,O ) = -1, f (O, 1) = 1 , f ( l, -Z ) = 5 1.

3Z . a) f(Z + v5) = 5 + v5
b) g (a + 1) = a2 + a + 1 , g ( l/a ) = 1 - l / a + 1/ a2
c) h (V2 ) = -3(1 +VZ) , h (h(V2 )) = 31 + Z7V2

33. x 8 + x 7 + x 6 + x 5 + x 4 + x 3 + x 2 + X + 1 =
X 6 (X2 + X + 1) + X3(~2 + X + 1) + (x2 + X + 1)
(x 6 + x 3 + 1) ( x 2 + X + 1)

34 . (a8 + 1) (a4 + 1) (a2 + 1 ) (a + 1) (a - 1 ) + 1 =
(a8 + 1) (a4 + 1) (a2 + 1 ) (a2 - 1) + 1 =
(a8 + 1) (a4 + 1) (a4 - 1) + 1 =
(a8 + 1) (a8 -1 ) + 1 = a' 6 -1 + 1 = a ' 6

35 (a - b )2 + (a + b )2

36. (x + a/Z) 2 + (y + a/Z) 2 + (z + a/ Z)2 + (u + a/Z)2

37 . Naj bo x + y + z = O. Torej je z = - (x + y) in Z3 - (x + y )3 =
=-x3 - 3x 2y - 3xy2 - y~ Od t od dobi mo : x 3 + y3 + Z3 - 3x 2y - 3xy2
= - 3xy. (x + y ) = - 3xy (- z ) = 3xyz.

38. n3 - n = n(n2 - 1) = (n - l )n( n + 1) j e prod ukt t reh za pored n ih ce l i h
š te v i l . Eno med temi tremi štev i l i j e gotovo delji vo s 3 i n vsaj eno med
nj imi j e sodo . Zato j e števi 10 n3 - n de lji vo s 6 i n j e (n3 - n)/6
cel o š tev i 10 .

39. Vsoto preob l ik ujemo n/ 3 + n2 / Z + n3 / 6 = n( n + 1) (n + Z) /6 . V š tevcu j e
produkt treh zaporednih ce l ih štev i 1, ki j e ve dno de ljiv s 6. Iz raz j e
ce loš t e v i l če n .

40. Če je n 1iho števi lo, ga l ah ko za pi še mo v obl iki n = Zk + 1, kjer j e
k ce lo števi lo. To upoštevamo v i zra zu , k i ga preob l i kuj emo v
8k( k + 1) (k + Z). Ker j e k(k + 1) (k + Z) pr odukt treh zapored ni h na­
ra vn i h š tevi 1, j e de lj iv s 6 . Ce lotn i i zraz j e tedaj de l j iv z 8 ·6 = 48 .
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41. Izra z poen os t avimo v ob l i ko: 4(ab + be + ae ) .

42. (n - 2) (n - l) n( n + 1) + 1 = (n2 - n _ 1) 2 .

4 1 > 1 · · 1 Ok ()3. x ~, ce Je . x(x + 1) > , ar j e isto kot x x + 1 > O.
Ob ~taJat a dve moznostt :

a) x> O. Takrat sta oba faktorja poz i t i vna in tak j e tudi njun pr odukt.
b) x < - 1. Takrat sta oba fakt orj a negati vna in produkt je poz itiven .

44. Č e j e a sod a l i b sod (a l i oba ) , je zmn ož e k seveda sod . Pr eos tane pr i­
me r , ko sta a in b ·oba liha. Toda takrat j e (a + b) sodo šte vi lo in
prav t ak j e ve s i zraz.

45. abQb = 103a + 102 b + 10a + b = 102 (10a + b) + 10a + b = (10a + b) ( 10 +
= ( lOa + b) ('102 + 1) = 101. ab. Odgovo r j e 101- kra t.

46. a ne sme b iti O, ke r b i sice r i z raz s am bi l O. b t ud i ne sme j b i t i enak O,
s a j bi bi l v tem pr ime r u i zraz sam nesmise l n (del j enje z nič !). Sledi ,
da j e e = O. Toda takrat se i z ra z poenostavi v - a . Iz r az je t orej pozi ­
tiven za a < O, b > O in e = O.

47 . Č e naj bo ab = alb , mora biti b = +1 a l i b = - 1 ali pa je a = O.
V prvem pr i me ru j e prod uk t enak a . Ta ne more biti enak r azi i ki a - 1
za noben a . V d ru gem pr imer u (b = -1 ) je r ezul t at enak - a . Raz l ika
a - (-1) = a+ 1 je e naka -a, če j e a = - 1/2 . Re ši t e v j e t o rej (-1/2 , -1) .
V t ret jem pr ime ru (a = O) j e prod ukt e nak O. Za t o j e raz l ik a O - b = O
i n b = O, ka r ni res !

48. abeabe 10sa + 104b + 103e + 102a + lOb + e = 103(1 02a + l Ob + e ) +

+ 102a + lOb + e = ( 103a +lOb + e ) ( l O + 1) abe. 1001 = abe. 7. l l . 13 .

49. (n - l) n( n + 1) + n = n (n 2 - 1) + n = n3 - n + n = n3

Od g . : kub srednjega izmed nj ih .

50. (n - 1) + n + (n + 1) = 3n , ses tav 1j e no š tev i lo, ke rj e vedno de 1ji vo
s 3 . Tud i če j e s uma ndov več kot t r i , j e vsota sestav lje na . Če j e š te ­
v i l o s umandov 1i ho (2s + 1) , je vso t a (n - s ) + (n - s + 1) + (n - s +
+ 2) + . . . + (n - 1) + n + (n + 1) + . . . + (n + s - 2) + (n + s - 1) +
+ (n + s) = n + n + n + . . . + n + n + n + 0 . 0 + n + n + n = (2s + I )n .
Pod obe~ je dokaz za pr ime r, ko je š t ev i l o s umandov sodo .

51. Razstav imo: a2 - b2 = (a - b) (a + b ) . Če je a - b = 1, je izraz enak
a + b oz . 2a - 1 , 1 iho števi lo, ki je lahko praštevilo a l i ne . Če pa
je a - b ~ 2, j e iz raz prav gotovo sestav ljeno število.

52. (n + 1)2 - n2 = 173 , od kode r 2n + = 173 i n n = 86, n + 1 87.

53. Po kra jšanj u dob imo (2n + 1) 2 - (2n - 1) 2 = 8n.

54 . 100a + lOb + e - l QOe - l Ob - a = 792 , odkode r 99a - 9ge 792 in
a - e = 8. a j e torej 9, e pa 1. Za b n i omej itev.
M = (901,911 ,92 1,931,941 ,951,961,971 , 981, 99l} .

55 . a) 10m + n + I On + m = 11 (m + n j.
b) 10m + n - I On - m = 9(m - n j.

56 . a) 100m + IOn + r + 100r + l an + m 101m + 20n + 10l r . To št ev i 10 pa
n i sp loš no de lj i vo zI l .
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100a + l Ob + e >
če j e a ; 9 in
Kol ič ni k j e

b} 100m + 10n + r - 100r - IOn - m ; 99m - 99r ; 9 11 (m - rl. Tudi t u­
ka j j e to re j r az l i ka de l j iva z 9 i n z r a z l i ko ci fe r . Še več: de l j i va
je tud i z 11.

57. (2n + 1)2 - (2n - 1) 2 ; 48, od kode r 8n ; 48 a l i n; 6 . Št ev i 1i s t a
13 i n 11.

58. Ke r j e 10 ~ ab ~ 100 i n 10 ~ ed < 1000, je t ud i 100 ~ ab ·ed <10000.
Mož nost i sta t ore j dve :
A) ab ·ed ; 444. Ke r j e 444 ; 22.3 ' 37, j e ed i n i možni r azce p 12 ·37.
B} "ab ·ed ; 4444 . Ker j e 4444 ; 22 ' 11 ' 101, se 4444 ne da razst av i t i v dva

dvomestna f aktror j a.
Reš i t e v. j e tore j ena sama : 12 37.

59. (x +a }2 - (x - a }2 ; 8a , odkode r 4ax; 8a in x ; 2.

60 . 16 (n - l) n( n + 1) (n + 2) + 16 ; 16(n2 + 2n }(n2 - 1) + 16 ; (n4 + 2n3 ­

- n2 - 2n + 1}.16 ; [4( n2 + n - 1} ] 2.

61. Na j bodo a, b in e i zbr ane ci f re . Št e v i lo , se st av l j eno i z nj ih, j e
lODa + lOb + e . Tak i h raz li č n i h š tev i l j e šes t . Cifra a nastopa dva kra t
na me s tu s t o t ic , dvak rat na mest u deset i c i n dvak r a t na mest u en ic . K
vso t i t ore j pr is peva 222a . Isto ve lj a za os ta l i c ifr i . Vso t a j e zato

S ; 222(a + b + e ) ; 2'3·37' (a + b + e)

in j e de lj iva s 6 i n 37. S č im še ?

62. Bod i t a m in n c i fr i i s kanega š t ev i l a .

10m + n ; m3 + n2
m( 10 - m2} ; n (n - 1)

Ker so vs i osta l i fa kt orji nenega ti vni, mo r a t ak biti tudi (10 - m2 ) .

To sk rč i vse mo žnost i na t r i :
a ) m ; 1 , 9 ; n tn - 1}
b} m ; 2 , 12 ; n (n - 1}
c) m ; 3 , 3 ; n (n - 1)

n (n - 1} pomeni produk t dveh za po r edn i h na r av n ih št ev i l . Tak pr odukt do ­
b imo l e v prim e ru b} , od koder s l ed i n ; 4 . Šte v i l o z zah t e van im; l as t ­
nostmi t ore j obsta j a i n j e eno samo : 24 .

63. Pa reci mo , da j e 100a + l Ob + e > 100(a + b + e} . Odtod bi s l ed i l o
90b + 9ge < O. Ke r s t a b i n e obe nenegati vn i , je t o nemogoče. Sl ed i
trdi t ev na l oge .

64 . Re c imo , da obs ta jajo a , b i n e , t ako da j e 100a + lOb + e 2 83(a + b +
+ e } oz i ro ma da j e 17a 2 73b + 82e . Le va s tran j e ~ od 17· 9 , desna
2 od 73 + 82 . Zato 17' 9 2 17a 2 73b + 82e 2 73 + 82 al i
153 2 17a 2 73b + 82e 2 155 , ka r j e ne smisel .

65. Naj bo abe š t e v i l o z opisa no l as t nos t j o . Ted a j ve l ja
> 82(a + b + e}, t .j . 18a > 72b + 81e. To pa g re l e,
b ; e ; 1. E9Jno š t e v i lo z op i s ano l a stnos t j o j e 911.
911/ 11 ; 82 ,8 1 .

66 . Iz pogoja na loge dob imo 100a + b ; 9( 10a + b) oz i ro ma 5a ; 4b . Za
š t e v i l a med I i n 9 j e t a e n ač ba r eš lj i va l e , če j e a ; 4 i n b ; 5 .
Ed in o š tev i 10 z zah t e vani mi l a s tn ostmi j e za to 45.
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67 . Ker z a de l imo, mo ra biti a , O. Velja ~ x - a , tore j x (a - 1)
= a2 • Č e je a = 1, se enač ba g l as i x·O = in ni r e šl ji va . Če pa

a 2
a » 1, dobimo reši t ev x = a=-r .
Pi š imo a2 _ (a2 - 1) + 1 = a + + 1__ . To j e ce lo števi lo l e ,a=-r- a - l a - l
če j e a - 1 = 1 al i - 1. V drugem pr imeru bi bi 1 a = O, ka r ni r es .
Torej je x cel o števi 10 s amo pri a 2.

68 . Iskan i števil i oz n ač imo s 24x i n 24y, kjer sta s i š tev i l i x in ij tuji.
Iz pogoja 24x + 24y = 168 dobimo - x + y = 7 . Če se ne ozi ra mo na v r ­
s t n i red se števancev , lahko štev i 10 7 zap ' sema kot vsoto dveh .ra r avn i h
šte v i l na t ri načine: 7 = 1 + 6 = 2 + 5 = 3 + 4 . V vseh treh vsotah
s t a s i seštevanca tuj a , tako da so reši tve t ri: 24 in 1444, 48 in 120
ter 72 i n 96 .

69. Vso t a S je e na ka ( t u je n ce lo štev i lo):
(n - 2)2 + (n - 1) 2 + n2 + (n + 1) 2 + (n + 2)2 = 5(n2 + 2) .
S je t ore j de lj iva s 5 . S 25 pa bo de l jiva le , če bo (n2 + 2) de l jivo
s 5. To pa se zgodi l e , če je zad nja ci f ra n 2 e naka 3 a l i 8. Noben
kva d ra t ce lega š tev i l a pa se ne konč uje s 3 a l i 8 . Sle d i , da S n i de -
lj iv a s 25. •

70 . Bod i N i s kana š tev i lo: N 100a + lOb + e = 3· 11· (a + b + e l. Od t od
v i d imo , da mora N biti de lj iv s 3 . Toda tedaj j e t ud i vsota c i fe r
a + b + e de l j iva s 3 . Sledi, da j e N de lj iv z 9 in vsota ci fe r tudi .
Ta j e zato 9 , 18 a l i 27. Ker pa j e N deljiv z 11 , mora bit i a + e = b.
(Lahko bi poka za l i , da možnost a + e = b + 11 odpade). 2ato j e a + b +
+ e = 2 , sodo števi lo . Sled i , da j e a + b + e l ahko samo 18 , N pa
33· 18 = 594 .

71. (2n - 1)2 - 1 = 4n(n - 1) . Ker s ta n in n - 1 dve zapo red ni š tevi 1i ,
j e njun pr od ukt vedno so do štev i lo . Cel oten iz raz je tako de l jiv z 8.

72 . ( 10a + a ) + ( 10a + b ) + (10a + e ) + ( l ab + a ) + (lab + b ) + ( lab + e) +
+ ( 10e + a) + (10e + b ) + (IDe + e ) = 3( 100a + l ab + e) ozi roma
IDe + b = 89a. Ke r je l e va stran neenačbe ~ 99, s ledi, da je 89a ~ 99 .
To pa j e možno l e za a = 1. Sledi, da je e = 8 i n b = 9 . Štev i lo
s amo pa j e 198 .

a3 a73.~ = J,5, od kode r sled i b (a 2 - 3) = 9 . b mo ra bi ti del ite lj š tevi la

9 in j e zato l a hko - 1 , - 3 , -9, 1, 3 al i 9 . Z vstav lj anjem ugotov imo, da
j e samo za b = 9a celo š t ev i 10 , in s i ce r ±2 . Iskan i ulomek je zato ±~.

74 . x 2 - y2 = 133 oz iroma (x + y ) (x y ) 133 . To nam da dve možnos t i:

a) x + y = 19 b] x +y = 133
x - y =7 x - y = l
Re š . (13, 6) Re š. (67 , 66) .
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75 . a +x b 2 - •
~ = a ' odkode r a2

- b = -x (a + bl . Ce Je a + b * O, lahko s t em

izra zom del i mo in dobi mo x ="b- a . Č e pa je a + b = O, j e prvo t n i ul o ­
mek enak - 1, nj eg ova obra t na vre dnos t pr av tako - 1 in j e l ahko x katero­
kol i ce lo š te v i lo , r az l i č n o od b .

76. 10a + b =ab, odkode r 10a = b(a - 1) . Ker j e desn a st ran manj ša od
9 (a - l) , sled i 10a < 9 (a - l) . Kerpa j e 10 > 9 i n a >a -l, t o
ne more bit i res . Štev i la s predpis an imi l astnostm i to rej n i .

88. o = 3avT
3a2Vf

P =-r

93. {] = 2d( l + J3)
P = d2V3

95. 0 = e + 3f + ,/e2" + [ 2

P = lyf
97. o = i (7 + J3)

5a4 }
p = -S

87.

85.

81. o = !! ( 1 + 2,;2 + vS)a2

P = "2

o = 1'0 + v3 )
1'4 3

P = - 2-

. 211
o = dv3 + 3 )

P = 1'2 ( .~. - 4)
o = d l + 2v2 + v3)

P = 1'2(1 + 1)

89. o = 2a(2; + 1 )

P = a (3"'3 _ 211 )
2 3

91. o = 1'(iv3 + 11 )

P = 1'2(3 + !'.)
3 2

83.

o = ~
2

P = -rta2V3
o = ~O + v'J + v'b) + 2e

P = b~ O + V}) + bc:.3

o = a( 5 - )3 )
.J

P = a2 ( 1 -~)

o = i( 3 +)3' + ..J(,j

a2

P =-1r(v'} + 3)

o = a ( 1 + vS)
a2

P ="2

o = a (.} +V2)
a2

P = "8"(6 - 11 )

o = a( l +v5)
a2

P. = "2
2v3o = a( l + - 3-)

a2VJ
P = ----r2

164 + x = a2

100 + x = b 2

Naravn i š te v i li a in b zadošč a ta pogojem: a > b , a> 12 , b> 10 i n
a + b > 22 . Če go rn ji enačb i odš te jemo , dob imo a2 - b2 = 64 , (a + bl·
. (a - b) = 64 . Od vseh možnih razcepov števi la 64 pr i ha j a t a za radi gor ­
nj i h pogoj e v v poštev l e 64 ·1 in 32·2 . Od t eh samo drugi da za re š itev
narav n i š tevi l i , i n s ice r a = 17 in b 15 , t ako da j e x = 125 .

3v279 . o = a (l+ - 2-)

P = -§a2

96 .

90 .

94.

92.

86.

84.

80.

78.

82.

77.
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98. p = it2
8 3nV2 - 5Tr - Z

10 . o = ---Z- a p =~ a 2

100.

101.

o = Zr(v3 + !'.)
j

p = r 2(~ + r 3-)
3 Z

a2 •
p = -''2''3
0 = a ( l + v-13)

109.

o =

p =

oA~B
4v13 " II

(-3- + Tr )r "..J

3n Zvl3 r 2
6

,.. ,

10Z. o = zrh
r 2

p = 2

aA

v ~ 0,87 m

o = 3;a ~ Z8 ,Z7 cm

p =~ a 2 ~ 10, Z7 cm2

o = (Z; + l )a ~ 18 , 57 cm

p = (} - ~)a2 ~ ZZ, 11 cm2

Do--~_ _ ~--oC

110.

111.

11 Z.

o = (( Tr + 4)V2 - 4)a ~ 48, 80 cm
p = (Tr - 1)a 2 ~ 137, 06 cm2

8 .
o = 5rv'5

p = ~r2
5

o = ~3 ( Tr + Z )

3Tra"
p = ----:l2

p = ~ (za 30° i n 150°)

bdi
p =~ (za 45° in 1350)

p =~ (za 60° in 1Z00)

104.

106.

107.

103.

105.
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113 . 3
s = ( ; + 2) (P, + P2) ~ 402 .7 cm

c = v'2(p , + P 2) ~ 84 ,9 cm

117 . Na vsak i ri s b i poi š č i enako­
s t ran ičn i (e na kokr ak i) t r i ko­
tni k , k i ga dobi š, če zvežeš
nekatera središča k rogov . Iz
t riko t nikov ih s t r an ic izraču­

na j obsege posamezn ih pr avo­
kotn ikov i n ji h pr imerja j !

(~ + p ) 2 = (.~) 2 + (I _o) 2

a
o = "B"

a 2 7T a 2
P = Lj + 21T (1})

D<;>-",==:,__-=--<;JC

118 .

119 .

p

B

(.:;- + l) a Ao = a

( '1'3 1T )
P 1 - lj - (; a2

a
120.

EJ [»
A B v

1-. .. 1

33

p

4 1Tp 2 •
P =- 9- = 28, 27 cm

s

1 15 .

114.

116 .



Iz tri kotnika 0 ,0,Adobimo :
- _ 2 __ 2
0 ,"; 2 = 0 ,02 - O,A

2 2
= (R + r-) - 2, 2 = R + 2Rr

Iz pravokotnega trikotnika
dob imo

AB = h 2- -';' zi i; --::--;'2 = 2Rr

R - r + 2I'\!3- 3
z- = R (2v'3 - 3)

A j e do t ika l išče t an gen t e a
kro ga, AB pa t eti va krog a.
Seč išče pravokotn ice na a v
točk i A i n simetraje t et i ve
AB je s red išče kroga .
r = AB = 4cm o = (8 n)cm 2

lJ = ( 16n )cm

lJ =

124.

125.

126.

S 2S,

r = (2)3 - 3) cm
lJ = TT (21 - 12)) ) cm2

2v
2a = 3 + v'3 =

(1 ..'3 TT)
7.3lJ = + lj+a a 2 -

121.
5 ...Ii

1)a 2 ;"P = ((1\ - Z ln -
- 2,82 dm2

o = ( 1 + ..'2lna - 15 ,17 dm

122 .

123.
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127 . 12 dm; 26 dm 131. c

B

B

c

B

(9J3) cm2 = 15. 6 cm2

12

P

P

P

134.

133.

. 132. Pl o š čino i s kanega 1i ka CDE
dobimo t ako , da od vso te pl o­
ščin izsekov AEC in BCD odš t e ­
j emo pl o š čino 6 ABC .

P = P , + P2- p6 A

P, = -d- 1T (a,/3)2

1
P2= 6" 1Ta2

P = P2 ( 2; .~ + 1) _ 223 cm

P

1T + VS
P = --2- p 2

o = (1T + 1+ .J3)p

p nr 2
= """tj

o = (J + + A) p

130.

129 .

128.
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Do l oč i t i je t reba r az l i ko
p lo ščin krožneg a izse ka i n
enakos tran ičneg a t ri kotn i ka .
katerega s t ran i ca j e v i š i na
prvo t nega trikotni ka .

(aJ3)2v3"
1Ta2 2

P = - 6- - ---=:"""-4-

( 1T 3v'3)P = a2 b - lb

135.
b M

a = 2 v 3V2 = - 2-

b b b
c = 2 + 2 v'3 = 2{v'3 + 1)

o = ~<3 + vr+ vf,)

bP = "!l (v'3 + 3)

c

A

- e - e fi136. a ) AC = 2 ' BC = 2 VJ

( CI. = 60", S = 30")

b) CE 1 BF, ke r j e ko t ECA
enak ko t u CBF in j e
AC 1 BC

c) Vi šina tikotnika CEF n~

osnovnico CE je e naka -q-.
e2v'j

PCEF = PCEA = 1"b
7e2,/) A

d ) PABFE =~

B~-",,-=----..,,-~

36

B

E

137.
Kvad r a t naj vecJ e s t ra n i ce j e
večji od vso te kva dr atov d r u­
gih dve h s t r an i c . Tri kotn i k
j e topoko t e n . D

/~"-
/ 3 "-

}iC'\~c
"­-,

-,
~

B

AD = x~__

CD = j ~2 - x 2 in

CD =~~+;;f2

~2 - x2= 4e2 - (e + X)2

3 - - 3e ,.,-r
x = sc ' CD = 8 v 15

138. 0 = 6(v3- + v2- + 1) cm

c

A

139.

R = AB =~ , h = 2~:r
Triko tni k A0 2D j e po lovi ca
e n a kos t r a n i čnega tr i ko t n i ka
s s t r an ico A0 2 = h - p
- (h - p)vT
0 2D = P = 2

a a
p = 212+V'TI = 2 (2 - V'J)

c

B



B

AD = AF = b - I'
BD = BE = a - I'

e = a + b - 2I'
a + b - e

I' = 2

PABC = 150 cm2

b = 7 cm
). h = 192 cm2

A

~
A aB

25 cm
12 cm
(a +b

2

N 10
a = - 5-

a l i

2p = ar + bI' +eI' =ab

I' = ab
a + b + e

a =
h =

p =

144 .

145.

146.

B

c

c-x

A

c

Naj bo: AB = 21, BC = 9,;2- i n
~ B = 45° . Po t em j e :
CC ' = BC' = 9
AC' = 12, AC = 15

o = 9(4 + J2), P = 94,5

C

~
A 100 B
V , = 3x , v2 = 4x
8 , = 3x ' 10 = 30x
8 2 = 4x·10 = 40x
(30X) 2 + (40X)2 = 1002

V , 6m/min, V2 = Srn/min

c B
b2 - X2 = a 2 - (e - X)2
X = 25 cm
ve = 60 cm
P = 2640 cm2

A

142.

141.

140

AE2- BE2 = AD2 - CD 2 = AC2

143. B

c

AE2 = AD2 - DE2
BE2 = BD2 - DE2
AE2 - BE2 = AD2 - BD2

ker j e lJlj = CD,
ve l j a :

A

4 B,-"C~+-,D",-A,-- ' AB17 ' ;>=-2

BC = CD = 5 + X
122 = (5 + x)2 ­

- x 2

x = 11,9 cm
P = 131,4 cm2 D

c;k----f-----I

5

A

c
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a

a

AB = a = 4 cm
p = 3.,13 cm2

TC = (3v2 - 1) cm ~ 3,2 4 cm
TB = (~jo - 3v2) cm = 2, 40 cm

D C

8av'3
0 = - 3 ' P

r) = 2 " (~ - av) v = ';,.-
'" 30L J 2 VL

P = 8 (n - 2v2) cm2

/pe
AaB

152.

153.

154.

BA

x = 3. 5
MD = 3,5 cm, MA = 1, 5 cm

A A , B

PABCD = PA ,BCD,

( t r a pe z, para le logram)
1 (a + cl v

PECE = ZPABCD = 4

148.

149.

~ a B

a , je s t r an ica kva dr at a
a, = av2 - a = a(v2· - 1)
o 4a(v2 - 1)
P = a 2 (3 - 2A)

1 5 0 .D~C

5Et<==..-/
A B

(5 - x ) "7 + 23. 5 + ~ =
2 2

7 + 15 .5- -2-

151.
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BA
BD = 2v'l drn
AC = 2../J' drn
p = PABV - PDVC = 7"/:; drn

D.~".:.~__::::.....--o

158.

159.

C,
A,

d
- - a

= h ' C, =a + 2 ' iv'f =
= a ( 1 + -]3')

3
_ d 2 _ a 2 ( 2 + v'3J .

p - Z - - - 3-- = 11,20 crn 2

155.

B

B , B~~~~'" A A,
p =a

9
(lf + 3V3J

av'3
O = - 9- (2lf + 12)

A

CE - ;;';3- 2
Nada lj u j

SB = SC
(7 - X)2 + 32 = r 2

x = 3 , r =5

16 1.

160 .

p = 32v'3 crn 2

A c .f3 B

a =2ev'3 + c b =d =2cv'3
v 3e

2ev") + 2e 3p = 2 . e

p = 3e 2 (v') + 1)
0 = 2e (3v'3 + 1) e = f
e2 = (3e )2 + (CVJ + e )2
e = Cl!13 + U J

A

157.
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E

O,

~ = a h!'f - 1)vr + 1
4a(v) - 1)
a2 (vT - 1)2 = a2 (4 - 2J3)

D\l-_----", --OC

-- -- - -- - -- - - - - -- - - -~ -

o =
p =

x =

165.

O,

A
~13 B

166 . _ a2y"J + 3a 2

P - ---ej li
a 2

3a:-f[p = T()3 + 3) , O

B

BD = 10v'3
DC = 10
AC = 10v2
o 10(3 + v2 + )3)
P = 50(1 + v'5)

A~N B

h a + C (h . d ' o

= ---2--- Je sre nJ l ca in
hkrati v išina trapeza)
Iz trikotnika AND dobimo :
b 2 = (a + C)2 + (~)2

2 2

= j a 2 +2 c 2

a) b b) P = h2

Po Pitagorovem i zreku dobimo :

0-;-02
2 = iJ--;t2 + D;.j;2 ali

(2r)2 = (a - 2r)2 + (b - 2r)2,
odtod r = a + b

2
± v2ao

(2 rešitvi; glej s l l ko l )

163.

164.

162.
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50
b = vT70

A

~ -pC

1
rl

I /
1 Bx:
1 /"/
1/

'45 0

o

A

1' 2 = OA 2 = ON2 + NA 2
l' = 5x
a = 30, b = 5

b) 1'2 = 052 = OM2 + M52
l' = yv'T7D

300
a = v 170'

8 12 B

171. o = 8(2 - vi2 )a
P 2(2 - v'2) a2

172 .

P = PABCD - PAMN
AB2V3 AM2J3

P - 2- - -q

P = 31-/3 cm2

173. a)

c

G

B

A
8 12 B

Najkraj ša diagonala pravi Ine­
ga 12-k otnika je st r an ic a
pravilnega še s t kotn i ka; d = l'

Iz trikotn ika ABP dob i~ :

/ 1, 2 V3' 2
E 1 2 V LI + 1'2(1 - ;r)

o

" 1'2 ( r n)2
8,2- = lj + l' - ~3

812 = r/L/i
O = 12r/ 2 - ..J3

l'
1" -

2 . 3
P 1 2 12· --2-- = 1' 2

o =
p

A ~f2 E

a , = a + 0:/2." = a( 1 + A)
P a 2 (1 + .Ji ) 2 - a 2 =

= 2a2 ( 1 + v2)

17 0 .

169.

168.

167.
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5174. h = sa2

175. o = 2(5 + vS") cm
p = 4';3 cm2

"-------~A

o = 6(Y) + 3) cm

B

r­
I -,

I ,
I -,
I -,

B~3 0 °

15°
C A

179.

5177 . P = 2k2

178.

Točko M moramo določiti tako,
da bo kot ~ BMC = 90°. Toč k a

M j e sečišče s imetrale trape­
za in kro žn i ce , k i ima krak
BC za premer . Tako dobimo dve
točk i M, in M2 , i z ka tere
v id i mo oba kr aka pod pravi m
kotom.

Nalo ga ima dve re š i t v i , če

. s
J e 2 < r , t.j . s < b .
Naloga i ma e no re sItev , če

j e t = r , t . j . s = b .
Naloga ni ma re š itve, č e j e
kr ak manj ši od s re dnj i ce .

176.

Toč k a E j e s red išče hi potenu-
ze in za t o s red i š č e očrtanega

kr oga . Ker j e ~ CEB 30°, j e
CD = CE in za t o AB = 4 ' CD2

180. o = 4a (2 + vl3l
p = 4a2J3

181. a 2 + b 2 = (b + d ) 2

b a2 - d 2 a 2 + d 2
= - 7-d- c = --2-d-

182 . = r 2Y/3 C
p

A B 183.

x = 2' _ _a_ = 2
J3 + 1

p = ';f + l

B
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184. a ) Oba lika s t a kvadr a ta .
Doka ž i sam!

b) Diag onala manj šega
kvad rat a : d, : a - b

l' , : -}(a - b) 2

Diagonal a ve čj e g a

kvadr a t a: d2 : a T b

V2 : -}(a+ b )2

c ) V, : V2 : 1 16
č) V : V2 - V, 2ab

185.
1'2 : 31',
V : 61'; v':r

187. 2

V : T(3 + 1T )

q

186.
161'J.f

o : - 3-

: 81'2v'3
V - 3-

p

188. ~ BOC : 1200 . ~ AOC : 30 °
(odno s med s redi ščn im i n
obodn im kotom ); 1: CON : 60°
..,,- l' - rv0
uN : 2"' BN : - 2-

1: .40N : 1: AOC + 1: CON : 90° ,
to r e j BC 11..40 i n zato

1 - - 1'2v'T
VABC : 2" BC·ON : ~
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4 aVl19 . d = a - -r-
a = 2(2 + ·/J)d
p = ( 12 + N 3) d2

195 _ AD = Z-AL = 2(a - a ) i n
DL = (a - a )v'J

1
p = I( a2 - a 2 )v')

193 2 ( X)2 xvi3 2. a = I + (X - --2--)
a2

x2 = "2='v"3 = a2 (2 + v'"3 )

X2 a2V3 3 + 2v'J
P = 3·T + ----q- = - -2- a2

C

~------ .
----

~-;;oo
....

.... ....
".... ....

B

c

s

SD = I'

o = 4r/3
4 2,,( ­p =.y 3

191. AC = d = = ( 1 + V3l
x = a/2 (v3 - 1)
p = a2 (2v'J - 3)

190.

189.

B

192.

v = 2v'6

196. b + a = CL + LA + AM + MB

CL = NC = I'

LA =AM =b - I'
MB =NB =a - r
b +a = 2b - 2I' +a a li
a - p = a - 2I' ( 1)
a 2 - b 2 = a 2 ali
(e - ob ) (a + bl = a 2

a + b =~ (2 )
a - 2r
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197 b Za + Zb ; > a ;~. a ; b - Z

De s no s t r an en ač be l a hko pr e-
ob l i ku iemo:

Zb- - 4 + 4 ; Z + 4___
a ; b - Z b - Z
Ker morat a bit i a i n b na r a v­
n i števi l i , ve lj a
(b - Z) E {1 , Z, 4}
Dobimo: b ; 3 , a ; 6; b ; 4,
a ; 4; b ; 6 , a ; 3, t o j e e n
pra vokotni k s s t ra n i ca ma 3 i n
6 t er kvad r a t s st ra n ico 4.

c

Zrv
v'iJTv ~ Zr)AB ; Zx

x ; vi> tv - zrj
V (v - r)

AV ; EV ; IT + x VIJ""tV -- ZrJ

d, + d
2

; m Za ; k
d, 'd2 ; Zp

(4..1.)2 + (!b.)2 ; a2 ; > d, 2 +
Z Z

+ d22 4a2 ; k2
I z m2 (d, + d2)2

; d~ + Zd, d2 + ~ dob i mo
m2 ; k2 + 4p

m2 _ k 2

p ;~

ClJ ;v Qt ;r
IT ; v1V ---=-rF -- r 2 ; vv(V - 3rT
ozn ači mo : DH ; Er ; x
(7:[ + x)2 ; v 2 + x 2

ro

za1.

ZOO.

199 .

e >

s i s t ema e n a č b ( 1)
a2 - Zr( a - r)

a - Zr
Zr( a - r )

b > a - Zr

Re š i t ev
i n (Z):

A

198 .

T
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202 .

Iskano p lo š č ino označ imo z x,
osta le de l e z y i n z.
( 1) x + 4y + 4 z = a2
(2) 1

x + 3y + 2z = "4 1Ta 2

(3) x + 2y +
1

z = } 1Ta 2 -

1 ?_ '3 k . 1 - "- ~-Y, e r Je p OSC l na

kr j vočtrn ega tr i kotni ka AP~qB

e nak a p lo ščini segmenta QAT.
Če ena čbe ( 1) , (2) , (3) zapo ­
r edoma pomnož imo z 1, - 4 , 4
i n j ih nato se štej emo, dobi mo :

a2

x = 3( 1T .+ 3 - 3v'3 )

c

E

G
Iz s k i ce ugo t ovi mo po Pitago ­
r ovem izreku , da so do lž i ne
s t r an ic in d i agona l

a = v? - '.Ii , d , = 2 ,

d 2 = v2+ .:I2 d3 = ../2
Potem j e a8 'd~ ' d~' d~

= (VZ :':-A j"B.24 • ("k ) 8 .

. (V!Z~~) 8 = 4096.
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0.7 1.1 Iz r aza se raz I i kuj eta za 0 .7 2.5 a)
- 16/15 .

0. 71.2 De bel i na sko r j e j e 24 mm.

0. 71. 3 Upor ab imo Pi tagorov i zre k b)

3

SD = SCV'2 ...Il m

p = ~ m2
2
r 2 r 2 1T

P = T - T =
r 2 71

= T ( 1 - lj) = 0 ,1 1 m2

c) o = (v2 + ~)r ,;. 2 , 20 m

28
0 .73. 1 T!l7

0.7 3.2 P = 2 10 cm2 0 = 70 cm

0. 73 .3 Ver iga j e dolga 80 3 cm.

0 .73 . 4 o = 67 ,4 cm P = 226 ,9 cm2

0. 73.5

0 .7 4 . 1 a ) (a + b ) 'c 3

b) a + (b 'C ) 3
c) [(a +b)'c]3

a ) -z
b) O
c) -8

) Za Za a
a ~ = 2 (a + 3) =~

b) ~= 1
l La b

P = 2 .( 7I~2 - ~)

v'32r2 (-j - lj)

471r
0 = - 3-

0 . 74 . 2

2

0. 72 . 1 s) (7 . 6 + 12 ) 3 - 1 = 17
b) (7 .6 + 12 ) (3 - 1) = 27
c ) 7. 6 + ( 12 : 3) - 1 = 45
d ) 7 . 6 + 12 : ( 3 - 1) = 48
e ) 7 . (6 + 12 : 3) - 1 = 69

11 9 99
O. 72 . 2 TO a . TOb = liiO ab

Pro duk t se zmanj š a za 1 %.

0. 72 . 3 m < 3

0. 72 . 4 a = 2' V2 = 10 cm
b = 2· v , = 8 cm
P = 40 cm2

o = 36 cm

0. 71. 4 a ) 27, b ) 1 , c ) 6, č ) 12,
d ) 8 , e ) O

0 .71 .5 P ,;. 2 16, 5 m2
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0.75.3 c = b + 12 , a = b + 22
od tod : a - c = 10

a + c - 2b = 34
a + c + 2b = 86
b 13, a + c = 60

C
6

BA

v = /~a-; C)Z) = 12

P = 360 cm2

0.75 . 4 BM2 = 22 + 2, 52 = 10 , 25
BN2 = 62 + 7,5 2 = 92 ,25
BM2 + BN2 = 102,5 0
MN2

= MR2
+ RN2

MN2 = 8 ,5 2 + 5,5 2 = 102 , 50

N

M

0.76 . 1

0.76 .4 BD = r + rY2 = av2 kjer
a 1 rn, Od tod

.J2 pi

r =~ = 2 - VL

r = 0,59 m

t 2 2
0.76.5 (2) = R - r 2

P = n(R2
_ r 2 )

16' = R 2 - r 2

P = 16n cm2 =50 ,27 cm2

3a2 - 3b2 - 6bc - 3c2
3(a2 - (b + C)2)
3(a2 - a2 ) = O

0.76.2 Količnik se poveča za 50 %.

0.76.3 2400 : ((2400 : 25) + 24) =
= 20 ; 2400 te levizor jev so
na redil i v 20 dne h.

B

(n2 _ 1 ) 2 +

A ~----1f--~C

D

122 + x 2 =
= 169

x = 5
Trikotni k BDC
je pravokoten ;
(5 2 +122 =132 ) !
P = 60 cm2

c ) 7a 2a _ a
~ = 2(a - 3) -~

2a
d ) 2a = 6

""6
0.7 4.3 (n2 + 1) 2

+ (2n)2

0.74 .4

E2, = 37%P,
= 0,58 (r = fv:r)

C

UliJ
A srB

0.75. 1 Vrednost števi l skega
izraza je 4 .

7 m 80:75.2 Iz pogo ja 9 < n< 9
s le d i Tri < 9m < 8n , kjer
sta m, n E N i n manjša
od 10. Oobimo 4 take ulo m-

4 5 6 . 7
ke: 5' 6' 7 ln s' Nalogo
l ahko reš iš t udi ta ko , da
oba ul omka spremen iš v
dec imaIno števi lo.

0 .74.5 P, = n~2 =1, 57

r2v3
P2 = - 3-
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374 =>

Iz sl i ke pa

+ 6. I z
I' = 21.

+ l s + l 6 + l 7 =
1

= b (2nI', + 2n(I' , + 1} +

+ 2n(I', + 2} + . .. +

+ 2n(I' , + 6}} =

= ~(7I'1 + 21), od tod

7 21
I'=b l1 + T
razbe remo r = Y'1

obeh zve z dobimo

c ) t
"

t 2 ; t , 1l q in t 2 t! q ,
A E t , i n B E t 2
(dv e rešitv i t , in t 2 )

375 30.78.5 1000 = 8 ; a + b
=> b = 374 - a

0.78.3 2nI'

0.78 . 1 Št ir i kotn ik ABCD j e t rapez z
os novnicama AB in CD i n z
viš i no v:
AB = 2, CD = 4 , V = 7
Zato p(ABCD) =~

0.78.2 Dani i zr az l ah ko pi šemo v
ob lik i 7 (x 2 - 4) ini ma
vrednos t ni č za x = 2 in
za x = - 2 .

0.78 .3 Enač b a ~ + x + (~ + x) =

=180 ima re ši t ev x = 70.
Kot i t r iko t n i ka mer ij o 200

,

700
, 900

•

1. 1e.to 2 . 1eto

pla n i ra no 108 % 116,64 %
doseženo 105 % 116,6 4 %

x % od 105 %= 11 6, 64 %
x = 11 6, 64 . 100 ~ 111 09

105 '
V dru ge m l e tu mor a j o poveča ­

t i proizvod njo za pr i b] i žno
11,1 %.

0 .77 . 1 Odštet i j e tre ba i zr az
- x + 14y .

0.77 .4 p = 0, 57 m

0.7 7 .5 N ~rišemc :

a ) k ; k (S ,I' }
b) p ; P n k = 0'
c ) q ; q n k = 0', k i tv ori

s p kot 750

d) n ; n ..L q in SEn;
n n k = {A, B}

0.7 7.3 Pol mer manjš ih kr ogov je 2.
Za raz ! i ko p lošči n do bi mo
36n - 28r; = 8n . 8 2
Nei zko ri š čeno os tane ~i = 9
pl o š č e.

0.77 . 2 --'--'-=--=--=-'---'-"__=_=_

49



aD

C:~---/------1E---cf-+--~F

0.79 .5 Reši tev:
Iskani da lj i c i sta AM in

AN, kjer M s redišče stra ­
n ice CD in N s redišče

stranice DE .
Utemel j ite v :
Naj bo p(ABCDEF) = 6p.
Pot em j e p(AEF) = p
p(DEA) = 2p => p(ADN ) =
= p (ANE ) = p , ker i ma ta
~DN in hANE e nak i os nov ­
ni c i i n s kupno v iš i no.
Enako ve l j a: p (MDA ) =
= p (CMA ) = p (BCA) = p
Končno sk le pamo: p(ANEF)
p (AMDN) = P (ABCM)

B'D- ~..

3.374 -

102
TJ2'

'&----..;;,,;ii'-__""''''Pc

~= 18 => 8a37'< - a
- 3a ; a = 3'34 ;
a = 102, b = 272
Is kani u l ome k je

0.79 . 1 2a < a < a3 < a2 < -a

0.7 9.2 2ap i s š t e v i la x j e abcabc.
Sle di :
x = a· 105 + b· 10'- + c ' 103 +

+ a· 102 + b · l O + c
100l00 ' a + 1001 0·b +

+ 1001· c
= 1001(100a + l Ob + c )

X = 7 ' 11 ' 13(100a + l Ob + c)
~tevilo x j e ve čk ratn i k š te ­
vil 7 , 11 i n 13 , t ore j je
de lj i vo s 7 , 11 in 13.

0.79.3 Reš i tev: P, : P2 = 2 : 5
Ena i zmed možni h poti re še­
vanja:
1 . EF = EG = v ( l astnost Ba )
2. p (ABCD) = 7v

3. p (~ED ) = ~.4v = 2v

4. p (ABCE ) = 7v - 2v 5v
Razmer j e p lošč in j e
2v : 5v = 2 : 5

0.79.4 P, = nr 2 ; P2 = n(3r )2
P2 - P, = 8nr 2

~= nx 2 - nr 2

4nr 2 = nx2 - nr2
x 2 = 5r2 ; x = rv5­
Polme r krožn i ce j e rJ5.

O. SO .l (-a ) 2 + (-a) + 1 a2 - a + 1

a ) (a2+a+1 ) - (a2 -a+1 ) = 2a
b ) a2 + a + 1 =

= (- i) 2 + (- i)+ 1 = ~

a 2 - a + 1
1 13

(- } ) + 1 =""9
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B

a

A

a a + 27
0.8 1. 1 Ii = b + 30

a (b + 30) b ra + 27)
a 9
Ii = TO
Ulomki so nap ri me r
9 18 27

TO ' 20' JO.
0.8 1. 2 a = B a = 69° y = 42°

E = ~ - (90° - a ) = 1~0

~ = 90° - I = 5S}°

C

c

B

1) 3 - n 2 + 3
n - 1

= n2 + __3_
n - 1

Dani ul ome k j e cel o š tev i lo
samo za na ra vn i š t e v i l i
n = 2 i n n = 4 .

0.80.2

0.80 .4

a

0 .80.3 Nar i šemo kro g s pr emer om
BD = 7 cm in potegnemo
vzpo re dn i c i k BD na r azda­
lji 2, 5 cm. Imamo dve re -

šitvi : del t o id ABCD i n
de l t o id A,BC,D.

D

0.8 0. 5 AB = 2BC ; AR = RB
Na r i šemo RS II AD
1. DS = SC = SR

~ DRC je obo dn i ko t n0d
preme rom kr oga K(S ,SR) ,
zato je pravi kot .

2. T rd; ~ev l ah ko dokažemo
tud i z iz reki v ko t ih ,
ko t j e raz vi dno iz sk ice
de sno .

~ .....f~ ~'C
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(1;DTC) = 90°, za t o j e
(1;DTA) = 90° , (1:TAD) = 60° ,
(1:ADT) = 30°
/',ADT j e polovi ca enakos tra­
n i čn e ga tr ik otn ika
- a - a 3a
AT = 11' TC = a - 1\ = Lj

c

0 .81.3 (a + i )b = ab + 1 => b = t
a(b - ~) = ab - i => a = ~

2 5 5
a =ab = 4

0.8 1 . 4 e = A-S + EC
l = BA + AD = - A-S + EC
e - ] = 2A-S

'c------__---.oc

A

0 .81 .5 Dol ž in a s t r a n ice pr ve ga
6kvad ra ta j e a , d r ugega 5a

. 4 6a 24a
tre tj ega pa S~ = ~ .

P l o š č i na tretj ega kvad ra ta

j e ( ; ~ ) 2 = 92, 16 % p l ošč i ne
prvega kvad ra t a.

0 .82. 1 40 0

0 .82 . 2 ~ :~ ~ 28

Bel e c ima povp rečno 28- k ra t
več zeml je ko t č rnec.

0.82.3 Polj e meri X hektarov.
3x1. dan : lb

2 3x 9x
2. dan : 2S 'lb = 20

3x 9x 8lb + 20 + 7 = X , X = 240

Pol j e mer i 240 hektarov .

0 . 82 . 4 l . ( i,4 CD) = a
BSC j e enakok ra k

(W SC) = a
2 . ~BA j e zunan j i ko t v ~CB

(~BA ) = 2a
3 . !'1SBA j e enak okrak

(1;BAS) = 2a
4 . 1ASD je zunanj i ko t v /',ASC

(M SD) (W AS) + (MCD)
= 2a + a = 3a
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c lsca (B prvih dveh , C
s rednj i h dveh in D zadnji h
dveh ) .

Iz t r i ko t n ika ABC dobimo
AB = 75 mm. Ker j e v iš i na
trapeza hkra ti vi šina tr i­
kotnika ABC, jo i zr ačunamo

i z pl o š čine tega tr i kotnika.

75; Y = I.60. 45 , V = 36 mm

Iz trikotnikov APD i n EBC
dobimo : X = 15 mm in y = 27
mm in nato e = 33 mm .
o = 192 mm
p = 1944 mm2

D c

Z.70. 4

x
o
D

x + 32 0

Nač r t an e vz poredn ice so
nosilke st ra n ic paral el o­
gr ama, og l i š č a pa ra le lo gra ­
ma so t o rej nj i hova pr e se-

Iz pogoja nal oge i zhaj a :
1000a + 100b + 10e + d
= 25e 2 + 10e + 1 =>
=> 25 (40a + 4b - e 2 ) 1 - d
Ker j e l eva s t ra n e nakos t i
delj i va s 25, mora bi ti t u­
di (1 - d ) del j iv s 25. To
pa j e mogoče l e teda j , ko
je 1 - d = O. Torej j e
d = 1 i n 40a + 4b - e 2 = O
oz i ro ma 4(10 a + b) = e 2 .

To pomen i, da j e (10a + b)
kvadrat , k i j e manj š i od 25,
sa j j e c c i f r a, in večji a l i
e na k lO, sa j j e a ~ O. To­
rej j e 10a + b = 16 i n j e
i sk ano š tev i lo abed = 1681.

Ozna či mo z D točko , v kate­
ri j e zače lo l e tal o letet i
hitre j e. Čas pr e l et a poti

AD ' x + 320 k ' .
J e 1ll"O' Jer J e

x = AC = DB. Za pot gB j e
letal o potreboval o 250 ur.

Ker j e povprečn a h i t ro s t
l etal a od A do B 200 km/h,
dobimo enačbo 2x + 320
= 200(x + 320

+ 2~0)1ll"O
i n i z nj e x = 400.
Dol ž ina pot i AB j e 11 20 km. a

Z.70 . 3 Mi 1an l ahk o ri sbo o bnov i na
primer t a ko le (gl ej s l i ko ) : V
Naj pr ej dol oč i s red i š č i P Z.70 . 5
in R da 1j icAM i n AN. Nato
načrta :

1. s kozi toč ko A
vzpo r edn i co z da 1ji co MR ;

2. skoz i točko M
vzpor edni co z dalji co NP;

3. s koz i toč ko N
vz poredn ico z dalji co MR ;

4. skoz i toč ko A
vz po re dn ico z dalji co NP.

Z.70. 2

Z. 70. 1
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p(ABCD) = p(ABD) + p( BCD) =

= ]",BD.AF + ]",BD' EF = ~M' AE =22 2
= p (ACM)

Z.7 1.5 Rec imo, da smo pr emi co p
usp e l i načrtat i (g lej s liko) :

Označimo s Q toč ko na pre ­
mi c i p, za ka t e ro ve lja
DA = DQ i n BE = QE. To re j

p

BA

O rugačna reš itev . Pr i pre ­
i zkus u j e množ i l z
b = (302 14 - 22): 74 408,
t o rej j e b = 468 i n
a = 34654.

c

(AE1CM in AE1BD) . Do l ži na
dal j ice EF je enak a do lži ni
višine na stranica BD v
tr ikotniku BCD . Tako dobimo:

Z. 71. 4 Naj bo F pr e secl sce v IS Ine
AE t ri ko t n i ka ACM i n di ago­
na le BD š t ir iko tni ka ABCD

Vseh l j udi j e 11. Samo
ang leško znajo š t irje .

Z. 71. 2 Naj bosta x in y c ifr i i sk a­
neg a š tev i l a . Po t em ve l j a
( lOx + y) + (10y + x ) = k 2 ,

k E N oz i ro ma 11 (x + y ) =
= k 2 • To je mogoče samo, če

je x + y = ll n2 • Ker j e
x + y ~ 18 , j e n = 1. Is ka­
na števi l a so: 29, 38 , 47 ,
56, 65 , 74 , 83 , 92 .

Z.71 .3 Učenec je del il dve naravni
štev il i a in b . Pr i pr e iz ­
kus u bi do bi l a = 74b + 22 .
Ker j e učenec na red i 1 na pa ­
ko , j e namesto a do bi l 30214,
k i je za 60'7 4 manjše od a .
Tor e j j e a = 34654 i n
b = 468 .

Z. 70 .5 Iz besed i l a nal oge izhaja
naslednj a en ač b a

P = a2 + 2vaa = 5a2

i z ka te re dobi mo Va = 2a .
Tel esna v iš i na V je ena ka

a 15 . .V = tv ln t o re j

a3 •
V =~15 =139 , 427 dm3

Z. 71. 1 Označ imo mn ož ico l j ud i , k i
znajo anglešk i jez ik z A,

nemš ki jezik z N,
f r ancoski jezik z F,

narišemo ustrezni Vennov
d iag ra m te r ga dopo ln imo s
štev i lom l j udi v posameznih
množicah :
m(MNnF)
m(MF) 2
m(NnF) 4
m(F) 7
m(N) 4
m(A) 6
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sta t r iko tn ik a ~QD i n 6QBE
e nakokr aka . Ke r je premica
p vz poredna da l ji ci AB ,
po t emt akem ve l j a :
4: DAQ = 1: DQA = 1: QAB in
1: EBQ = . 1: EQB = 1: QBA
To r e j j e Q s r ed iš č e t r i ko t ­
ni ku ~BC vč r t anega kroga .
Povzemi mo: naloga j e vedno
r ešlj iva. Re šimo j o t a ko ,
da najp rej n a čr tamo sr ed i ­
šče tr i ko tni ku vč r t anega

kr oga i n na to sk oze nj po­
t egn emo vz po redn i co dalj i ­
c i AB . Ta je i s kana prem i ­
ca p .

Z.72 .1 n je štev i 10 č lanov krožka,
vsak č lan krožka j e nap i sa l
(n - 1) raz g l edn ic .
nIn - 1) = 342 , (prod uk t
dve h za po redn i h nara vn i h
š t ev i 1)
342 = 2 ·3 ·3· 19 = 18 ·19
V kro žk u j e b i lo 19 č l a nov .

Z. 72.2 Odsto t ek u če n ce v , k i so pr a­
vi l no r e š i li nal ogo , j e :
100 % - 132 % + 12 %) = 56 :r,
to j e 14 učen cev.

V r az redu je 25 učencev .

Z. 72 .3 A = 6400a7.b2 ,
prei zkus : 25600

Z. 72 . 4 1) Na črt aj kr ožn ico s s r e ­
d iščem v t očk i B in pol­
me rom AB. P r e s eč i š č e t e
krožn i ce s pre mi co

p = UI, N) oz n ač i s C (če j e
AB > d (B,p ) , potem o bsta ja­
t a dve tak i točk i, če j e
AB < d (B,p) , potem t ake to­
čke ni) . Ozn ači presečiš če

pr emice p s s imet ra lo dal j i ­
ce AC s P . Tako dobi š de lto­
id APCB .
Ce vsebuje pol tra k ~P , C )

t oč k i II in N, potem j e
toč k a P reš i tev .

2) Nari š i t očko 8', kij e
s i me t r ič n a točk i B g l ede
na pr emico p in ponovi
konst r ukc ijo ( 1 ) s toč ka ­

ma .A, B-. Ce je ME [p ,C )
i n Ni' [P ,C) , potem j e
točka P r e š i t e v .

M,N
p

p

M ,N
p

M

N

p

N
p

M
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Z.73.2 Naj bo c ce na platna pred
zn i žanj em. Po t em ve lja

240 270 + 1
C:D";1l = (]
i n od tod c = 30 din za
mete r.

Z.73 . 1 8316 2'2 '3 '3 '3 '7' 11
22'3 3 '7 .1 1

Naj man j še naravno štev i lo,
s ka te rim mo ramo pomnož i ti
83 16, da dobimo kvadrat na­
ravnega štev i l a , j e
3 '7· 11 = 231
83 16 ·3 ·7 · 11 = 22.3 4 .7 2 . 112

= (2'9 '7· 11)2 = 1386 2

= i5§ + sd'AB2
= 10

4n
P2 = p(L~AB) = T = 2n

p = p, - P2 = 10 - 2n

b ) ~COD = ~COS + WOD
1=2(~OS + ~OS) =

= }.1 800 = 900

) () AD + Be ---
c p, = P ABCD = - -2-·AB

_ CD ·AB
--2-

Z.74. 1 Dano števi lo zapišemo v
ob l ik i : 72n + 68
02n + 68) : 24 = 3n + 2 i n
ostanek 20 .

p

Z.73 .4 Glej nal ogo Z.71 .2!

Z.73 .5 a) Nar išemo ta ngenti ( t , in
t 2 ) skoz i točki A in B. Na
tangenti t , izbe remo po l j ub­
no točko P. Narišemo l ok s
po l merom 5 cm, k i seče tan ­
ge nta t 2 v t očki Q. Skozi
s redišče O danega kroga na­
r i še mo pr avoko t n i ca na da­
l j i co PQ.
Seč išče pravokot n ice s krož­
n ico je do tika l išče tangente
t 3 (t 3 11 PQ ) . Nal oga ima še
"zr cal na" rešitev.

a

B

("73 + 1) 2

p , = 2 (2 - viTI
2(2 - vj) ' P» :.

- 0,5 4 ' p , = 54% ' p,

K CD

P2
P2

A

L

Z.73 .3 Hit ros t prvega: V km /h
Hi t ros t drugega :
(v - 10) km/h
Čas : t = 2h
Pot : S = v· t
Pot po 2h :
2' V + 2· (v - 10) = 22O
V = 60
Hi tros t i motoc ik l i s t ov sta
60 km/h in 50 km/h.

Z.72 .5 Tri ko t ni k LMA je po lovica
enakostraničnega trikotn ika
s st ran ica LM.

x x
LM = x , AL = 2' AM = T0
~ x 2a

a =2 3 +2=i>x = vr+1

p , a2

P2
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Z. 74. 2 a) Č e so vse cifre r az1 ične :

a , b i n e , do bi mo 6 šte ­
v i 1 :
100a + lOb + e
100a + 10e + b
100b + 10a + e
100b + 10e + a
100e + 10a + b
100e + lOb + a
z vso to :
222a + 222b + 222e = 1998

Torej j e : a + b + e ~ 9
Dano š t ev i lo je zap is a no
s ciframi:
O, 1 i n 8
O, 2 in 7
O, 3 in 6
O, 4 in 5
1 , 2 i n 6
1, 3 i n 5
2, 3 in 4

b) Če s ta l e dve c i f ri r az­
I i č n i: x in y , dob i mo 3
štev i la :
100x + 10x + Y
100x + 10y + x
100y + 10x + x
z vso t o :
222x + l11 y = 1998 ,
ka r da 2x + y = 18
Dano šte v i lo j e zapi sano
s c i f r ami:
5, 5 in 8
7, 7 in 4
8 , 8 in 2
9 , 9 i n O

Z.74 . 3 Naj bo prvo števi lo a.
Drugo š tev i l o j e (135 - a).
35·a 28 · (135 - a) =>
100 = 100
=> a = 60
Pr vo š tev i lo je 60 , d r ugo
pa 75!

Z. 74 . 4 Dk-----:ii----2iJ

4 M

Z. 74 . 5

Z. 75. 1

Tež i š č e triko tni ka ABD j e
točka E. Teži š če t r i ko tni ka
BCD j e t oč ka F. Na os nov i
l a stnosti tež išča t riko tni ­
ka j e :
- 2 - -. _ . 2 -
AE ~ } AO~n CF = jO C, zato

j e AE= CF
- -- 1 - - 1
OE = "2AE in OF = "2FC za to

j e OE + OF = AE = Fi:

2N3 - 1T
a 6

Is kana š tev i l a so :
7n + 1 , 7n + 2, 7n + 3,
7n + 4, 7n + 5 , 7n + 6
in njihova vso t a
5 = 42n + 21 = 21 (2n + 1) .
Vsot a j e t orej del ji va z 21.
Pri de l j e nj u z 42 pa osta ne
21, tj . ni delj i va z 42 .
Da bi bila vso t a S kvad rat
nar avn ega štev i l a , mo ra b i ­
ti 2n + 1 = 21k2 , kje r j e
k 1 ih o š tev i lo . Ker naj bo
vsota š ti ri mest no š tev i lo ,
mora biti k 2 večj i od 2 in
ma njš i od 23 . To je mogoče

samo , če j e k 2 = 9. Ta ko
dobi mo: 2n + 1 = 2 1k2 = 189
oz i roma n = 94 .
Is kan a š tev i la so: 659 , 660,
66 1 , 662, 663 in 664.
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Z.75 .4 a ) Diagonal i ra mba s t a pra ­
voko t n i e na na d rugo. Iz
skladnosti t ri kotnikov
~OBM in ~OBN s ledi
OM = ON. Iz sk lad nost i
trikotn ikov ~~~V in ~OAC

s ledi OM = OQ . Na podoben
na čin dobi mo, da je
OQ = OP . Tore j so t ri kot ­
n i k i ~QOP , ~OQ , ~OM in
~ON e nako kra ki pr avoko t­
n i trikotniki i n je potem­
take m štirikotn i k MNPQ
kvad rat.

. b) Iz podobn i h tri ko tn i kov
MMS in ~BR dobimo

razmer j e AS : SM =

M B

'~--~G

c

- - "'- a= MR ' RB = _U~_J : 2" = vr
Upoštevajmo še , da j e
SM = MR , pa imamo AS =
AS = SM"./f i n RB = SMI-/3'
i n od t u is kana razmerj e
AS : RB = 3 : 1

Šti rikotn ik OO ,CD se s tav­
ljajo t ri j e pr avoko t n i t ri ­
kotn ik i i n ima p lošč ino

1 3 2 1 2 ) 2
P = 1j(sa) + 1j(sa +

1 3a 2a 1
+ 2'5'5 = 1("2

To j e četrtina p lošč ine kva ­
, d rata s stranica AC = zz .

Is kana r azmerj e j e 1 : 4 .

A

2. 76. 1 V 40 kg mo r ske vode j e
40 '0,05 kg = 2 kg soli . Če

dol i j emo 60 ' kg čis te vode,
imamo mešan ico 100 kg z
dvema ki logramama oziroma
2 % so li.

Z.75 .5

E n a č bo za p isemo vab I iki:
10a + b = a3 + b2

ozi roma 10a - a3 b2 - b
in dalje
a(10 - a2 ) = b (b - 1) .
To re j j e a E (l , 2 , 3} .
Za a = 1 do bimo b(b - 1 ) 9
za a = 2 dob imo b(b - 1) 12
za a = 3 dob imo b(b - 1) 3
Ker je b (b - 1) p rodukt dve h
zapo rednih naravn i h š t e v i l ,
j e l a hko le a = 2 in b = 4.
Is ka na štev i l o j e 24 .

Č e i z pr ostega kraji šča na ­
rišemo še pet dalj ic , dobi­
mo namesto pros tega kra ji­
šča 5 novi h prosti h k raji šč

- števi l o pros tih k raj išč

se poveča za 4 . Z nada l j nji m
ri san jem dobimo števi lo pro ­
s t i h krajiš č 4n + 5 . To pa
ne mo re bi ti 700 za nobeno
na r avno š tev i lo. Pr i š tet ju
j e bi la s to r j e na na paka.

Z.75.3

Z.75 . 2
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1 1 1 1
a+ i)+ c=Z

Vso ta c i fe r dan e ga štev i l a
j e delji va z 9 in ni večja

od 2000· 9 = 18000, t j.
a $ 18000. Vso t a ci fe r šte ­
v i l a a j e delji va z 9 in
n i več j a od 36 , t j . b $ 36.
Vsota c ife r š t ev i la b ni
večja od 11 in j e delj iva
z 9. Zato j e c 9.

Za poredna š tev i l a so
2n , 2n+2, 2n+4, 2n+6
Be sedi l o nal oge prevedemo
v enač bo

2n(2n+2) (2n+4) (2n+6) = 13440
kate re l evo s t r an lah ko t a ­
ko le preo bl i kuj emo
2n( 2n+2) (2n +4) (2n +6) =
= (2n +3 -3) (2n + 3- 1) (2n +3+ 1) .
. (2n +3+3) =
= ((2n+3) 2-1) (( 2n+3) 2 - 9)
= ((2n+3)2 - 5) 2 - 16
Torej j e ((2n + 3) 2 _5)2 =
= 13440 + 16 = 13456 oz i roma
(2n +3)2 - 5 = 11 6,
(2n+3)2 = 121,2n+3 = 11,
kar da končno n = 4.
Is kan a zap oredna soda šte ­
v i l a so : 8 , 10, 12, 14.
Pr edp ost avi mo , da b i Andre j
sa m oprav i 1 de lo v a urah,
Bori s v b ur ah in Cene v c
urah . Tako b i ven i ur i
opr av i l i t- ti de l de la,

. ~ - t i de l del a in ~ - t i
1 I 1

de l de la . Iz a + b + C = 1

(a , b , cEN i n c < b < zz )
dobimo a = 6 ur, b = 3 ure

Z. 76. 5

Z.77.1 S š tev i l kami od do 1000
oznac l mo vsa mes ta , na ka­
t eri h stoj ij o u čen ci. Iz
pogoj a s led i, da l ahk o me ­
s ta zamen jaj o s amo u čen ci ,

ka te r i h š tev i lk e mest se
r azI ikujej o za 2 . Ker ima
prv i učenec 1ih o š t ev i Iko,
zadnj i pa sodo , prv i ne
more nikol i d o s e či me sta
za dnj eg a u čen ca.

Z.77.3

Iz ob razcev za pov rs Ina in
prosto rn ino kvad ra dob imo
2ab + 2ae + 2be = abe
Oel i mo t o enakost z 2ahe ,
pa i mamo i ska ni rezul ta t

Tr i ko tni ka 60 , AM i n 60 2 AN
sta ena kokrak a. Zato j e
1:AMO, 1MAO,
fAN 0 2 = 1:NA02
1MAO, = 1:NA0 2 (sov rš na kota ) Z. 77.2
in od t u
fAMO, = fAN 0 2

iz česar s l ed i , da je
O, M II02 N. Ker s ta tangent i
t, 10 , ,'1 in t;, 102N , s ta t ud i
vzpo re dn i: t , II t 2 •

Ozn a či mo i skan i ul omek z %.
Naloga za ht ev a, da moraj o
b i t i nasl ednji pr od ukt i ce ­
l a štev i l a:
8 b 12 b i n 20 b

15'a' 25'a TI'a
Ulomek %z adošča t ej za­
htev i, ce j e b = 105n,
kj er j e 105 naj manj ši skup­
ni i menovalec štev i l 15, 35
in 21. Oa bo ul ome k najmanj­
š i , mora biti a = 1 , b pa
mora biti č i mvečje naravno
štev i lo. Ker n aj v ečj e g a na­
ra vnega šte vi 1ani, ne ob ­
sta ja naj manj ši ul omek

I ' k a 1
ob I e b = 105n .

Z. 76. 4

Z.76 .3

Z.7 6.2

59



A""'~---~<

E

Z. 78. 1 Prod ukt dveh š tev i 1, ki se
konč uj eta s c i f ro 1 , j e
š t ev i lo , k i se konč uje z 1.
Ker j e 74 ~ 7 · 7 ·7 · 7 ~ 240 1,

" se 7' 0000 ~ (74) 2500
~ 24012500 konč uje z t .
Zat o se 7' 0000 - 1 konč u ­

j e z n i čl o i n je de ljivo z
10.

Z. 78 .2 Pokaž i mo, da sta tri ko tn i ka
IiBFG i n ~BD sk l adna :
AB ~ BF ; BG ~ AD
Ker s t a ~ ABF in i CBG pra­
va ko ta , j e
~ ABC + ~ FBG ~ 1800 in za to
~ FBG ~ ~ BAD .
Tore j s ta t r ik otn ik a ~BD

i n 6BFG re s sk ladna . i n j e
za to GF ~ BD .

D

Z. 87 . 3 Označi mo s t r an i co šes tko t ­
n i ka z a i n s t r an i co t r iko t ­
n i ka z b . Iz bes ed il a nal o ­
ge izhaja e nakost

2 . 6 . a~ ~ 3 ·~ oz i roma

4a2 ~ b2 •

Ker sta a i n b poz i ti vn i
š t ev i l i , je 2a~ b a li

6a ~ 3b, kar pomeni , da s t a
obs e ga pravi l nega šestko t ni ­
ka i n ena kos traničnega t ri ­
kotn ik a e naka .

Z.78 . 4 O znač imo do l žine s tran ic z
B BC ~ a. CA ~ b , AB ~ c: in

c

i n c ~ 2 ur i .

Z. 77 .4 a) trapez nar i š i sa m!
b) o ~ 14 + 6v2 + 6v13 -

';'32 , 88 cm
p 42 + 6vT - 52,39 cm2

Z. 77 .5 Iz 32 + 42 ~ 52 s led i , da
j e trikot n ik ~BC pr avoko t ­
n i s p l o š č i n o p ~ 6. Pred­
pos tav imo, da v t r i ko tn i ku
ob s t a j a taka t oč k a P, da za
r azdal j e od s t r an ic AB, BC

"i n AC, ki j i h označi mo z
d

"
d2 in d3 , ve lj a

d, < 1, d2 < 1 , d3 < 1.
Iz s I i ke v id i mo, da ve l j a še
p( BCP ) + p( ACP) + p (ABP) ~

p (ABC) . Tore j j e

6 ~ p (ABC ) ~ ~ · 3d1 + ~ . 4d2 +

+ .l.,5d 3 < 1 + ~ + ~ ~ 6
2 2 2 2

(d
"

d2 in d3 smo nadome s t i­
l j z 1)
Pr ed postavka , da v tr i kotn i ­
ku o bs t aj a t oč ka P z zaht e ­
va n imi la s tn os t mi , na s j e
pr i ved l a do prot i s lovj a 6<6.
Za t o se ~Q r amo predpos tavki
od poved a t i i n ve l j a nj eno
za nikanje (negac i ja) : Toč k a

z zah tevan imi l as t nos t mi ne
obs t a ja .
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p r ipadajoče v ISIne z va ' Vb
i n v C ' Upoš t e va j mo

_ 3I2. - 3I2. = 3I2.
va - a ' "» - b ' V c c
Iz pogoj a ve = v a + Vb
dob imo .!.. = .L + .!..

c a b
ab

in od t od c = a +b
V pr imeru , ko j e BC = a 6,

6b
dobimo c =~ =

6b + 36 - 36 6(b + 6)
6 + b 6 + b

36 _ 6 _ 36
~ - b""+b

Ke r mo ra t~ biti t udi b i n c
nara vni š te v i li , na s t op i j o
nas ledn je možnosti :
b 6 , c 3 a l i
b 3, c 2 a l i
b 12 , e 4 a l i
b 30 , c 5
Pr va možnos t odp ade, ker
mo ra b it i t r ik o tn i k ra zno ­
st ran ičen (ne more b iti
a = 6 in b = 6) . Osta l e
možnost i odpade jo, ker ne
zad ošča j o tr iko t n i šk i ne ­
e nak ost i .

Z. 78 .5 Dan i i zr az l ah ko zap i še mo
v ob l ik i
(a , + a2 + . .. + a , oo ) -
- (b , + b 2 + ... + b , oo )

Nj e gova vr ednos t j e enaka
ni č, ke r j e vsot a v prvem
ok lepaj u (vso t a vseh v r s t )
enaka vso ti vseh 10000 vpi ­
sa n i h š tevi l, pr av tol i kšna
j e vso t a v drugem ok lepa ju
(vso t a vseh s to l pcev) .

Z.79. 1 Č e j e s t re lec i mel m us pe š ­
n i h za de tkov i n n ne usp e šn ih
zade tkov , ve lj a 5m = 3n in
10 < m + n < 20 . Štev i l o n
mo r a b i ti del j ivo s 5 , torej
n = 5k . Potem j e m = 3k.
Ker mora bit i 10 < 8k < 20 ,
j e k = 2 in m = 6 , n = 10.
V se r ij ij e b i lo 16 s t re 1ov ,
od teh 6 usp ešn i h.

Z.79 .2 Štev ilo a , ki n i del ji vo s
5 , lahko pre ds tav imo kot
5k ± 1 al i 5k ± 2. Kvad­
r a t t ega š tev i la j e
a 2 (5k ± 1) 2 = 25k 2 ± 1ak +

~ 1 = Sm + 1 a l i
a 2 (5k ± 2) 2 = 25k 2 ± 20k +

+4 =5m -l
Če kvad r i ramo še enk rat,
dobi mo t a ko kot v p r vem
pr imeru
a4 = (5m± 1) 2 = 5n + 1
To r e j, če a4 de l i mo s 5 ,
dobi mo vedn o os t anek 1 .

1· 2·4 + 2 . 4 · 8 + 3·6 · 12 + + 100· 200· 300
Z. 79.3 A = 1. 3. 9 + 2·6 , 18 + -3 ·9 · 27 + + 100 ' 300 ' 900

Vsi seš te vanc i v števcu so delj i vi z 1' 2 ' 4 ,
vs i s eš t e vanc i . v imenova leu pa so de lj i vi z 1' 3 ' 9:

A = 1·2 · 4( 1 + 23 + 33 + + 1003 ) 8
1' 3' 9 (1 + P + 33 + .. . + 1003 ) = 27

c
2. 79. 4 Ker j e p (AOD ) = p (BOC) , je

p (ABD) = p (ABC). To re j j e

1 - 1 -
2 'AB' v , = 2 ·AB' V 2

oz i roma V 1 = V 2, ka r pome­
ni , da j e DC II AB.
Št i r i ko t n ik ABCD j e t ra pez . A
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Z.79.5 Naj bo A vrh pr avega ko ta ,
BCMN kvadrat i n O sred išče

kvad ra ta . Tri kotn i ku ABC
oč rt ana krož nica ima s re d i ­
šče v t oč ki S ( s redi š če

s t ra n i ce BC) in vseb uj e to­
čko O. Ker s t a s r edišč n a

kot a ~ BSO i n ~ CSO prava
kota, s t a pr ipadajoča obod ­
na kot a ~ BAO in ~ CAO ena­
ka . Zato je pr emica (A, O)
s imet ra l a kota ~ BAC.

Z.BO.l O znač imo skupno vrednost
bonov z x . Ker j e za z a j ~ rk

pora b il a~, za ž ivež pa 25,
t. j . dvak rat t ol ik o kot za
zaj trk , je plačal a za zajtrk
z 2 bonoma po 15 d i n (3 0
din ) , ž i vež pa s 3 boni po
20 d.ln (60 din). Skupna vre­
dnos t bonov, ki jih j e ime­
l a s se bo j , j e 150 d i n.

Z.BO.2 Pogoj, ki ga i zpol nj uj ej o
števi l a a , b : c in d , l ah ko
zap išemo vabliki

(a - b) 2 + (b - e) 2 +
+ (e - d) 2 = O
i z česa r s ledi a b , b = e
i n e = d i n zato
a = b = e = d.

Z.Bo.3 Produ k t n 2( n 2 - 1) la hko
zapišemo v abi i ki
n- n- (n - 1) . (n + 1)
in za nj -verno , da j e del j iv
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s t ri , saj so v nj em kot
fak to rj i tri za po redna na ­
ra vna š tev i l a . Če j e n sod o
š t ev i lo , je n 'n del j ivo s
4 , če pa j e n 1ih o š tev i lo,
s ta n - 1 in n + 1 sod i
š t ev i 1 i in j e njun prod ukt
deljiv s 4. Zato je š te v i lo
n 2( n 2 - 1) vedno de ljivo
z 12.

Z. 80 .4 Štirikotnika QSNR in MSPR
s t a para l el agrarna. Ke r se
d i ago na li paral el agrarna ra z­
po l av l j a ta in i ma ta oba pa­
ral el ogr ama skupno d i agona­
lo RS, se sekajo premi ce
(Q,N) , (M,P) in (R, S) v i s ti
t očk i ( s redišče di agonal e
RS) .

Z. Bo.5 Obse g t riko t n i ka ABD j e en ak
AB + BC, trikotnika ABE pa
AB + BE + AE = AB + BE + CE.
Ker za trikotnik CBE velj a
CB < BE + CE , če j e l e E
razli čn a od D ( t r i ko t n išk a
nee nakost) , smo pokaza l i ,
da j e obseg t r iko tn i ka ABD
manjši od obsega tri kotni ka
ABE .



= vc ' c = 2p =
je V = a i n
t riko~ni k ABC

Z.81. 1

Z.81.2

Z.81.3

Označimo števi 10 401512;:- z a
Ostanek pr i deljen ju š te v i la
a s 3 j e ena k osta nku pr i
del j enju štev i Is ke vsote
13 + x oziroma 1 + x s 3.
Ostane k pri delj enju š t ev i l a
a s 5 pa je ostanek pr i de­
lj enju š tev i la x s 5.
Torej bosta ostanka pr i de ­
ljenju š t e v i l a a s 3 in 5
enaka za x 5 (os tanek O)

za x = 6 (ostanek 1)
za x = 7 (os ta nek 2)

Označimo z x del posode pr ed
dol i vanj em. Po prvem meša ­
nju j ev posod i
0,85x + 0 ,2 1(1 - x) =
= 0,64x + 0,2 1 de lov č iste­

ga a lkohola .
Po drugem mešan j u pa
(0,64 x + 0 ,21)x +
+ 0 ,2 1(1 - x) = 0 ,70
odkoder dob imo

7x = "lj = 0,875

Den i mo , da b i bilo v vsakem
nasel ju razI ično števi l o
p reb iva lcev. Po t em bi b i I v
prvem naselju vs a j e n preb i ­
va le c , v drugem na selju vsa j
dva preb i valca itn ., v 5990 .
nase lju pa vsa j 5990 preb i­
va lcev . Torej bi b i lo v SR

Z. 81. 4

Z. 81.5

Sl ove niji vs a j
1 + 2 + .. . + 5990

= 17 943 045
pr eb ivalcev , kar pa j e v
nasprotju s popi som. S tem
smo pokaza l i, da s t a v SR
Sloven iji vs a j dve na se lji
z enak im štev i lom preb iva l ­
cev.

Ker je Va 'V
b

vb'b = va ' a ,
va = b in j e
pravokoten .

S i metra l a dalji ce AB (AC)
ra zdeli ravnino na dve pol­
r a vni n i , tako da za vse to­
čke M po l ravn i ne , k i ne vs e ­
buje točke A , ve l ja
d (M,A) > d (M,B) (d( M, A) >
> d (M ,C) ) . Če je pre se k teh
dveh polra vn i n neprazen,
obsta jajo točke, ki ne za ­
doš čajo pogoju v na logi. Č e

točka A ne l ež i na premic i
(B,C) , s t a s ime t r a l i neko l j ­

nearni in j e presek teh dveh
po l ravnin ne pr aze n . Če pa
je A na premici ts.c), la ­
hko že i z sk i ce ra zberemo,
da j e pre sek prazen l e t e ­
daj, ko lež i točka A na
da l j ic i BC.

Z. 82 .1 Ker j e ne kdo moral zmagat i t n ker j e vsak postav i 1 sebe na prvo mesto ,
j e j a sno , da j e nekd o pra v i ln o zade l p r vo u v r ščen c a . Ker so vse drug e
nap oved i na pačne , ne mo re biti na d r ugem mes t u niti tekmoval ec B niti
A n i t i C. Zato j e d ru g i D. Podobno ugotov imo, da je na tretj em mestu
t ekač A. Na zadnjem mestu s t a la hko Je B al i C. Imamo t o rej dve mo ­
žnos t i: BDAC al i pa CDAB . Obe re šitvi 'us t reza t a pogojem nal oge . Pr avi
vr stni red na c i Iju je bodi si BDAC, bod is i CDAB.
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Naj bo P r a z po] ov i š č e da ­
l j i ce MN . Skozi točko M po­
teg nemo pr emi co m, vzpor~­

dno pre mici OP. Vz poredn~ co

k nje j (n) potegnemo t ud I
skoz i točko N. Premi c i m i n
n sta nos i lk i st ran ic AB
ozi roma CD kvadra t a , sa j
leži na e n i točka M, na
drug i pa točka N in j e t o­
čka O od obeh premic e nako
odda l jena. Skozi točko O
potegnemo pra vokotni co na
pr emi co m, tako da j o se ka
v točk i T. Z A i n B ozn ač i ­

mo preseč išč i kroga s s re -

Opazuj emo osta nek pr i de ­
lj enj u š tev i l 3H s 13 , za
n = 1, 2, 3 , .. . . Dobi mo
za pored je os t a nkov 3 , 9 , 1,
3, 9, 1 , . .. k i se ponav 1ja.
Od tod sk lepamo, da da jejo
vsa štev i l a ob l i ke 3 3ko s ~a ­
ne k 1, š t ev i la obl ik e 33

+ 1

ostane k 3 i n š te v i la ob l i ke
33k +2 os t ane k 9 . Ker je 100
obl i ke 3k + 1 , saj j e
100 = 3·33 + 1 , j e ost ane k
pr i de l jenj u š te v i la 3 ' 0 0

s 1 ~ enak 3. Do i stega s k le ­
pa pridemo z na sl ednjim ra z­
mislekom .
3 ' 0 0 = 3 ·2 7· 27 · 27 · .. . . 27.
Ker da je 27 os tanek 1 pr i
del j enju s 13 in ke r j e
os tane k produk ta en ak os tan­
ku pr oduk ta osta nkov , j e
ostanek pr i de l j enj u š te v i ­
l a 3 ' 0 0 s 13 enak
3· 1· 1· .. . · 1 = 3.

Z.82 .2

Z.8 2 .3

M
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Z.82 .4

diščem v T i n po lmerom OT
sp remico m. Skozi A pote ­
g nemo vzporednico z OT in
ozn ač imo z D njeno p re s eč i­

šče sp remico n. Vzporedni ­
ca s koz i B naj se ka premi co
n v točk i C. Kvad r a t ABCD
j e tako kons t r u i r a n .

Ker j e triko tnik ABC os t ro ­
koten, l ež i v iš i ns ka toč ka

V v nj egov i no tranjost i .
Označi mo noži š ča v iš i n na
s t ra n ice a , b in c za pored
z D, E in F. (Glej s l l ko l )
Kot a AEV in AFV sta prava,
zato l ežij o ogl i š č a četve­

rokot nika AFVE na sk upn i
k ro žn i ci. Podobno ugotov i ­
mo, da j e mogoče oč rta t i

krožni co če t ve roko t n i koma
BDVF in GEVD . Ker s t a po­
temtakem kota EAV in EFV
obod na ko t a nad istim l o ­
kom, s ta s k ladna. Iz i stega
raz lo ga sta sk ladna ko ta VED
i n VFD. Ker s ta sk l adna t u­
di ko ta EAV in VED , saj sta
oba os t ra i n ima t a pra voko ­
t ne krake , l a hko sk lenemo,
da sta pr av t ako skl adna
ko ta EFV i n VFD . To re j je
vi šina na st ranica C s ime­
t rala kota EFD . - Na e nak
način sklepamo za ko t a FDE
in DEF. (Nalo ga j e bi l a l.
1950 na re publ iš kem tekmo­
va nj u za 1. i n 2 . razr ed
s rednj ih šo l l)
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Z.82 .S Naj bo kot pr i agi išč i A edini ost ri
kot če t ve roko t n i k a ABCD . Glej s l i ko !
Nad preme rom AC kons t r ui ramo krožn i ­
co . Ke r s t a kota pri D in B t opa ,
ležita točk i B in D znotraj t e krož­
nice . Razda lja pol jubnih dveh točk v
notranjosti k rožn i ce pa j e k ra jša od A~:::-------()o---T------l> C

pre mera krožni ce . Zato je di agona la
BD kra jša od diagonal e AC.

R.8 1. 1 Pe t er je dob i l za 20 %manj
kromp i r j a , ko t je pričako ­

val .

do lžina koraka 0.9 x x
štev i lo ko rakov 1. 1- n n
pot 1, j · n ·0,9·x = 0 ,99 nx n x

Boris je prišel p r ej v šo l o.

R. 81 .2 Očitno so 4x 4 • 8x 2 in 4 soda
š t e v i la za vsako na ravno
š tev i 10 x .
Če je x sodo števi lo. j e
x 3 + x tu d i sodo š tev i lo
in za t o je tud i vred nos t
večč len ika p(x ) sodo števi ­
lo.
Če pa j e x 1i ho štev i lo . je
x 3 + x so do števi 10 (vsota
dveh 1i h ih š tev i 1) in za to
vr ed nos t veččlenika p(x )
sodo štev i lo.

R.81.3 Razcep š tevi la :
2520 = 2 .2 ·2 ·3·3 ·5·7
Najmanjše na ravno števi lo
je 2 '5 ' 7 = 70.

R. 8 1. 4 a = 1~ '3600 = 1080

Y 1800 - a = 720

R. 82.3 R.82 .3 Jože Boris

R.8 1.S Gle j r e ši t ev na loge
Z.7 1.S !

R.82 . 1 Iz besed i la s ledi enačba:

2 1 2
x - sx - } (x - sx) = 8.
Nj ena reš itev je : x = 20
Oolžina vsega ka b la j e 20 m.

R.82 .2 100a + lOb + a ;
100a + l Ob + a
(100a + l Ob + a) - (100a +
+ lOb + a) = 99a - 99a
= 99( a - c ) = 9· 1l(a - aJ ;
119·1 1·(a - a)

R.82 .4 ~S1B = ~S2B

1
~DB = ~S1B

1
~CB =2' ~S2B 60 0

(odnos med obodn im i n
s red išč n im kotom nad i s ti m
lokom) Torej j e 6ABC enako ­
st ra n iče n .

R.82.S Bra nka je Ver i na vnukunja
a l i Ve ra j e Bran k in a bab ica .

C

k 2

p



Jl " v

PRESEKOVA KNJIZNICA

1. Vidav I., JOSIP PLEt1 ELJ - Ob stoletnici rojstva, 1975

2 . Zajc P., TEKMUJMO ZA VEGOVA PRIZNANJA - Zbirka rešnih nalog

iz matematike s tekmovanj ueencev šesti~, s e dmi h in osmih

razredov osnovnin šol SRS, 1977

3 . Prosen M., ASTRONOMSKA OPAZOVANJA - Kako v astronomiji s

preprostimi sredstvi opazujemo in merimo, 1978

4. Strnad J., ZAčETKI SODOBNE FIZIKE - Od elektrona do jedrske

cepitve, 1979

5. Strnad J., RELA TIVNOS T ZA ZAčETNIKE - Odlomki iz posebne {n

splošne teorije relativnosti za srednješolce, 1979

6. Landau L.D ., Rumer J.B., KAJ JE TEORIJA RELATIVNOSTI - No­

belov nagrajenec predstavi spremenjene poglede na prostor,

eas in maso, 1979

7. Kr i ž a n i č F . , UKROč ENA MATEMATIKA - Zapoznelo opozorilo na

raeunske zakone ali fižol namesto množic, 1981

8. Ranzinger P., PRESEKOVA ZVEZDNA KARTA - Fotografije Bojan

Dintinjana, 1981

9. Strnad J., ZAčETKI KVANTNE FIZI KE - Od kvanta do snovnega

valovanja, 1982

10. Kuš č e r I., ENAJSTA šOLA IZ FIZIKE - čuda se ka že j o ob vsa­

kem koraku, 1982

11. Zajc P., TEKMUJMO ZA VEGOVA PRIZNANJA - Zbirka rešenih na­

log iz matematike za ueence petih in šestih razredov osnov­

nih šol SR Slovenije, 1982

12. Ranzinger P., NAšE NEBO - Astronomske efemeride 1983, 1982

13. Zajc P., TEKMUJMO ZA VEGOVA PRIZNANJA - Zbirka rešenih na-

log iz matematike za ueence osmih razredov osnovnih šol, 1983

14. Zajc P., TEKMUJMO ZA VEGOVA PRIZNANJA - Zbirka rešenih na­

l o g iz matematike za ueence sedmih razredov osnovnih šol,
1983.


