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ODLIKOVANI TRIKOTNIKI

2. del

Zadnjié* smo imenovali odlikovane vse tiste trikotnike, kate-
rih dolZine stranic so naravna Stevila in imajo 35e lepo lastnost,
da je njihov obseg 3tevilsko enak A-kratni plo3éini. Poiskali
smo %e vse take trikotnike pri A=1 in A=2. Poiicimo 3e nekaj osta-
1ih re3itev !

Iskani trikotnik smo pisali v obliki trojice (a,b,e), pri &e-
mer je bilo a<h <e. Vpeljali smo $e naravna Stevila m, n in k,
ki se s stranicami in srednjico s izraZajo

m = 2(s=a), n = 2(e-b), k = 2(s-c)

Problem iskanja odlikovanih trikotnikov smo po krajsem premisle-
ku izrazili takole: pri danem parametru A>0 dobimo vse odlikova-

ne trikotnike =z rasrefitvijo sahtev
16 (m+n+k) = AZmnk
nk < 48/2% , k% < 48/)?

k<n<m ter m, nin kK so iste parnosti.
Stranice trikotnika dobimo nato iz zvez

a = (ntk)/2, b = (m+k)/2, ¢ = (m+n)/2

Razredimo sedaj zgornji sistem zahtev za vse parametre A, ki
so veéji od &tevila +8, saj kot bomo videli, jih ni prav veliko.
Med red3itvami bodo vsebovani tudi morebitni trikotniki za A=3,4,..

Upostevajmo torej zahtevo A% > 8 in nade ocene 3e malo po-
ostrimo: 16-3m = 16(m+n+k) = A’mnk > 8mnk. Odtod po krajanju
dobimo kn < 6 in 3e k% = k-k £ k'n < 6. Oitno imamo za k edi-
ni moZni re3itvi kK = 1 ali k¥ = 2. Ker je 3tevilo n iste parnosti
kot %, dobimo naslednje moZnosti: ¥ = 1; »n = 1,3 ali 5 ter k = 2;
n =2, 0Oglejmo si 35e, kako je s Stevilom m, zanj imamo 5e najvec
izbire pri ¥ =1, n =1, saj je lahko enak poljubnemu Tihemu 5te-
vilum = 2¢2-1, ©=1,2,3,... in vsak ustrezni parameter X bo tak,
kot smo zahtevali (AE = 16(1+ 2/({22-1)) > 8, <%=1,2,...). Pri
k=1, n=3 dobimo le tri resitve: m = 3,5 ali 7 z ustreznimi para-

*Glej 2. Etevilko, str.113
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metri AZ = 16(1+4/m)/3, medtem ko je za m = 9 parameter A? < 8,
Hitro ugotovimo, da za k=1, n=5 ne dobimo nobene reditve za m,
kajti iz mz=n =5 sledi A% = 16(1+6/m)/5 < 8. Ostane nam le 3e
primer k=2, n=2; pri tem pa bo A2 < 8 le, &e bo 16(4+m) = 42%m >
> 4.-8m, to je m< 4. OEitno je edina moZnost m= 2. Ustrezni pa-
rameter je tedaj A% = 12.

Strnimo zadnje ugotovitve: za ) > 8 dobimo le naslednje od-
likovane trikotnike z ustreznimi parametri

a b e A

i £ % 4 A+27(22-T7, tal 2.,3,.:50
g @ 3 4.7/3

Z 3 @9 4 /375

z & B 4 /T172T

2 2 2 2/3

Opazili smo, da z vecanjem parametra x dobimo vse manj odli-
kovanih trikotnikov. Za %=1 smo jih dobili pet, za A=2 le enega,
za vecje cele vrednosti A pa nobenega vec, nekaj smo jih nasli
samo pri nekaterih iracionalnih vrednostih parametra (sam se pre-
pricaj, da so zgornje vrednosti res vse iracionalna 3tevila),
najveéji od teh je bil A = V48.

Hitro se lahko prepricamo, da je pri manjsih vrednostih para-
metra X veliko veé odlikovanih trikotnikov, vendar jih je 3e ved-
no pri posamezni vrednosti le koné&no, kar sledi iz neenacb
k% < 48/)2%, nk < 48/)% in iz zgornje enaibe.

Iz danih odlikovanih trikotnikov lahko naredimo seveda nove
tako, da trojko (a,b,e) pomnoZimo s skupnim Stevilom r in dobimo
trojko (ra,rb,rc) spet iz celih Stevil, €e le vzamemo za » narav-
no Stevilo ali ulomek, katerega imenovalec je skupni delitel]
Stevil a, b in e. Sam se prepricaj, da je novi parameter tedaj
enak A/r ! Odtod vidimo, da dobimo veliko veé odlikovanih trikot-
nikov pri majhnih vrednostih parametra A.

Re3i sam 35e naslednje naloge:

a) Pois&i vse odlikovane enakostranine trikotnike za 1/2 < A <2 |
b) Poi3¢i vse odlikovane pravokotne trikotnike za A > 3/4 |
c¢) Izraiunaj radij vértanega kroga odlikovanih trikotnikov!
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