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PRAVILNI
OSEMNAIJSTKOTNIK

Ozna&mo z a dolZino stranice pra-
vilnega osemnajstkotnika, R pa naj
bo polmer njemu o&rtanega kroga.
Dokazali bomo, da a in R povezuje
enakost

P+R3=3aR? (Z)

Oglejmo si enakokraki trikot-
nik z vchom C v sredid€u olrtanega
kroga in z osnovnico AB, ki se uje-
ma s stranico osemnajstkotnika.
Kot ob vrhu C seveda meri 20°. Iz
A zdaj na&rtajmo poltrak p, ki seka
stranico BC v to€ki D in oklepa z
AB kot 20°, nato pa e pravokot-
nico CE na p.

Trikotnika ABC in BDA sta
podobna, zato je

BD : AB=AB:AC
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in tedaj BD = a?/R. Torej je
CD=R-2*/R (1)
Ker kot CAE meri 60° in je trikotnik AEC pravokoten, je
AE = R/2in CE = RV3/2
Zapi&imo Pitagorov izrek za trikotnik CDE

CD* = (AE — AD)? + CE2 = (R/2 — a)? + (RV3/2)?
in upo3tevajmo enakost (1), pa dobimo
(R—a%/R)? =(R/2—-a)® +3R?/4

Od tod po kratkem raunu sledi iskana zveza (Z).
Ce (Z) delimo z R3, dobimo ekvivalentno ena&bo

k3 —3k+1=0 (2)

za kolignik k = a/R. S pomo&-
jo kotnih funkcij lahko pridemo do
enatbe (2) po krajdi poti. Res, iz
slike 2 razberemo enakost

sin 10° = (a/2)/R = k/2

ki nam z uporabo formule za sinus
trojnega kota da

1/2 =5sin30° =
= 35in 10° — 4sin>10° =
=3(k/2) — 4(k/2)}
oziroma k3 —3k +1=0.

Namig za tretji dokaz zveze (Z) daje slika 2. Prepustimo dokaz bralcu,
ki zanj ne potrebuje kotnih funkcij, lahko pa si pomaga s plo&inami na&rtanih
trikotnikov. Najde ga tudi na strani 186.
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