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DVA DOKAZA

1. Ce sta R in r polmera pravokotnemu trikotniku opisane in vpisane kroznice,
tedaj velja neenakost

R=r(1++/2)
Dokazil
2. Dokazi, da v pravilnem osemnajstkotniku velja
a® +R® = 3aR*
kjer je a stranica in R polmer kroZnice, opisane okrog tega mnogokotnika.

Dragoljub M. MiloSevi¢
Prev, Peter Petek
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DVA DOKAZA - reSitev s str, 45

1. Za kateti a, b velja (a — B 2 > 0, od koder izpeljemo
2(a* +b%) > (a +b)? (1

Neenakost (1) korenimo in upoitevamo Pitagorov izrek a2 + b? = ¢? ter dobi-
mo

a+b<c+/2 (2)

|z slike razberemo, da veljac=(a—r) + (b —r), L.
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atb=c+2r (3)

Na osnovi (2) in (3) imamo
c+2r€c\/2. Ker pa je ¢ = 2R,
sledi R(v/2 — 1) =r oziroma

R=r(1++/2)

Enakost velja le v primeru, ko je tri-
kotnik enakokrak in pravokoten.

2. Pravilen mnogokotnik z 18 strani-
cami lahko razstavimo na ravno toliko
enakokrakih trikotnikov z osnovnico
a, krakom R in kotom 20° pri vrhu.
Eden od teh trikotnikov je na sliki.
Konstruiramo poltrak Ap tako, da je
kot pAa enak 20°. Na njem izberemo
toéki D in E tako, da je D € BC in
CE 1_ AE. Trikotnika ABC in BAD
sta podobna, zato je BD :a=a : R,
od tod BD = a?/R, kar pomeni, da
je

CD=R-a*/R (4)

Ker je kot CAE enak 60°, je v pra-
vokotnem trikotniku ACE stranica
AE = R/2 in CE = R+/3/2. V pravo-
kotnem trikotniku CDE je 3¢ DE =
= R/2 — a in po Pitagorovem izreku

CD?* =(R/2—a)* +3R*/4 (5)

Vstavimo (4) v (5), uredimo in dobimo
zahtevano enakost,

Dragoljub M. Milosevié
Prev. Peter Petek

51





